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eie unter t>tn ?©ijfenfc^aften gcwcfm, 
111^ t>mn ^(xt^ ju allen Reiten aner* 
fflnntwom ijl, flewd^rt nic^t nur ^enntniffe, 
tu man mc^o^neü^u^n un^ f8erdmtdm erlernt, 
unb in ^ntf Ü'^teman^, ^r auf @tan& unb ^r^ie» 
$4md 9(nfp# moc^t^ ein o^Uiger ^rembling fepit 
tarf ; fowrn ijl auc^ »egen i^rer öorjüsltc^e» 
IRet^obe 3(t»eni, Dem e$ um ^ilbung t>e^ sSSer« 
(tmixi ^u:\^n if!, nic^t genudfam ^u empfehlen. 
^$5efonl(( ifl, n>ie mic^ b^nft, ber i^r eigene 
Gang^ b^e in €ntn>icf elung i^rer 0e^ren nimmt, 
Ott i^r lUTt^men; inbem f?e ni^t nur mit ben ^n 
ineinfien t^ einfa#en®a|en ben Einfang mad^t, 
trnmer aOmfig yu iufämmengefe^tern ^a^r^eiten 
fortfc^reito unb j«(c|t »on fingen , tk äffe 
Jtr4fteb4menf(^Iid^en f8erf!anbe$ $u u^erfletdeii 
ot , * a fc^ie. 
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IV S) tt.ti t .- - 

. fc^ienen, 5efm^i^(n^e, S(uf|(^if|c ^i^-v N^^ftüt 
auc^ lu&er^aupt fic^' mit tjnet tiaftden ^yoi^ obtt 
»böig fejlgcfciten ©runbtc^ten te^nugt, auf Ccjrcn 
^nnxnDung ade no(^ fo fd^tone Unterfud[>ungen, 
I Die fic anflcHt, ftc^ einfc^ranfctt. 25i<fc ©runb* 
,(e^reit, tne man unter bem ^^anvn bcr ili^Ieinente 
&<dreif^, m^et^'Demn^c^ 6q) i^ Die J^auptfaij^e 
du^, fo Do^erv meldet; (i^ fbtde re4)t iuetgen 
demaiit ^t, feinet n)eiternUi)terac^t^ bewarf, um 
in Doö öer&orgenfle^ feinet Söifienfoafr cinjuDiin« 
gen. ^ie fe^r man auc^ (u atteti fetten bemühet 
gewcfhi fep,^ tiefe Skmente auf tl^ forsfdUigj^ ; 
, iu bearbeiten, Da^ 5en)eifcn Die @c^dften.wr alten 
itnD netten !9{at^ehtatif^, n>e((^e^£ ffkim^ wp 
i^eaBiffenfii^SSertiienfJeerrowM^abm. ©i^ . 
fen Hi(f)t fon>o^( nac^neifem, Denii |ie)u fu^Ie i(| 
meine Gräfte )u fc^mac^v ö(d iH>fnijbr Diir^ eine 
Dorlau^ Subereitunö ifinen geft:^»*«^^«'^'^^«' 
jufit^ren, nwr Die »bpc|t> ixx xoi{<^\^ Die ©efe 
tnentc W SWatlemÄttf iwc^) eniertf ton au^jii 
■ führen unternommen 5<*be, Der tneine^^bönfen^ , 
Daö 0tut>ium einer fo Dor)üg(i(|)en1^iftenfi:^afit 
8(nf<Jngem ju erkirf;tern 9efct)icf t ift 3repK(| 
Derjle^e ic^ Ducc^ Diefe^rlcic^terung^fÄn 3wf<»»«» 
menftoppeCnfcic^er, burd> unt) biirc^ «angel^f 
ter Äenntnifie , Die in feiner fJBiiMc^aft, ant 
»enigflen in Der ^at^ematif , »o (hrengeüHet^oDe^ 
Die einjige ^DJet^oDe ifl, !Rtti|en bringe«; fonDem 
eine forgfortige?ffia^lDer0runDroa^r^iiten, eine 
^enau« SlnorDnung Deö ©anjeh tuiD ^ %f^\U) 
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eilten Se(ltm(Ht«t $(udt>rii(f b<retti|c(n(n^^, tml 
ftne (imn^lmd t>er ^etpetfe, tfh fiXd^ imrc^ 
fuQern SSIortrod nur Npo cittku^tenDer mac^t 
S)aii nur |t(rauf jebe (£r(efc|tertin§ ge^en mufjffv 
nmtien tmr.N^'t nxlc^ Die !92#t^ma(if fetutetv 
iuitü6«e^aiti»toae, n>e%.n}(0en, mcil.)ur^6r- 
te eioar i!i^enf<|aft d^rt, geirit i\i9fbtn;AUt 
dn f>ttnft ijl tio(|| Mq, Der peifet^fitfeDit f6nrv 
te, tmty^)nttc^.nK|)(^(^n)eidenbarf, ^ic^un» 
ter |t9e9cn ^d<n/ bte ifü) $i^ fomite, einea 
frmd^ien mugte. €^ tfl namU(^ bie ^rage: oft 
mott Slnfäitdmi tte trocfeoen f ^ren torkflen, 
oO<r berm S^ortrag mit m^xta ^lumvabms/m 
tmmtttn fbUe ; , unb burc^ tveb^ ton be^bm 
ba^0tulKW9 ttt fSiffcnfc^ft omjmeiflmjerkic^» 
lert tottu, S)te eine ^a):!^«^. jlintmt fht.^k 

fixü Un ^^rfittd noturltc^er fSSieife .^ n>if]^ wxf 
butdc^ n)0|u ba^ too^ ev (<rnrtf foU nu^Iic^ ^; 
l^dtö todi Der i^ fe(6f} buvc^ feine Sbitoentitfig 
in me^e^ £iiü^t s^^^t wert»« ; t^tö weil .Der 
flSortrog tiirc^ Die ^ecieUe SSA^nbltind tx'el t>on 
(einer Sro^en^eit verliere, unb burc^ t>ie !02<m* 
iii#)(tidfeit.ber ^^mm 2tbfykftidUit unb ^n» 
tereffe dewimK« S^ie otiDere ^ort^ f obert eine 
debrdrtdte ^e^nbluttd ber fe^roi unb SBorfc^rif« 
ien., biennrburc^n^emge, aSerAtt^defu^te^« 
^e entert »erben, nnbber^rt bieS(nn>etb 
itimg ber o^iir<icten £e^ren für pU im ^(denbeti 
|4ti(idborf(»nniciiben Beledenheiten, wo erfieis 
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VI ©ortete. 

mnt mir Itoar 9t(^t; ^wifcfen Nefett ^M^en 
)u ottfi^eiben; aß» pta t>itntt mic^ tMX^f t><>§ 
man ^ festerer mtc^ttdere SBovt^etk detoinmn, 
tmt t>er9i2otur ber^c^ t>te(na^rfomm(n f&nne. 
S>ennn>tr&nu(ba6, tiKii |ur 4Km)>{f<i(^ ge^rti 
D^ne jrembe ^itimtfc^wtg 9<fodt, unb ba^ iti 
«men nfgern 9{aum yafavmen^^ad^tt fo toirb 

^' nic^inur b,te fXufmeiffamfelt bei £e^(titd0 auf bif 
©ac^eaßjpin ge^ftet, fenbern a«^ bie- UeM?<^t 
b€ö ©onjen, «nb b«r ©cbrauc^ b<8 €rtornt«i^ 
um ein ©t 6ße« etlei(^tert. JgHeju fbmmt no(^, 
loelc^e^ bori6dKc|» §u bebenfen ijl, bap frä^^ettide 
$(nn)enbtm0en fc^mtertder ftnb, dtö e^ bieten, 9e» 
sten Rtc^t att^ ba$u evforbeHic^ ^omtt ifi; ja 

^ fe^n fc^nt. Unb te^u)yt denommen / g{au6i 
man, einem nic^t gor (ebenen IBorwrt^'ie nac^ 
ja ni^t, boi man bem W^ttactm burc^ ba^3n»(« 
»ibueffere fe^r ju Jg)ö(fe fommen Anne, ©jom 
$te^b(ic^taOer ttnferer ÜfbfiractioneR, bie^uben 
n^t^wenbigen Ünbottfommen^iten enblic^ ®eu 
#er ge^brert, ifl ja, bie mbglic^'mcnidflen 2(beett 
lufammeniufleUen , um unferm eingef^rMcrt 
S3(icfe|u Ratten iu fommen; baieber£e^rfa|un» 
jebe$(u|i9a6ettmbe|lof(^t)}erer)uitbe(fe^tji, je 
mehrere befonbte ^efHmmunden hatein bermebt 
finb. ^e^rfenntndabjiracter dtegefniflba^et 
mc^t bad @(^tDere ber ^ijfenfc^aft, meicM nt<^>< 
ttt ü^eminben ^t; fonbern bie ^(nmenbwid biefi» 
dti^n ijl (^, tboittme^^enntnii; me^rUebrntg, 
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Süifondeber ^deriumg t>ocMiöfe|eftfMtt. S)^ 

meinem ^knt nic^t biejentgm&^clHide Mr $(»i 
gen ge^t, n>elc^ n^c ^r (pfctette ^&|t(^t«i Mr 
^At^maHt etlemen, un^ {t^ auc^ mx «tf einm 

tikn, wa fte mtt ettpa tvtjfen, fb tnondeU^ft 
f>U^ au(^ (<pti mag; fmbem mu| t)R(ine||lr »a^ 
bem 6ef|ern ^^t(e ^ertc^t ^^; 4oeI(^cr ttol 
6attie )u um^fm i}re5t, uii^ nic^t e|<r 9(nti>ett» . 
bungeti Mrkwdt, o(^ 6ut f^c^c tn t^rer SSoUfoiit» 
meti^tt gemocht toerttenf^Rtietu Sttfc^fOQttte e^ 
mir an Meo ^ntoenbandm, K^ an Nnkt§c)t»> 
^^ridcntOrtie, nic^t^iM, t)a&te ^BtffmfE^fi^ ' 
^le k^ i» 6cttrNttet| ^ottf; t)oa eötcm jb toptciti 
Umfangt wiDtiQnfQvett^imMBaotttclfalddw 

Hin auf emotiv ^t^, >ti ^ eine UxS^idft 
tei an&em ntd^t ent&e^ fem, 3« 9tä(fft4t 
«uf btefe SBe^e^undm trage ic^ Üe defömmte ^oo 
#äiMt«( in fe4^S)it(^ t>or^ f9e(^ ^f(rtt^ 

metifr bte-@eQmeette^i)k§(ttaf9K^^ ^ie mtf 
0^f^f^ ^eifc^n^uRi) bieajlrcnomi« 
i^ i@iffenf<^«n o^M^tn. !M S3orfa| 
«>ar Sdifoi^^ alle f(|(^S3u(^ auf etnniaL)t»1i6' 
fem ; a^er monc^lep» Ucfoc^en nbt^isie» mt^ 
stur Ut ^tv^ erftett ti» etaenv ^^eUe ^föinnienit^ 
f#it^ «n^ tiie ^ te|ten f^ eine» ^^Qteii 
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«f^ evfii^imttv' ^mo oeti ecfim an S3o9ett^^ 

'#^ t$et(^tte>c|'ti)r|K(^ §K<(^nf^ft p de$erK/ 
^d« erftr$5tt(| enthalt «ie gemeine mt> oOges 
ineine ^vft^tit fBe^ jener fe|e i(^ i^ 
^ec^ifc^ &er d^etn^'tifi^cK dtet^nung^arten ^um 
«OKtttö; tt>ei( mofi m^t$ Idt^vmtmi Don Oei; 
^(^t^tmattf 4it(^($. toe^ter fo^rn fann, atö ^^ 
"ße'b^lxn dentetnfim Stec^ungen nur bie &thn»' 
te biö^Sl^erfii^rcng ange^s; tiiefe ^a&e ic^ t)(>n t)«c 
-|ir$e&ra $etr«nm, weil wtkn, tAt toei^l ttint ^ . 
^Mijlen werben fn6(|ten/ e$ t>oc^ duferjl ttu|« 
(t^rtfl, bk S^tti^a6enc^nne(n, ipeb^ in a0en 
«letiem mat^mAdfc^'^Cic^iften Mvfommen, 
«ttb ff)elt|l $ttr ^riei^teruns ber Sdewetfe unb 9(b« 
f{ir^d be^'^i^trdgg ungemein bienfid^lmb, ^u 
t€rjle^; unb weil itt^5efonbere bie wü$ttdt£e^re 
DOR bifft^tisi^ortfonen, .^odre^ionen unb £090» 
rit^men, butc^bNfel ^filfSmtttei um eir^rofeö 
erleichtert werben konnte; in bet>ben fyxbt kfy imt 
'^rn tBlIer bm SS'es^rif ber dtec^nut^artot; 
ober fbgenanhtett ^peäe^ , dttdeitteoier 9efa§r , ^ ^ 
D# bie @r^tf9 9u 9>oten^, tfk ^^a^trung 
^er fBur^n, unb bie (odarit|mif(|eA dtec^tmn« 
gen thit ^u 9e|4^t werben muffen. SM $n)et)3 
-(«'IM Nreifr bie reine unb bie gemifcf^te 
.#eetnetrie. S)enn tc^ fonb es fnr^bte Ißtet^be 
fowo|(, ttlifiirbie^c^eiei&libort^eü^aift, bm 
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fl» ^ ^^enb<n veti6>fünet frembm f3¥fnctpien 
6c&«rfoiöeri, »ort' iitm mit arit^mertf gemifc^tm, 
.^^eU te^ €i^ointttrte> nadji t«m $5et)fpte(e groier 
SSiyrdonger AbsafonOerit» 3u btefer tK^fonDerun^ 
.^ttti^ noc^ tien etfonbem ®runt>; Do^ td) t>eit 
^Danfot f imtt Oem tc^ mtc^ fcf)on tange 6ef(()dftij^t 
^olUf .hgfy bujer .©eled^n^ett in ^(uSfü^rung brirt: 
gen ti»oitre: bie Geometrie &ed^uflit>tö (er neuem 
^|2^t||mtoH( $(m| einin))etld^ @o(te tc^ in 
^ejent $8eiriuc^e fo gi(ucfK<^ gewefen fe^n , (M. 
id^ eö in:t9erben.-6em&^r9et9efen &in: fo fc|mei(^(e 
.ttl^.tmr, Oen Anfängern fieinen gevingen ^ienjl 
^te&ur4 geleifier )u.'|a^, unt> ^ffe , &aß fo((^d 
ludietc^ d(9 »teleit l>ie ^if(t ccn)e(f en n^evbe ; tiefet 
ott((^|6are ^Denbaartwi Stttert^um^ in feinem 
'9^m' Umfange;^ flnUten, n>o^t i^hen ouc^ 
«bur^ t)ie Dov eimgen Sio^mt wx mir ^epAu^gege« 
6ene betttfc^e li(6«c^|tmg Der (demente t)e^ <Bi^ 
füte^ oieUeic^ ae<|ucmcre 6d<geh^(t eevfc^af^ 
J»or^en i^ 'SM livilfie Btu^ nmfagt Die ISnas 
I^ jbiDo^IDe« (^t)H#enr <ttö i>e$ Uftent)(i> 
4en; wo&e^ i(^.in.Wä^ tfiedec0ern t& fftr rat^< 
fam;^ielt, ten aUgemimen «nb ben geom^trifc^tt 
^alcnfüd boii etoonber a^^ufonbem , unO ba^ 
brep-fiefonbete 9(6ft^mtte^u moc^n« ^a in bie» 
.«fem i^^eile bet !9Xit^ematif , ber in bieien^tucf en 
iiD($ neu tfl, bie '^^ii^, Isit m<m mit ben ^&r> 

tttettf jp ^o^ere i0{tU|ematt0, vettinben \tM, 

nii|t u^vflinmig <mgege5eo n>evben, unb bie 
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6ren|ett t^er ^tfleitfc^f^. nk^ (kttdemetit ^ 
defekt ftnb : fo muf^e t(|i 6^ii^ ^n , ^e 6mi^ 
Unien toeni^flenö fb iu ^te^en, aB i^ 9lav!bu, bo| 
fte Slnf^ngem am 6e^n einleuchten mürben, ^k» 
fe ))rei) fdhd^ fitffhi benmac^ feie Elemente be^, 
toa^ man unter Den fßamen ber reinen ober 06« 
flcacten SKot^entottf besrelft , tm iJiQen uti> 
bo^ babe^ boKflanbt^ in ft(^; toemt tarn «nbecf 
nic^t bie$ fkv einen- 3Ran$e( §4lt, bo^ i(^ monc^ 
£e^ren unSerft^rt, ober boc^ nnau^gef&^rt QtUif* 
fm, ml^c fttplid) an (t^ 9on imdemeiner 
S5rao(^rfeit in bec ganjen !9(at^emaüf (Inbi 
3c^ rei^ne ba^n bejonbet^ ben tr^onomecrtfi^es 
QcAoüaif bte £e^ bon ben ^^srnmitatonett tm^ 
Combinationen, bie binomifi:^ 9^e(, b^e $^ 
rte bon ben üEBur^eln ber &Uiö^ngm, ^sk Sb9ß 
^nbtond unb ben 6ebrauc^ ber unenbltt^n fUtk 
|en, bte neuere ^äerec^un^ort ber BodOrtt^mea^ 
unb AKiö M nb<^ ^^ €r^(i(^feit übrig fe^ti 
mad. 9(6er meinet Q^a(|tettö mu§ man 9lnfdn$ee 
nic^t aO^ufe^ uber^nfm, unb t$nen ben «cilett 
CurM nt<^t b6ne 9^ erft^meren; jcbo(|» e^ 
t^nen lu^letc^ fu^Ibot {tt mo^ fuc^en« toie biefed 
t^rer $3^$^ murbi^e^ noci^ uürta fep, |it 
beffen Sr(emun$ fte ^bereitet »ocben; mk^ ^ 
mein^orfiil, burc^ f iinftide ^tni^e (u bkfett 
Elementen/ ben toi^begiin^en ^bkm ber Üto« 
t^emotif in €rn»etterui^ bir erlansten ^cmtintlfe 
fe^uffltc^ iu fe^n. ^ biejeniden, n>efa:^ be^ 
i^rem mot^motifc^ @t«b(um nur tioQ^&aHe 
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S tr r e t c xi 

K^flc^tat ^0^, entsaften tiefe &tmntt t)ki 
me^r, otö fte «»erlangen; fmh obn m^ fo eutde* 
itc^tet, ^ eine 6e(te6ide $(uäwa^ fiii: t>er9(ei(M 
Ee^finge gor fugttc^ gemocht loerben f ann. @o 
ftmit |. S3. tod gon^e brttre ^n(^ u6ergatigeRf 
«bec fblc^ auf tie ^e^ben ttftm, ja tpemt man 
»tU au# nur auf ten eisllen $(6f<:Ntt etnge» 
(c^rdttft toerDen. Süiö tem erfien ^u(^e fanit 
man 5(od ten etilen ^^nitt mi^^, unt tn 
tftm imepten 9(5f(^ntt(e ftc^ mti Dem erfien Kapitel 
«Denn man wiQ ^gn&gen; ja fel^ üt ber gemeinen 
$(rtt^mettf famt m<m fo t^etfd^ie^ie Curfto ma» 
(^n/ a(^ ^a]»ire( barinn enthalten finb. ffto^ 
mofmtc^faitiger lägt ftc^ Dom |Toe9ten S^c^e ©e« 
htm^ mac^, 9a mau ). ^. Do^mat^emotifl^ 
Go^Um gletc^ mit tier 6eometrte anfangen tarn, 
d^ne $(rit^metif t>eranl|«f(^i^/ n>e(c^ erfl af^ 
bentt nht^ wv^, i»tm man auf t>ie £e^re Don 
US 9(e^t(|fett fbmmt; fo n>ie ftc^ auf^ ^ biejef 
nigen/ benen ti nur um ^iftorifc^e €r(enntntii 
mib i^t&fi6 |tt tl^un ifi, t)ie ^^t wn Dm S)e' 
monfhationen aS^fönbem faffen. $iir äffe t)erg(ei* 
(^ etn^efc^anfte $16ft4ten/ bie fo mannic^fattig 
i^ f&nnett/ e5en fo biet iefbnbere £e^rbüc()er )tt 
t>e»fa{fen/ mürbe eim<i$ fe^r Ü5erfläf tge< fepn, txn 
etrt cniitgeö aSen )ufämmen; . unb jebem in^^efön« 
.bete'ein 6ent^e kiflen fann; nic^ |u gebenfcn, 
bog «ft mam^ boburc^ £ufi5efömmt, admdlig 
tbeilcv )tt ge^/ «i$ er anfangt gefonnen mar. 

.'* . . 3nm 
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)t(^ }u räumen, tal f»^: oi^tö t>!ara5f(mrtiet, 
um i)ieft$'1B(tt cotvmmt^tittt<ailai tppogtoij# 
^en 0en(tm9finr $u liefern^ n>elc^ fi^ t^n.^ 

ö|lerm# 1785» ; 
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®ie gemeine ^Htf^rnttit 

!• QSon ben gonjm Säulen. / ^ 




§.1. 

)enn tnon ^i'nge jö^'t/ fo ^t tn«« fi^ 
für 9leJd() atiz-unb nennt /ebeg bccfd« 
ben €in0, oDcr &fe itinheit ©ne 
SaW ifl ein Q3l^lfac()e« öer ^fn^eit, 
obec {flau« ^in^cften^ 5ufammenflefe|t. Ziffern ftn& 
befonbete gelegen ber B^^^Jcn«' ^<nc 9<»"J« 5a^^ 
leift, ^ecen ^inl^eit ba« ©anje ifi; eine gebrcxbctie 
5oW aber, ober ein 2>nid?, beren <iin^it m bt* 
ftimmtiv ^^eil be« ©anjen ifl. ^ine 341/ öeren 
€»n^eiten burd^ t^ren ^flatncn benimmt finb/ ^ti^t 
eine benannte' 5abl; ifl bie 2Irt ber €mf)etten obep 
unbejlimwt, fo ^ei§t bIcSaW unbeiwnnt. 
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4 I. ©ic^ijamine Slrttjmetif. ^ 

9(n tim Siet^e neben e{nantiee\«efe|ter B^ffttn 
'- fielst i^c'^ert^ »on ^er Siechten gegen bie SInfe, fo 
l)öf je^n ®n^«ten <tner t)or(>erse^cntien 3iff<» «we 
©n^eit t(t nd^jlfDlöenöCR au^inac&en, ba« {)ei^t, 
baf bie ijin^erten jeber folgenb^n glffec^aelnrnd S!i6f# 
fe»fm&, aWbie^ln^tteii'bec nQ# w^rge^enben. 
(^inb bft^ bie ©n^eiten bei: k|ten Ziffer juc ffm^ 
ten einfa<^e ober prtmtti»e f^ini^tittm fo finbble 
^m^elten bec übdgen jufommengefeiste, ober ittw 
Reiten ^^beccr (Diötiwngen; ndmU6. ber erflen, 
jwepten, brlttcn u. f. ». fo rtle bk Sif ew nad^ ben 
ptiraitiften ^in^elten auf einonbet folgen, 

<t)te pdBtttteen ^in^eifen l^et^en ^mer *, bi'e ©n* 
feeiten bec erflen ^ßl^ern OrbnunS/ Se^tter; bet pey* 
m, ^s^nbtxte-, bet bnmn/ löufenöe; bec »Jetten/ 
Se^ntaufen6c; ber fünften/ <J»un^mtaufen^e; bec 
fec^jicn, C4ttfenetanffent)e, 0betlPutjer> .WJtöioneti.' 

i. 4i .",.-■■■•.■ 

ga^t tnott öuf eben Ut ^tt, nitmn bfe €(net 
«eÄ i<»t, nun auc^ bie tOZIUionen: fofommeni» 
IDep aro6Iften ^6^etn öcbnung laufenötaufenöe wit 
; tniütoncn, ober fürjec, »iatonen. Stuf gleiche 
STtt ec^dlt WÄn^tn ber ö4)tae^nten ^6^em £irbnunfl 
(Eritlionen; in ber ttier unb jroanjigjlen (DuÄÖriUiOi 
nett; in ber brep W^ ^"^"^^^^"^" "' f* ^* 

®ie unbefe^ten ^teUen in einer foIcBen 9Rei^ 
»erben tnit einer tnull bejei(|>net, welche alfo öen 
«»Jangel ber ©n^citen bebeutet, unb jugteid^ bient, 
bie einöeiien unb B0tn »erfc^iebener Orbnungen 
.'., t)on 
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i. SJcn^engangm Bauteil. • ^' 

ton dnanfcei! ju unterfi^i&cö; ou(^ glnfieUen unb. 
Sa^JcD in sxtf^iexnt Ommm ju wrfc^«n. 

man ouc^ tie Hnja^ b« SRuffen u6<r bte 3ifer fe|«N. 
Ji^ Ortmunff, otnr an« t>«r Älafl« t«r taajenl»«. 

3ä^I«i <?66fre« ^dft eine Sa^t ^nt>en, twld)e! 
»cn gegebenen aufammen gleich ifl. ' S)« geftintteile; 
So^l ^ei§i Ut eimme; DU gegebnen aber ^i^n feie. 
tummtl:en^en 5a^(en. 

$. '7. , 

^m finbet We Summe, wenn man bJe gegebe- 
nen Bahren mit tbren gfeic^f^igen ®n^e(ten unter 
«inanber fe^t, unb folc^e »ön ber ditd)^!^ on fo jü* 
fammenad^ft, baf ;ebe«mal für ae^n gfn^eltert einer. 
/eben Orbnung eine ©n^eff jur ndd^|lfolgenben £)rb^ 
nung l^inaufomme. ; 

f; 8» ..;. v-_...j 

S(uf «tcn bte Httt »erbeti au(^ bettatinte Soweit/ 
al«@elbforten, ®mi(S)U, WtMlIt, unb.bergleicben, 
obbirt/baf man bte^^n »ßn einerlei ffrt aufam? 
men|ö^U; nur mu§ maa/ebe^mol miflfen, »ie \>id 
©n^lten einer niebrern ^alfe eine ginljeit ber ncvS)p ' 
|6^ern ouömac^en. 

§1 3 iii. e«b# 
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6 h ©fe öemeit^e ^tü^tmüf, 

§»9. . 

Sohlen fühttahma ^cl§t eine S^^i ^nb«j, ttxld^e 
öen Ueb0rfi^u§ bet sr6f«tfn übet öer flrin^tn anzeigt, 
tinb ba^c mit Der fletturn fufammen &»: sc^ecf 
Öleic^ tfli , ®<e gcfun^c Sa|r ^t§t iw »eß,. ßöet 
-tie S)t(ferenj ; Don &?n,flcdcbcnen. Sohlen awt We 
sr$§cre t)« tninuenbu», ble Hetoere i«r Subtr««' 

, Um Un Äefl ju ftnben, fe^e man^€{n^cttm 
!&er fiejnern ga^f unter Ut slctd^fiScmlgen '^in^iten 
!>er öto^m,- ne^mc't>on bec Ülcidbten ian im üon t»tc;f 
fmJ^inweS/ iinb bemetf e ' ben jcbc^maUgcn tRcff. 
^mmt bob^p eine öcbnung »or, twrinn bie obere 
Siffer Weiner afö bie untere i|l: fogiebt eine€in^eit, 
um weld()e mon bie obere 3«f«; t)erminbert> ^e^n &n^ 
leiten be& ndc^fi twr^erde^enben. 

.. 5i?öd^ eben ber Svesel »erben aad& benattute Safe?, 
ien fubtra^irt/ toenn man bie @r5§en einerlei ^rt 
»on einanber tvednimmt^ nur mu0 man ba'bep »ilfeni; 
ti»enn man eine |6^e klaffe um eine ^in^eit $u t>er« 
tninbern ^at, wie t>ier gi^^en 5ur noc^fl t^or^erseü 
lenben Ätoffc bafur ^inju fommen. 

IV. s^üUiplicatictu > 

Säulen mulnpltctren ^eif t bie eine B0 fo ^^^^ 

mal $u ft(^ fe(b|l abbiren, <Ai bie anbre ^in^iten 

.en|l;o(t. ^ie ba^er entfle^enbe (Summe, in »elcfe« 

:' . .. iebe 
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i(be txr d^ebenm ^a^Un fb t>i(Imal entfalten iü, al$ 
tk @n$ttt In txt andern r M§t te^Proöitct ot>ec 
v^actum; bii^ sedeinenm 8<^Im Aber ^t^en> ^accol« 
cett; un(. pKir i>i(|enld(/ n>el(^tat)btrttoirt), b«; 
t11u(tipltcan6u9, bie/enise aber^ weldbe anjeidt^ n>te 
Dielmal ;>ne abbftt toei^en ibU, ber Ululnpitcacot 
obei! tUt^tipUcatu». - 

Sufae. @iRfr Dvet^ Soetotin, jtgcbmt > fird &ail 
9)robu(t ^n jnMt9 bcr^lben mit bem britfen miilHpfidrf 
»erben. !Died erflart jMgltic^ ben 3all f|ic »fer unb mr^ 
ov» S«c6)cett* . 

Um twö leöeömaltöe Proönct ju fin&err; unter* 
fi^em«n.fol9eni>e5^Ile: ' 

3rfl bet Mtjplicang eine ernfat^e 3lf «t »nt» <>«* 
ber ÄUffe ber ©nert' ^ fe|e man öen ^ulll|>iicanbu^ 
f) t>fe{mal/ <Ai bec t!)2ttttlpficang ^In^elten enthält; 
unter einonbet.^ unb moc^e ble (g^ümmc;,$. 7,. ^iefe 
Cpetation aber wirb Öur(i();bie Vfth^cti^^Za^d 
(ba^ fogenannte iBnmaUine^ weldb« In ber tx^a 

ri^tiüi einfac^e^ in ber ^ei;ten bo« jtvei^fadN un& 
»elter bo^ brep« ölcr* fünif fcd^if Sicbm^ ^^ 
unt> neunfache aOer neun, gtf ern, entölt,, ^t ab*^ 
«clurjt. ', 

3ft ber 5Syiultiplican« eine^ einfad^^ Siff«/- öb«»j 
01^ ilner ber^ol^n ürbnunflen.;, j. €. 3fo.: fo je^e 
man i^n ote ein ^rabuct bet Biffer In bift^in^eit ber- 
lodern ßrbnung an^ j. €. 300 = s^ioa, ^d^c: ^ai-: 
^robuct ber eiafat^enSiffi^r In ben S!)!u(tipUcan^/' 
«nb ergebe bofTelbe in bic l)S^m Ottnunigi. $..?. , ' ; 
Sit ber «SJultlRlIfan^ m me^rern Sifern jufoni* 
mensefe^t: fo fud)c man. bie einjelnen.^cDbucfe'öuß. 
Den' einjelnen ^^eilen be*9)Ui1tipltcan6 in bcn' 3!fJuUi# . 
piiconbu^ / unb brin^^e fold^e in eine ^lutimc» 

5( 4 . s«r<w. 
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%i l 2)ie gemeine ^tit^tmtit 

Sufats. ^1 einwiep $acrorcn^ mint iriog f^f Or^ 
tiuitj) dntxrn wie mcmroiüf'tiüMev^ntuctfi^xn, er« 
^flet fuc einfK^r $<i<tor«ti autf &«r 9>9t^dorifc^R Xa» 
fK j tinb silt foIgli(| 4u4 f&i^ jufammeft9^f(|te* ' 

,■••;,$. 14^, . .■■ ' 

&nt benannte BaM fann ntd^t mit dncr benatw 
tm, fon&ecn nur ndt einer unimtannteti 3o|fl. tttnlti^ 
püdrt toerben; n>eil tie ^Itt^kaHon bep ))em t9{u£^ 
Dltcan($ nur <ittf Dtega^I feiner .^n^etten/ nit^t abts 
«uf Deren tarnen flehet, ©a« öa^er enffle^ehW 
f|>roDuct i|l mit {>em ^ultipjicantm^ t>on dlei(|)em 
^f^amen. ^ic ^rt Der Operation b<9 ^ufammendC' 
festen Sa^cnjfolöt $. 19. 

V. SiDtftott. 

Sollen 6tt)tWren ^iftt liic !feftiere ga^I öon bet: 
9r6§ern fe öielmaffubtral^ircn, big gar fein, oöereiti 
f5l(berlHeft bleibt, bcr fleinc? iH, alibU Qc^tUni 
Heinere 3a|I. ©iega^l, welcbe Anzeigt/ wie tiel^ 
mal bie ^ubtra'ction gefcbebcn, ober, wieüielmoi bie 
Heinere Sa^l in bcr grß^ern cntbalien ifl, bei§t ber 
(Duotienr; ftori ben gegebenen Bob'en ober bie größere 
.IJet 2>itilbenbÜ9, unb ber Heinere ber IDivif^r. . 

SufaQ. t. ^feibt biebep fein Stefi, fb ifl iti ^M.[ 
^bud dii 9)robuct, beffen $äcforen brr ^ioifot unl>. 
^uetient fm6; unb bleibt ein 9lejl, fo silt ttom ^it>{* 
i»^nbu<, moitfna fo((ber !Xef} Mn i^m fubtrobi^t n>or> 
tm, eben bflffelbe. 

a. ^<ib*i^ ifl im ^fi»ibenbuö nitbt nur ber $)h>ifor 
fo i»ie(ma( enfbolren, ali bte €inbeit im Duotiemen ; 
fonbem aucb bet Üuoticnt f» »itimal/' alö bie ^inbeit 
im©it)ifer. •' . 

. 9. 5D«ii»' 
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, 1. Am ^en ganaen 3a$m, $ 

3. ^«mna(b tarn man bie^t>tfion aU eintgioet)f<ui)e 
3(r<ber€6it^fun9.ati^n^ fo ba§ ter'SDiDifor äri^etgr/ 
cntiocbec m xok viel t^ilt t&t ^ivtNnbu» |tt r^eilm {<9^ 
tbtV «>ü gitof febev t^eü.bti ^ivibcnbiiä fis^ii foQe. ^m 
crfien ^aü\ ieiqtbtt Chttfrimt tnei®tS^ tm jwf^^eli Dfie 

I ■ .^i-»<^ ■"/''■; ■ '•;■ 

Um.tm (DnMtenften aii fioben^ . fubtro^ce ntAo 
«nttvetier t>«n emfad&en ^tiiaf^ac, ~ t^ts {il^/ e^ 

(oie fold^e« mit &em 9le(le fl» lange e$ andc^r tinb 
bemetfe /eMmal'fb!«^« ^ßteifad^e. 

<^et!dteic^t man ^e$tt ^ntc^ ^uife bet ^^t^i;fo 
fd^en %a|el Die >6#e 3^ t>e^ ^DMoc^ m^ ^ 
|iö(^^ Btffec De« t^itfi^ettDu« , unt^ fiul^ «ine. ^k 
n>el(^e in Z)en^iiHformaltii>U€irte{n:^tDt)tet «ti^ 
m(t6ed f!c& t>on einüm gleiten otrer.$aii6(^jKDSnrn 
^eil m ^i))it)ent)u« fubtro^ticen I4ftr^ «ttt» j»^ 
ge^nOene ^a^i die ^6(^^e§ifer t>eö gefuc^ten £2uo^ 
tiehten. , . , 

<30feber^U tttan bief^ Öpmisiftu^itiiif fbl^eru 

ben Biffer betf lt))tnbeiföu«v $u n>eic^ iiKtn ^eneN 

»annideA CRefl dcfc^Iosen ^: fb ef|6it imui.- iWfft 

tmb na(^ bie^ übrigen ^iffftn t>e^ Ctut^iNCnt - • /f 

■ -^ : ■ .... ■ \ ■■ •■ " •• '•^ , •■•if 

® ne binamite $4^ faim nit^t nt» niit einer W(^ 
benannten/ fbnbern caSä) mit einer ben(|nnteü 3<^ ^^ 
wbirt »erben. S)enn im erflen %aüt bellimmt ber 
S>it>ifor tiit^^c^f tiet'Ouotient abä;l)ie (3rö§e bet 
^^le; im jroet)teii ^qße beflimmt ber ®ii?ifor bic 
®r6§e, ber Ouotient aber bie Stnja^l ^er ^^(e. 
®ie §(rt ber Operation fplfiti. «o. 

/ ■ • ') 
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:■■■■■' ' ,. .§';. Ig.- '■ ■ -.•■'' 

' ®ne benannte gö^J refeudeen ^ei§t fte ötif tftieö 
ÖtHS^ewD&aßematrtßainenbrmöen; 59ton bringt ' 
fk aber ouf einen Ufimvn Vlathenf wenn tmrtjBk 
^in^etten. ber ^^ecn fila^ mit ber Ba^I bet ^^ctle 
bec niebrecn, njeld^e iebe ©n|eit ber ^em enthalt; 
multii^fcitt; unb auf einen gt6^rn namen, wenn 
mti pit einleiten ber niebcmi klaffe mit Der Sft^l 
berSj^efie ysi^ä)i«int €mUit beruttlan^n Öö^ern 
^f^ ou^of^, Nbibert. :.■:■■< 

(^oB man )ufammettdefe|te benannte ^(^tm mit ' 
#ter tinbehanmen B<^i multiplrctren: fo multipli^ 
dce man bäjouttiic benannte B<^ ^ot» ber ttiebrtdfien 
m ^t |ö#en ^ia(fe,. bnage ba$ ^robuct /eb^r nie^ 
9mA fitofle ü^f: ben nd(|)|l grof em 9^unen; . $. i& 
WcSy ekiAtt ^n $efttnbenen jCltt»tiimtm ^u bem ^o^ 
:lbct»f'ti«p|6^Älaffe. 

r Soft mat>$uf()tstme^^^te benannte Bo^en mit 
etiler anbevannten ^a^ biviJbUmi ib ^isoü^lK man 
^e bamiti)!»! bet ^6^fkn ^offe. ön^ bringe ben et^ 
A>anni!()enr9lK0auf.ben nil#fieinem92ameo.$. ^- 
tmb fc^Iase i^n juf ridc^fl folgenben Älaffe, tnit wel# 
d^er man eben fo öerfS^. • <aBöreaber ber ©iüifor 
' tffitami', ■'^■' rvbadre mm um auf einevUI f)?<inen 
$.1^ unb ^ft^ al^benn ben Quotienten. 

vLgWaftf t)cr34iett» 

'-, ■ . ' ' ■ ■ . ' 

■;': '-. ■ '• ... §. iu .''■., 

€ine"3a|I ge^t auf ift^iner anbern, wenn fie N 
bie anbre o^ne Ülefl biüibirt, ®ne Sopi |c<1f «" 
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HYiMf bet avtöetn, mm fie in öet onbwn o,# 
flehet. ; ... 

©n gemdiiee ttlaa^ nwl^reter 3a^<<n iÜ^ »a0 
~<n /eDcr t)(^cc S^^Un oufsc^ct ^ ©ag größte ge* 
meine tT)<tÄ0 ttic^«rrt'3a|lm ifl, l»«nn nl(^tö$i:pp' , 
fer«ö in jelwr bicjt:c ^a^tn aufge^W» • -:• 

^^^ §'23. .!i 

®neiSa^l, wefd^ mir ftt^ f<f(6|f, ob« bie ®fl^ 
^eit/ ^m ^aa§e ^at/ ^eift eine einfädle Sdi^I; 
cber pctn^<i^ 3ebe 3<i^l <Jt>cr, . bic irgenb ein« 
öun i^r wtfc^ieb^ene 3aJ;I sunt ^aah ^tf ¥^ft f<n« 

' ■ '■ §. 24.- ~ \ , ': ., 

^ine jufammendefe^te ^q^ ifl a($ ein ^^icobuft 
unb i^r,^aa§ nei>fl bem boOetr «ntfieiM^en C^tien^ 
ttn (A^ i^re^actoren aniufe^n,; imb. man ^t^^.|u| 
fey <tU6 5tej^n ^<^f^oren ober (Ci^eifem ^iiptti^em 
gefe^, pbev' tpej$e in biefe ^»^tor^'n <^j:^^tK 
itvfhlit, ^oi|ia.€.ioy = 3 , 3T, .- : .:: 

/$• ^^* 
3ebe Sö^l ift cnftueber eine ^ilnad^i , M eine 
{^u^ ^im$a^len ^u^mensefe^te ^0^1. 

JDennifi fie f^tne.^rin^a^Ii; fo b^ß^t fie aü6 ^cfo« 
rem ^inb nun biefe ^acforcn am^ ^ufammcngcfelt^ fb^ 
laffm fte fidt aufi neiif in ^cferen ierfd((en^ fo lai^e fte . 
no^ feine 9^rirojog(en finb. ^» tfl j. ^«105 = |. 5.7. 

§. 26. 
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. i>a ^mettte ^tikmtit 



I 

' ®ne B0/ 7/ We (n etaem t)on ben »?octorct» 
fine^ ^Qi>uct^ (35. 3) aufse^z ble muf aud^ in Wf 

>Denn fie ifl aleUnn auc^ ein Factor bt$ ^ot>act$, 
(5.7.3)- # 

;■.'.'■■,•".■■ _ /\ ;'■; §, 27* \ . 

», ^W S^lf^^T/ Wc in an>e9 anbetn ga^Iw, 15, f/ 
oüfgc^t, öif muf..<iuc& in b« 0ut»mc WcferkeOen 
ga^len, ao, aufec^m. 

S^enn ba fie in Den 6^9ten gaffen aufgebt ; fb ift fu 
ii| pi» finm ^tofi^f «ite 4n bec anbnn o^ 91^ cin''^otwr 
ftli^ftmaüf felsüh^ in brüten lufanmicn. o^nc .9ie(l. cfÜ4 
^of eitf^iiren, m^ Qt^t dfo iti bec ®umme «uf. ' i 

§. i28. / 

€in< 3a^l , T, bie in bet @umme jn^ciw 3o^f4 
2r, un^ in einet t>pn bt^tm, lo, aufgebt, bU M 

^..,.. / *■ ©enh bo fkWbh SBer«u6ff|u«9^ ber einen 3# 

/ Wb In öet ®umme 0^ Slefl ein. ober ertic^etnot enteil« 

^ rt« 4fiv |o «luf ffe au^ in ber onbetti o^ne SRefl ein. obee 

i«l#«irtf entj^dllett (e^ii, tmb ge|jt «ije iti bec äriber* 

3ö&I ««f. • 

t; ;^jin Ä»n jw» Sft^len, aiy 7/; We fiein^ in 
b« grö^crn mifee&tl fb ifl fte biW «rfigte ö<pein(i 
tOlOöl bec beleben 3«blw. . 
^^enn ba bie «eincte In i^töfftfi'/ imb na(^ ber 
, 95orau«feiung in bbr ^rSjjem avfQe\^t, fo ifl fte ein g^mei^ 
W« ÜKaal wn bepN J unb jwar bo« grilte, »eil offen, 
bar fein 8ro|ere5 in ber Hdnern aufsehen htm* 

: .:■ ' . §. 30, 
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i. Q5ött^en0art5cn3a^(en. u , 

§. 30. 

•Sßennwn awe^go^lcn^ «8, r«/ Die fleinttc itt , 
to;9r6§ecnnic^ aufseht: fo fann £>«{$ geimtne^da^ 
wn bepöw md^örö^«, alö Der 9iejl, 4, fepn. 

^etm bie größere 3a^( brfie^titu« btm ^roHucte bet 
ffefaKrn 3<>^( i» ^<n üuotientm/ (1,3 . 2) unD ou0 t«ni 
9i(f{e 4/ ober i(l bie<8umme bitfrö 9)robuct0 unb t)t$ 
9teffe. €tn gemeines Snaa§ Berber 3<i^l<n Se^'t offo 
in Der @ummä unb in ttm ^obuctt auf, unbtntig ba« 
^er im ERefJe «üfge^R {§, 2Z), taan (tlfo nUi^t Qvi^t tA$ 
tet SXejl feijtt. 

$. 31. 

"3Bennbon jwcp B4tw, sg, 12, Me Mnm in 
txt aro^em ni(^t aufgebt, aüt mU txr Ülefl, 4/ iti 
btt Reinem: fo tfl bet Siejl öa« ötd^te gemeine "iWaof 
ber bepöen Sohlen. 

©enn ge^t ber 9l«ff. in ber ffelnern 3<»^f auf/ f» 
ge^t «t <iu(& in bem Probuffe ber fUinnn Sfl^I in ben 
üuorienfen duf $. 26. aber aiic^ in ftt^felbf!, folgfid) in 
ber @umm« betf ^^roibuctS unb be^9teffd$. 27. bai ift, 
in bce flr6§«rn 3o^(/ »nbJfl «(fo ein gemeines ^adf 
bester 3o&(en; unb jtbar nai^ $* 30« t>a$ griffe« 

^fBerat boo jn>e9 Säulen. Wc flefiww, 12, in bet 
9t6§etn, 32/ nld^taufge^ft, auc^ mt^tbetülcjl, 8, 
(n bet fWnetn: fo i(l tM gt6§t« gemeine tOJaof be? 
Beinetn.unb be« SRefl^, au^ ba« dv&fu flemeine 
gyiaag bet erften bepben ^ö^Iw. 

^nn ^dften biefe no(^ ein grjfereS/ (b mdffebaf* 
felOe ou^ im SHt^e aufge^ §. ag/ unb wäre fo(0(i((| 
fftt gemeines 9)Iaaß ber Seinern 3oO' »n^ ^<^ SKeffes, 
unb in>ar ho($ großer ofs ba«> was Mr^er ft^on als |bai 
größte angenommen war^ n»e(4ies unm6gH^ if}. 

§.,33. 
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14 I. 9(e gcmettie ^tit^mäit 

^tm man Jjon jm^i> segebetwn Bohlen ,30 v 
X89/ &« grÄferc mit ber ftcinem.WöiWrt, unö, »wit 
/ein 9vcfl bleibt, ben öor^cröe^enben ©löifor mit bieif 
^ fKefk, unb bie« immer fo fort, biö mcm; einen 
?Kefl erlitt; ber enblicB in bem nddbfl »orj^ergcl^ciiben 
©iölfot aufqe^ei: fo tft folc^er üvejl \>ai größte 9c> 
meine ?9laa^ ber be!>ben gegebenen galten. 

^ SDcnn ba fold)er 9lefl b«^ grof t€ gemein« SKaa^ f«c 
ba« leffc 9>dar ifi, fo ffl er eö nac^ $♦ 32* ouc^furbfl» 
twr^rge^enbe Paat, mib immer fo lüeiter für <i((eiM)r* 
^erge^enbe 5>aarf biö <mf baö erfle. 

j .©0 giebf j. ^ t»n ben gegebenen Sö&^en 30^ ^9/ 
Me f(etnere in>ie gramere biüibirt/ |um erf!en Siefle lis; 
tiefer in 189 / jum iwepfen 9ief!e 77 ; biefer In iia , jmii 
brieten SRefie 35; biefer in 77, jum t>ierten iXefle 7^ 
loeld^er in 35 aufge^/ unb ba§er büS größte gemeine^ 

^ ?9kw§ ber be^benSol&ten, 301, 189/ i(f» 

^enn ba ber Ie|te^ef} 7 offenbar ba$ größte ge« 
meine 9)taaß t>en 35 unb 7 tfl, fo t(! ere^ aucbuac^ 
$. 32. t>on 77 unb 3S, .fotgUd) tH)n 113 unb 77, folgtic^ 
ton 189 nnb 112, folglich t)cn 301 unb 189* 

vii. ^pufenjen uttt> SÖutr^ern. 

;^ $. 34. 

entfielt cm ^r^uct auö fauter gleid&en Jactown," 

fo ,t>a§ (In unt) bfurfclbc ^ö<;tt>c mc^rmal in ftc^ felbfl 

ttiultiplicirt Wefc^^robuct gtebti fo ^l$t foli^c^ ^ro* 

buef Nc Potenj Wcf€^ g^iictort, unö folc^ej; ^actot 

. t)ie tPurjcl bicfcö ^cobucW. 

@o i}l 16 = 4 . 4, fo tote mi(& 64 = 4 . 4. 4, 
(ine ^ottnj ta Sof^f 4; un& umgefe^rt 4 einelBur^i 
t«r3«&^ 16^/ fo mit att4> ber 3«§I 64., 
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Jactoccn t>et i]&tponctit, roornacl^ t»(« 'J^otcnjen fä* 

anbtl^a^t; We »ime Die SiquaftratjaM: fb »t« 
AU(^ Die jwepte, tritt«, öicrte ^otjel bie (Dnaörat^ 
Cubtt« 23iqua6rattt)ur5el Qcnamt WltD, 

(So i(i }. €. t>«n 4 tic £l:uatirar|o^ 16; bit (iuhit» 
{a^( 64 ; bit Q3iquaOcat|<i^ af6. Umgefc^t iji 4 tiie 
üuabMttiMir|(( ou« 16 j bie ^ubitwutiü au» 64 j 1»^ 

€irie 3ö^I poteitjiren, ob« ju etiwfr Potenz et* 
Ifthen, itift tie^a^l fo oielmd in ft(^ f(l6(l müUi^ 
pMun, Kil< bec ^;pon(n| ^in^iten enthält. , 

, (@^itlj.€.4*= 4.4=*6j 4'= i<».4 = ö4; 

4"»=: 64.4 = 256; 4'= 350.4 = 1024 U.f. »♦ 

• i ■■ 37. • , ■ • , V- 

l^n^^l epx&l^itm, ober bictOurjel aue tinn 
3a^( $te^n, ^ei§t eine^a^I finbeit/ lüelc^e fo oieU 
mal, cii b(t ^^rponent ©n^eiten enthält, in ftdb felbff 
)nttlti]>licict/ b(r dtQfbtnm Ba^l sleit^ ti»i(b. 

. ©0 ifl j»€. ri6 = 4^ «)«it4. 4 =«6> 

r 64 = 4i» »eil 4 . 4 . 4 = 64; Kiiß. == 4/ »o«i 

4.4.4 «4 = 356; r 1034 = 4, »oeil 4.4.4.4.4 
= 1034. u« f. 10. 

§.38. 

€fa< swey^iJ^e 5aW, öbtt ein 2M»omiu!Jt 
^'ft eine ^a^i, ttii auf an>(9 ^eUen befielt ^£^« 

jCluobcat 
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Cim^tdt einer jwcD^eiKsctt S^^I befielt tollet ava^ 
\>ci\ Cimitattn M&er ^^eöe unb öem a»,ej;fac^m 
^ 5^w)^ucte öe^ einen ^^eil^. in ben^ 

5)enn gfdc^f ^otenjcn \>on gteidben Söffen ftnß einati« 
j&er gldd)* ©ö.ifl !♦€♦ 73 ,= 70 + 3/ fotQÜä^ 73* = 
,^ (70 + 3)%' ba^ iff, 73 . 73 = C7o + 3) . (70 -f 3)* 
SWulfiplicfrf man nun ben er(?en unt jmepfen $^,i( mit 
tem crflert, fo entfiele ba« Clua^rdf &e« «rpen^ un(> 
tOÄ ^roöucf &e« crj?cn in Den jn)c»fcn} muftipUcitf man 
ferner ben etUm unb jwe^een t^eif mif berti ixotf^tm, 
fb entfiele a6etmä(^ bad ^^obxice bes }n)et)feh fh ben 
Hfletif unb jftas Üüabrae tk^ iwetftm t^ls; fofdüc^ 
lufammen bie Üuabrdt« be^ber $^i(e/ unb bM feo^t^ 
fa^e ^tobuct be^ einen ^§el|6 in ben «nbern* ^0 
: ifIj.e73" = C7o+3)' = (70 + 3).C70 + 3) 
^70*+ 3* (70 .3) + 3*= «2^9* 

' ■ ', ' $. 39. ' . • •■ \" ■ , •- 

2(ufgabe: au6 <{ner gegebenen 3ö^C 4tJ4T«/ Ne 
Öuabratmurjel ju jte^en. 

^tc gefantmte ^otge ^ia jDperadon ;|eigt t>i<fe$ 

4^134152(643 

■■ ^'^'Ü 1/ ■ ; ... ■ ■.■'■^ ."/ ' , .^ 

^-^ ^ ia) 534..* ^" 

z>t«<;" = 496, 1. . . _ 

i<jiU' \ TS49' \ ■ ' /, " • . •- • ■ V ;■ ■ - ■ : 
• •: : ■•:■••,?-.: 3;; s.- . :■»'»;■ '• •■•■:. 

^ie «inielnen 0(öcfe ter Operation finb «%emeiit 
Dlefe:^ ^ 

I) %.^ *ie gcseOepe 3»^f 4*345» »on ^ 9iec^« 
im an w ^Ja^n^ jeö« ju ^ijEie^ 3«ff<nv . 
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1. 950rt^engattscn3a^(en. i^ 

2) ©tic^ in bm fo^enötintert U>iirjert&flein, tüiU 
^ We Üuabrae« aßcr neun dnfac()en 3tffwi enr^dfr^ 
eine Üuatrafjafj^J, 36, twlc^ &er erficn klaffe, jurlinfen, 
41, g(eic^ i|l/ ober am möj^itn fomme, unb fubtra^ri 
fol(^ üuabi:arjo^(; fo ifi i^re ^ur^t/ 6/ ber ^o^e 
^ei( ber gefuc&een ©utjcL ^ ^ " 

3) 3)iefer %^ül ^erbopprft, t2 , . in Un SKefl ber er« 
(len klaffe mit 3Mji«^»n9 tjer er(len SifP?«^ ber fofgenben 
^(offe, 53/ bimbire, glebf ben nac^pfbfgenben 5§eif, 4, 
beffenÜuabrat/ ne6|}^robuce in bemseDrauc^tenS^jüi«^ 
for wn bem SKejf ber erflen klaffe mie 3w|<^^unfl bec 
itt>e9ttn Ätajfe, fubtra^irt n)irb» ^ 

4) SWie ben bereite gefimbenen tfielfen ber®ur|eti 
64, t>erfa^re man eben fo/ mie mit bem erflen^ 6^ unb 
imeber^ole fofc^e Oi^rattenen bid |ur re|rcn kkfft: ft^ 
tr^U man^nad^ ultb nac^ «He %^ei(e ber gefuc^ten ^ur^ 
gel, voeläffin fttfe felbfl murtiplicirt ber gege6enen 3a^r^ 
tim ben etmannigen (e^fen !Kefl bermtnbert^ g(eic^ i%, 
©0 i(l in bem gegebnen SSe^fpiefe 643*= 4 134 53 — j. 
unb na<&§* 38* 643^= (640 + 3)^= (640*+ 2.(&4P*3) 
+ 3 % wnb 640* = 600* + 2 • (600 ♦ 40) + 4o\ 

§.40. 

Tlufyaht. . 58ci) 2(u«aif ^ung 'ber dmtxatwüu 
sei We bereite (iieccc^netcn Caabrattafefn, tt>el<l^e man 
m ©amlimgen mat^ematifc^cr tafeln ftnbct; juc 
Sibfütjung ber ^tbtit ju gebraud^en* : 

•^at man ble gegi^bciie 3d^ in i^re Ä^affen gef^eift, 
fö füc^e man in ben tafeln eine öuabcatja^I, n^cle^e at» 
ien, ober ben erffen klaffen am fidc^en fommt> ura> 
fubträ^ire foJcfee babon» 3)en etmannigen Siefl fc^Iage 
man jur erJTen 3a^I ber efwa fofgenben ^iaffe^ unb bir>u 
Wre barein mit ber boppeften ®ur^eX ber Ic^A: fo ftnbef, 
man ja fofd)er 9Burjel be<wjiinda>^ fuJgenben %^eH, untf 
Jtorenj JTJatbetnatif» iZ^, 83 b«r<^ 
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18 I- ©le gemeine f(tie$mÄif, 

m^ W« ^^^* P^Oriwi $. 39» w« <<»« »»<& ö*t^ 
gm t^ite-' / - 

3tt 6er oWgett go^t 41] 34,l53l' M« «"äH tu ben $a. 
fein Die nad)1l< Duabra(j4( 413449 vnb t)ie baju ge§6^ 
tig« ®urjel,ö43 ^ o^ne n>"«r< Sle^ynwnd' 

3u bcrSö^l 3|38|85r63U5l M<f >"«« f"f l»'« *«9 
erflen Älojfw in bentofeln bfc noc^fic Ünabrotja^l 
32761 unb bolbii) bic®urje( 181, n>o»on n»«nauff«t. 
gtnbeÄrt®etMu<^nw«^t: / . , 

. 3l38l85|63|45l»8i44 . 

■ 3 ^7 ^ * .1 

363) I 34 63 
1 c8 69 

.36^6) .15 94 45- 
14.^056 



143' «9 
5D«inn«* ifl 18134 We £iuo^afrmir|<t b«? gegeBnm Sa^l 
um b«tt julc|t geblie^nm «Kefl i4389 wnninbetf. Dbn: 
Die ÖuabrattDuriei ber gegebenen 34^ f'l^fl T^^^*"?!' 
f(^en bie galten i8i34 unb. 1813 5 / wovon jene 8« ««««/ 
Wefe a« 9t«$ i|J» 

viiL g5egrtffiDerSHe*nuttd^4teett. 

§• 41. , 

fuAte ober unbeforinte ga^en finben, »d^eauföte 
gegebenen eine befltmmte ^Sejie^ünsjaben. ®ie 
Itt biefeM" &<»af<^ttismiflna(^^eifi^teb«^eit 
foiAer ^ejie^uns bcrfc^ieben, unb ^eigt eme Äec^^ 
• tttingeÄtt obev öp^cie» 6er 2lrttt>mcnJ| bö^ec C« 
,-fii »tele 9v<#un9«arten s(«bt, oJ« Mtftottbene Söe* 
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^^mdtn htc Qtfu^ttn Ba^l auf We s(d(hmtn 3a^ 
Im jlött finben f 6nnen» 

ffltmncnflefe^t, »cld^ ent»eb«r fllcic() ober umUi^ 
fmO. 3jl bfe B0 <W8 unsle'ic^en ^^cllenjufanv 
mcngefc^t, fo&ei§tfteöummc; Ifl fje auö 9letcl|)m 
^^ejlen "3iif<»mm<n9cfe|t; fo ^ctf t ftc Pioöuct oDcc 
factum, /cbcr itjircr sie Jd&cn^^cilc aber, unb bte 
ain^a^I bcrfelben ^et|cn bte ^actowit. ^ierauö enfc» 
^c^en ttjer Svcctjnwnsüactcn :, 

1) 'Bk Zb^tien U^tit W B4^ finbett, bcrm 
«ngkidje ^^<ik seöcben ftnb. 

ö) S)ie Bubtrrtctton le^ct $0 einer gal^I unD 
«Inem i^rcr unglefdben^^eüe bcn anbern^^cil finben. 

3) SMe tniilripitcatiott (e^ au«, ben ^actorett 
l>a«^»buct/ ba^ «fl, eine $a^l jtnben/ »elcbe au« 
lauter gfeidbien ^l^eilen befielt, wenn einer j|>rer gleü 
d^n ^^eile uftb bie Slnja^ berfelben seseben ift, 

4) 5){e 3Dtt)tf?on lehret ju einem <5>robucte unb 
dn^mber bcpben^actoren ben anbern'^actor, öaiJ ifl, 
6»i <tner-3ap tit auö glelt^en ^l)tikn befielt. ünb 
dnem i^rer^I)etlc bjc2(nia|l bcr^^cile ober einen 
ber flleic^'^MIe auö i^rer S^nja^I, finben. 

§. 43. 
533ei> einem Pro6ucfe l^^t fic^ noc^ ber Unter/, 
f(^tcb flcbenfcn, ba^bt'c^actoren beffeibcn entroebec 
ölet^ ober ungleich finb. ®er J^^te ^all Ijl befen* 
berö für bie gemeine ^ultlpllcotion. -^m crimen $a!lc 
aber ||cl§t /eber ber gleit^en ^actoren ble tPurjel^ ble 
^njall berfelbm ber i&ßponent, unb itui factum ble 

03 2 Potcnj» 
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ben, unt» man foH We brittt Darauf fnöcn, feentflc^ 
^m noc^ trei) Ülcc^nunggartcn : , 

t) %mM man au^ t)cc cjßucicl «nb bem ^m^ 
nenteii bic ^otenj: fo..^cift,&iefcö ^teii$twn, oJ)C)s 
' ^«r Potenj «^^ben. . 

sO ^inbct man auö fccc '^^ottni tmb bem ^pa" 
ttcntcn bfc Qüßucjcl; fo ^«§t bicö cptcobtwn, obcc 
b(c tOurjcl auesieben/ 

3) 3fl ttört bic <3Buiraef unb ^ten$ öeäebent fo -. 
- |ei§t bet ©rponent fnb«fw9vücfflc&t'bef £ogöttt^? 
/ mu»p(t ^Dtenj, unb bw 2(« benfdben ju finben bIc 
logaritbmifc^e ^ec^nung^ üon »Äf <f# i*» 

S'Dlgcnbm. ' . 

IX. ©nintfa^e ter ganacn 9Ra(^maf tf ♦ ' 

§. 44* 

3cb< ®f6f c 1(1 fit^ felbfl, fo Wie aut^ i|ren ^|ei^ 
len jufammcn genommen, gleich; fblfllic^ öt6§et oI« 
- )ebei; i^rer ^^eHe; •* ♦ , 

' §♦ 45,., ■". ; . '^••- 

Bw(\) ©c6f en , bte einet britten flUlc^ , finb felbjl 
einanber gleich); 

' , §.46. 

. ©lelc^eö iu ©lek^em abbirt. Siebt gleit&e ©um* 
men; ©leic^eß »on ©Ui^mfvkna^ivt, öiebt gleiche 
©iJKwnjen. 

- ^ § 47* 
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L Q3ött Un gaitgen Saufen. 2j 

. ■ §. 47. - 

®U{(^ mit^ei(^em muUfpItcirt, skbt QUitS^t 
^cobuct<; <BUiö)ti mit @I«cl>em \>it>iUvt, siebt 

^ \ ' §.48. 

®Uiä)(i 3u tlndfcid^cm obbtct, «liebt m&Uiä^t 
©umnwn; ©Ie(tt><g t)on Un9lci(|>em fubttfl^lct, fliebt 
unsleid^c S)ifferenjcn, ; . - 

. §. 49. , 

UhsWc^c« mii (^Ui^m tmltiplidtt, skht m* 
SiUiä)t ^roDurte; UncHdd^t^ mit @lel(^em btejfcttt, 
iitbt Un^ldc^e Quotienten. 

; §. so. 

©int> jwci) Säulen efnanber glei^: fo ftnöaudb 
l$te5J>oten|en, fowie md) i|re<^urjeln, toon ölei*. 
<^en €]rponenten einanöer glcic^. @inÖ imp 3o^* 
len ungldd^: fo ftnö aud) i^re Q^otenjen unö^SJut* 
)e(n Don d^ic^Mi ^onenten unslei^ 

§. 5». 

^bitien unb (^ubtraction; ^ultiplication unb 
^it)ifion; ^otenjicen ujib ^ftxc^ivtn ^eben einan^ 
öet mif. 

§. 53. 

tOlon fann ben5D2u(tip(ican^ mit /eber B^^I muT^ 
tipficiren, tvenn man tai ^robuct mit berfelben ^a^l 
wi^ct bit)ibict; unb um^tU^tt. 

03 3 . §. T3. 
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2a i; ^ie ö^mcine Sttit^mctif» 

V ^an'fatitt bcn®lt)ifoi: mit j^tt^aU btefbtren, 
s mm man ben D.uotienten mir txtfelbm Ba|H wtetw 
muUipIictrt; unb umgeFe^rt ^ • 

§« 54»' 

©a« 3«*«» bet $Ibbitfon ijl (+) bcr ©ub^ 
ttoctton (— ) Der «Oiultipltcaticn (0 berS^lDifttM» 
(:) ober «n ^tric^ 5n)if<:$en ben unter einanber ge* 
fe^en ©töibenbuö unb ©itjtfor. ®ag gelegen Iw^ 
(Sleit^^eit i|l( =-) beö gr60ern (» be« «einern «) 
ter 9(Öuriel (r). 



Swe9« 
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2. Q3on ^ett 95rii(^tt 23 



5B^n ben SDrutJem 



ßrln 2^«»* »|l t>a« Q5felfa($e tinti htfiimmtt» 

kn; bem Henner^ tt>dd^c? ten bejltmtiitcn ^^tt 
ter @n||eit anjetdt/ unty Den. 5^(,ec^ tvelc^et Da« 
^iewe ^Drefc«, beflimmtew ^elld Der ^In^dt 
«nj«9t. . 

!Da ein« 3a^( bk Stief^f b«r €in$ettjfl/ ebft 

0r^ße b(t €in^it ,un6ef}immt iß: (b fann bie €in^i(. 
1M^( gdc feine @t6$e ^o^^ wie ein.$un((^ oDcr aw^ 
|e 9tof |(9it at» man mtc immer n>ifl» J^ bie €ln^i( 
Irgenb dn«®td^e: ^ fann fte MieMs in sieic^e I^Vit 
gt^ilt, unb ein foic^er ^^eil c6en fmef^i «f« bie ^m 
^t feibj} t>ert>ie(fä(tigt werben; woraus benn tin75mÖ9, 
«ber eine gebroc^ettf 2»a^I entfielt,, weft^ eben fo« 
m^l wie eine 0an)e Sa^I boö (8ie(f«^ einer €in^ei( 
i}!,' nur mitbem ttnterfc^tebe/. ba| bie €in§eit einer gon« 
|m 3*^1 bai STonje/ bie Sin^it einer geßroc^nen ^o^t 
«berein befiimmter t^eii betf ®an)en ifK 

00 wirb }. @» ein t^fer in 94 gieic&e t^eile ober 
©rofc^nget^iff, fo baf /, SRt^r. = i ®r. unb s^lt^. 
= 5.1 Slf^f.; aber 5 ©«■» = 5 ♦ » ®r. e 5 . ,', «Xtk 
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24 I. 2)ie demeinrSftÄSmetif. 

§. 56. ' ' 

©n^rud^ <fl ber OuoHwt, bdc^ct entfielt, 
ttoenn cfw ?# mit dncc anbem bfotWrt »erben foB, 
fo t>a§ berSd^ler öec SHöibeotv^/ unb bep3(^ennet 
ber !t>twfop i|l. 

^^eilre man atfe ®ti^ifm ein(r'3o^( in titieht» 
Oimmfe Ttitjo^l »on t^eilen, fo mtirbe iaiwd) Ote Bo^( 
fHi>|}/ we((^ i^cn @in§eiten }ufammen gleid^ if!, öuf 
Me be^Hmmfe 2(rt gef^tU. IDeititidd^ gtcbf etf auger bec 
his^tigim ^tt^te iet ^ix>ifm, mitfelfl weither He^ 
So^f fe(6f! get^eUt loirb/ tm)> wobei) ber ^ioitienbus 
tii^t ffeiner ate ber ©ioifer fetjn batf, audf nod) eine 
.«flbre^ wefcbe tie eiiijefnen ®n^ren ^ 3o&i %i(f/ 
loobe^ ber 2^ioibenbu« aud^ ((einer o(d ber ^ft>ifbr 
fepn fan«. 

3.^- ^7 9^t§r. §ei#( 5 9tf6I. fbüen in- 34 dfeicf^e 
t^eite ger^if »erben / unb eö i|r ^ ÄtM. = ^^ -f tV 

s. 57. 

Sebet 55nK^ iff eine S(rt bon benannter gaW, fb 
t<J§ beit 3<i^f« «I« bie So^l felbfl, unb bet ^tam 
«ii ber ^arae «njafe^en ifJ. 

€itte unbenonnte gan|e $<^i Sefle^f outf ©n^'eiren, 
beren Tht unb ®rj§e unbefifintrat ifl; ein ^tud) ober 
<ni< Sin^rett'/ ml^ befiimmte t^eiie einer ®r60e 
finb/ unb t>on foli^r ^efÜmmung Un SRamen fuhren: 

3. €. be^.bem ^ru^e i = 3 . lifi 3 bie 2»^i feibfl 
unb ^ i§r 9läme. 

§. 58. 
^ie ©c6§e ber Sgrüc^e berührt ^«P einerfei) ^en^ 
ner auf ber ©r$§e ber B^¥i^* i>«9 einerlei) 3ö^<f <*"f 
ber umsefe^rten ©rofe ber S'jenner. 

S3e9 



■ \ 
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^ Q5ort tm ^triJK^en. ,25 

Q5<9 «in«fe«> Slenwr ff! ein 53ru(& tim fo i»{rimäl 
gratet/ um fa »iefma( gröger feitt^a^tec i^i; w^i-bet^ 
3ä^(er bie Ba^^ unb Der St^enner bec 92ame tji. Q3e9 
«mert«9-3ö&l<f ^«ngesen ijl ein Q5ruc^ um fo »ieJmaJ grof» 
fer* um fo )>ie(ma( Keiner fein Slenrter ifl; '«>*W ber 
Solenner 6ie ®röpe tcr Stn^f dnjeist/ n>e((^e um fo 
»lel großer ^, a(^»eni$«re ^eileftnb/ in mli)e man 
Aaö ©ttnjc jt^eiif. . 

€0 if} j/€. f nocO einma( fo gre§ a(^ ^ auf i6eit~ 
tic "Krt / wie 6 11^ n^ einmal fo gro0 / a(5 3 i^ j unb ^ 
no(^ einmal fo grog a(« | auf dben bie Htt, wie 3 7(d)f' 
Srofc^nflucfe no(6 einmal > groß a« 3.^rs*^of(^n' 
jiucfe. 

©tr SScud^ wirb mit ein« satucn 3«W »"»W» 
pUcirt., wenn man ent»<&er feinen Sd^to mit foldS)« 
2<i^( multtplicfct, o6(c feinen Renner mit folc^ei; 
' äo^l fetöiW«, §. 58. ^ 

©oijH.a.= f = 1. 

§..60. 

®n ?8rucl& »ttö mit einer fiönjen ßa^l bmibki; 
mm man entwÄer ffinen Sö^'etmit fbjc^er S^W 
dit>ibirt, obec/ feinen 9^enn(F mit fold^er^^lmultti' 

©oi0f':3-i:=/T. ^ 

§. 6i; 

©n ?8md^ behält feinen ^ertl^ tingeönbett/ 
wenn, man feinen S^^ler unb 9Jenncr mit einerlei 
^a^I entroebec muIttpHcitt, o^et Wöibirt §. t9. 60« 



eoi(l| = |^^ = fj unbÄ = 



- 9 -i - 



12 : 3 



- ^' 



^5 §. 62v 
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26 i.$Dte gemeine SCrif^mtftf. 

•SfBfti) ein ^m^ mit feinem ^Renner tmUifHitistt 
fo iflöa« ^tobuct bet S^^kr. §. 6i, 

©0 Ifl i . 4 = 4^ = I = 3» , 

§. 63. 
®ne me $a^l ifi einem iScud^e dleid^/ beffen 
Sd^lec bod^robuct ber öonjen Ba^l in Oen 9^ntiec 

* • 4 . 4 

§.64. 

$in eigcmfic^ei: 23ni<:^ i|l, beffen O^ertner im 
35^lec ni^r öufgel^t; ein uiteigentHcfecr Sruc^, 
tieffen ^i^etiner im Böplet aufgellt ©ti &4>ter^!3ru<4> 
ifl, beffen 3<S^Ier Keiner al« be? Renner ifl; ein un# 
Setter Sruc^, beffen 3^^'er nit^ Heiner ali bec 
SRenner iff. €ine gemifcfete 3a^I befle^ au« einet 
ganjen 3«^' «nb einem deuten 95ru(^e< unb entfielt 
au« ber ^it>ifton ganjer 3<t^(en, wenn babep ein 
Sileft bleibt; inbemman oläbenn einen 18ruc^^ beffen 
Sd^er ber Üvefl, unb beffen tK^enner ber ®i»ifw ifi, 
in bem gefunbenen Ciuetienten abbirt. §. 56. 

§. 6t. 
€inQ5ru(l^ ifl benannt ober unbenannt, ;e oad^*» 
bem Ut €in^eit/ beren befHmmte ^^eile er enthält« 
benannt ober unbenannt ift 

€in benanntrr ?8ru^ wirb vcbücivt^ wenn man 
mit ber ^a^l bet Qr^^eüe entroeberten B^^Ut be« grof» 
fern, ober ben ^(mis be« f (einem tarnen« mwiti* 
plicirt. §. 18. .; .' 

II. 2(ttf* 
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n. gruf^e^e« t>er aSruf^e. 

§.67^ I 

«ew ot>« t>ie Wdnf!e 55enennunö btltiöen, ba« {(l, 
o^ne feinen *2Be«it^ ju önbern, Dutd^ fleinere/ oD« 
tie Clcinflen Sohlen att6t)rü(fj;tu 

. . ^ §.68. 

&n fSmä) ivfrb cnfQel^bm, n>enn.maft 8^^ 
ler m^ D^enner be$ %rud^£ mit t^cem gemeinen 
^aa^, unb befonder^ mit intern gröften gemeinen 
.5Dlaa|e/ welche« man nad) §. 33. fJubet, öiDiWrt. 

Sufatj. J^ben 3^^«' unt> Sl^enner eine« 9ruc^ 
^ Sin^eit jum größten gentctnen SRaofe: fo Id^tftd^ 
1>er %ru(^ nicbt burd) fleinere 3o^<n au^brucfe»/ un^ 
«Ifo nk^t auf^bcm B. e rVvf §• 33- 

§. 69. i 

Siu(^ fann'man einen ^mc^ aufbeben, mm 
man Sohlet unb OZennec in i^re einfadben ^octocen 
gerfdat §. usa (woju nian l>k fd)ön berechneten Jocto«« 
xentafeln sebcmtcben fonn) unb tU demeinfdtHtftfid^en' 
sesen einanber »ertilgt. ' 

ß<i {(» »J'o _ ^'7'*^ '!f'i _ J_:J _ », 

§. 70. 
S5nScbe Reifen glcicbnaratg, b(e efner!ei) 9?eij^ 
ner ^öben; ungieidunamtg, bie wtfd()iebne 9?ennec 
loben, ^e^tere gleicbnomig machen, ober, untee 

einer* 
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«inerrey Senenrnrng bringen l|e<§t> fln&ce bin ge*- 
sebnen öUic^e 10cü(|e lünbcit/. b(e dnerl^D 5^enner, 
obet «twn ßenerolnemier -j^ben. 

•: '^SÄöii «wc^t ißrüc^e öfctt^namfe/ tt«tin ntöri 
Sohlet unb 0^cnncr eineö jebwi ^nit^« mit bemt^Jcnj« 
ner beö onbern, ober, wenn ti me^rew finb, mit 
bcm *5>cobucte au« bcn ^^«ttnctn bep übrigen 55tü(^e. 
imütipüci«. §. 61, 

. , ®dcm ). €. bie ^ruc^e I unb 4 jHdeben/ fe ifi 
Ober toören f ; f , f gegüben, fo ifl f = iTlTl/ 

I — 70 • 4 — 4 * 3 > 7 — 8*»fi-.6^3»5- 90 
- T..T, T - JTJT-^ - ^^7>^ -773— - "^^^^ , 

®<c tteinfle (5eneralnennier meuteret ?^üc^ 
Ifl bic ficmfte unt« ben 3<^l^Iw, »ortnn alle <^ptmU 

* SiJlan ftnbee oJber ben fWnjlen ©ttierafnenticr, tüenti 
man bie ^pecialneniier tieSen einanber fe|e; folc^ie mit ^ 
einem "^aa^t hioHxt, n^elc^ mo nt^f alle boc^ bie 
meijlen gemein ^aben; bie gefunbnen &uof(enfen/ unb 
bie binrd^ ben gebrauchten ^it>ifor ni^t f^eübaren 99emet 
börunter, ben gebraud^fen 5Dit>ifor aber |ur@eiee fe|f; 
mit ben barunter gefeffen B^^^l^n ^auf ihm bie2(re \)er« 
fd^tt/ unb bie dperarion fo lange fortfe^t^ bidfeinge« 
meinfd)aftlic^e$ SWaag me^ j?aft pnbef. Tilöbenn ijl 
bas ^^robuct aw$ ben äbrig gebUebtien ^olfjUn unb atlen 
gebrauchten ^Dibiforen ber gefu<^te fleinjie ®eneralnen* 

gcgeb«-. 
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2. 2fen t)e« S5i*ri(öen. 

pQdbme filetmee 63. 42.* 84 



29 



J>iJ)ifor 



a) 3. 1. a ^ ' . 

fals!&i) iet (leinfte ®cnero(n(nner ^^ 3* i» 3. si. i = 951^ 

©en ©runb bicfeö 9S«rfö^ren« dnjufe^m, ttwa^t 
man, \>a^ bttf 2(uffti(^ung bti timfim ®e\\ttalnenr\et^f 
^ie se6raud)(ett ^ittforen mp iibti$ gebltebnm Bo^f^X/ 
t>ie 3acfor<n b(r gegebnm 9Tfnmr finb; fefgiid) jfbet 
!Reniteir jn ^m borautf sema(^i«n 9>i«tiucfe aufgt^en 
möjff. §. 26; fo(9{t(^ feTne f(ctnere3fl^i J« öicf^f Ab« 
ft(^t ^att finbea tonne; fctlslic^ (bld;eö ^robuct tat 
f leinPc ©enerdrwniwr fe^. 

'■ . / ■ §.73^ . , 

^llcn 93rüd^e gletdjnamtg gemod^t »erbetr, 
fo baf |ie nlc^t nur einen ©enecalnenner, fonöctn 
aud& ben Helnflen ©eneraincnnctr (>abcn: fo fu(i« mfln 
nac^ §. 72. -bic fleinltc ga^l, roetinn allJ Special* 
nennet aufgeben; bfel&tre foi^e täit ;ebem gegebenen 
9flenner ; uub multtplicfre ben ba$u ge^rtsen 35|>lcr, 
mit bem jebe^ttiaHgeri Ouotienten. ®a« alfo getun> 
bene ^robuef gtebt ben neuen $a^lev eine« jeben 
95nt(^g, bie juecfl gefiinbene Ba^l aber ben f leijiflen 
©eneralnenner ber gegebenen ÖJriidbe, 3« ^^ 



©egebcne iSrüt^e* 
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30 I. 9fe g«nemcS(ttl$tttftif. 

9?ö^ §. i^s.^c^ mön ben fteinflm ®«nn*ö(rwttttrt 
ber gegebnen 93ru^ gefunb^m @uc^f man nun ben 
Quotienten eine^ jet)en ^tenrier^ in folcben ®enera(nen« 
ner/ fo ^e man bie ^actoren be^ fflmner$ für jthen 
85ru(6; fo ba§, mennman S^^f«»^ unb SWenner eineöi 
jeben ^ruc^^ mit bem |uge^6rigen Üiioftenten mu(t& 
pUcivt, bte 93rtjc^e i^vhx ^Bevt^ be^a(ten^ unb aüt eben 
benfe(5en f(ein(}en ®enera(nenner erhalten» 

§. 74* 
- 35nJcl^/ ivcit&c etnct{<9 9^enn«r ^abett, ob« 
ÄMf einerlei^ 5^enncr gebrod^t ftnö/ »eröen a66trt, 
wenn man t^w Sanier abWrt/ fo M§ b{e Summe dn 
^cu^ »frt», Deffen S^^Ur We ^ummc bcr gegeben 
mn Sanier, «nb beffen 9Zenna ba gesebene genwin^ 

■ §. 7r-. 
(^oB <ttt 35nKi& J« «iner öonjen So^I obbftt tt>ct^ 
ben: fo »eiwanble mon m^ §. 63. b« 9<«tje gai^l in. 
einen iSntc^ t>on dleidbem kennet/ unb obbire bttjiU 
lÖnit^e. 

§. 76. 
©ollen; gemtfdjte Säulen abbirt »erben: fo txt^ 
»anble man fie na^ §. 7^ munocbteQ3ru(^e; ober 
obbtcc bie sanken 3<>^Ien unb b{e anscI^dngtenSSrüc^e/ 
jebc bcföiÄ)ecö. 

eo j|l 4 f + 3 i = -^ + ^* öb«r 4f + 2 5: 
= 4 + 3 + I +-|. ''. 

, , §.77. 
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% ^on^^^rüd^en. ^i 



(Soöm, benannte 23r{»cbe atWrt »erben : fo m# 
fen fic gleichen ^omn fuhren, ober näc^ §. ß6. auf. 
9ljcid[>en 9?amen cebudrt »ecöen. ^ 

eo ifl \m^, + I ®r. t= ?^^ ®r. + f ®r. = 
^-7^' + ;-^= Tl^Sr. = 15 rV gr. =i59r. + if 9)f.. 

" §. 78. 

S5nid&c, weJd&e^emerici) Ü^cnner ^aben, ober mif 
einerlei Kenner gebraut finb,. »erben fubtwfcttrt, 
wenn man l^reSo^l« fubtro^irt, fo bog ble ©if e^ 
reni ein ^tuc^ wirb, bcffen go^ler \ii^ ©ifferenj bec 
sescbrtienrS^^'«?/ wni> b^en 0^enner bersescben? 
Semeinfc^aftti^e ij^enner tfi. 

§.79. 
^oU^in ^ru(^ »on efner ganjenBa^I fubrta^trt, 
»erben/ fo t>er»anble man na^ §. 63. W ganje 3<»^1 
in einen ^ru(^ öon 9leid()en Sf^enner/ unb fubtra^lre 
\Ät $8inW&c. Ober, man nepme »on ber ^anjen ga^j 
dne ^in^eit/ »eld^e nian in einen ^ruc^ &om dcde«* 
benen 9^cnner öerwanbelt, um t>on bemfelben ben 
gegebenen Q5ruc^ a« fubtra|iren. 

eotfl 4 — 1 = ^ — 1 = Y- ober 4 -- i 

=. 3 + I -^ i^ = 3 i. 

- §.80; 

®on«n gemifc^tc Sabien fubfra^irt »erben: fo 
»möanWe man f[e nac^ §, 7% ia und(^te ^ruc^e; 

ober 
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32 I. 9te deng^i#mettf. 

ober fubtra^tec bfe^öni^RIrcn, unb Me ange^ns^ 
ten 58tuc^c, /eöe befonDerö. 

' ■ •§. 8t; 

(SpUÄi beitÄtittte 23rucfee fubtraJ^ict »erben: fo 
muffen fit gleichen O^omen führen, oDec riad^ §, 66, 
auf gleit^en ^«men reöuci« meti/n. 

VI. gKuttipßcae^n ticr SStucfee. ! 

' ®ne gö^I wirb mit finem QJnid^e multipIfcW, 
»etin mm fie mit bem Sanier be« ^ruc^« tnulttpli^ 
et«!, unb ba« ^robuct müt bcm Ü^enn« bfülbipt 

ttet tft $«62: fo tamtnan bie gegebene 3# fidtt be< 
tSrud^tf mit bcm 3^^t multipticiren, mm man bo^ 
9>robuct. tnie bem ültnnet toiebev bit)ibirt, §« 52^ @ott 
j.€* eine 3<t^( mit | mu(rip(tcirt noerben: fo muftipU« 
citt man fi^ mit i • 4/ ^a^ if!, mit 3^ unb bit>ibire 
boö gefunbene 9>röbuct n)ieber mit 4« 

§.83- ' 

58tu^if werben mit! efnanbcr muletplicirt^ mnn 
mani bie Sanier mit einanber, unb bic 9^enner . mit 
cinanbec multiplicirt, fo t>a^ bai Prcöuct ein ^J5mä) 
tDjrb, beffen' Sanier böö ^robuct ber gegebenen 3^1^^ 
let, unb beflen ^f^ennec baö ^robuct ber gegebenen 
O^ennec ijt ' 

©ertn ber ?SWuftip(icanbuö wirb na^ §. ga* mit bem 
SWuJeipUcanö multipJicirty wenn man et (lern mit bem 
Söffet beö (€|tem muttipficlrt $• 59. unD mit bem fflen» 
ner biwfeitt §. 60. 35feö giebt jum ^Jrobticte einen 
Srud)/ bejffeii S^&i^r baö 5^roburt öer gegebenen S^^er^ 

unöi' 
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2, ^cn l>m^vu^n. - 33 

^. -^oc^ fönn mon aud) ^iw^^'We $. jgu 60, an* 

60 «u* ff •■ 1 t: (ff . 7). : 8 = If-^ c 

jj 

0$ '• 7) . 8* 

©oam gemifdjte Söbleii mfiWpnctrt weiten: 
fö omüönWe manfte nad^ §. 75. in unechte QStuji^e. 

eoi|lC4l).C2|) = ^. ^F.^. ■ 

^ott eine befißtinte 5«^1 miteineöi wtfeenannfen 
55n«^e njultipifcirt »eröcn: fö tftulttplictre irtant 
fo/^e Sa^l mit bem S^^iec öe« SBrad^ö, twö ötöiötre 
ittö'^rotttict mit bem 9^eni^eJ^.. §. 8!?. . . 

Vir. ©ftJijiori tcc ^la^d^e, 

■ §♦. 8ß' < ' \, 
. ©ne 3# wirb mit einem ^rn^e Diöibirt , »enrt 
man fie m^\x bem gd^lcr öetJ IBtuc^g öteiWct, unt^ ben" 
Quotienten mit bem 5Jcnner mulriplicict,« ^f> '\% 
»enn xnm ^\i xxä "mi umdef ernten Ö3(U^e multipii^ 
cirt. §. 8a. . , , ,, 

S5a txc 3^^i<r «in ^^robuct &<S *3ruAÄ fn feen 9Zcti. 
n«r if?§. ('S: fo fonrr mian Die gegebene 3«^! ftflrt l>c^ 
$2!$tud^$ mit bem "^^^Xtx tiotbtren< noenn man Den üuo* 
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54 i 2>te gemeitte Mt^mHit 

(ienfüt mir bem dlctther n>i€t)ir ihtt((ip(icir(« §. 53« &tü 
)» €• eine 3<^^ ^i^ l bit>ibirt noerben: fo btoibire mjatt 
fte mit I « 4/ M t{!/ mit 3/ utib muUtplire Den ge« 
länbenen Üuotienteti ivieber mit 4* 

$.87. 

93n5(^^ wAben mit emonber'ftbiWrt, nxnnnwn 
bm ^tt>ti)en&u6 mit Dem u^defe^cten ^toifi» multi^ 
pHcirt^ fo Mf &et<Duöctentetn$^dE)n>icb/ teffen 
B^^lec t)(tö ^i!Dtiuct beö ^h^td t>e< ^Jt>ii>enbu« in 
t>en ^^cnner be« S)it)ifor«, tmb b<ffen 5f?enner ba« 
^robuct bcö kennet« be$ ©iöibenbu^ in ben S^^lfP 
be« ©iöifeptJ i% 

^enn t>er^t)>{bctt&u6 wirb na^ $, 86. mit bem IbU 
i»ifor (totbirt^ loenn ipan erlern iot( t>em Bo^'«* be« (ef« 
tern t>tt>ibir( $. 60. unb mit bem SRenner muftipltdrf 
$. 59. X)ie5 siebt jum CluofteMen baö ^robuct t>e$ IDi* 
»itenbutf in.tm umg^fe^rfen S^ibtfor*. ^ixb fann mon 
ou(^ ^iebc9 bie $. ^. 59. «nsejeisfe anbre S9?et§obe ju« 
toeifen aur ?(bf örjtina iAmx^snu 

eo i|i H •: :i = (H J S) . 8 - K . f'= 

•§.88. 
Rollen gemtfd^te Säulen bioibirt werben: fo 
öemanble m«n fte nat^ $. :^r. in imot^te Sgrüt^e. 

'. .. $-89.: 
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2. ^on ben S5rö(^» 35 

' ^60 cfne benannte 5aW mfe dnem mhtnantif 
ten ^ru(fee &fctbirt werben: fo Wütbt're itiöt^ Die be< 
naimte 3a|l mit im gd^et beö 58nic^^, unb muUI^ ' 
pltcire ^en CimUnttn mit ttm Kenner. $. S6. 

.§. 90. ^ 

(Sollen benönnte 2^:6cfoe, bfcIWre »erben: fo 
tebucIrenianfteiJufeinetlcpO^amen. $.60. . - 

®nen itregul&wn öracfe, beffen gd^er un& 
0?enner eine gtbtod^m ^a^l iji, öcmanbeltmanitt^ 
eklen tegwl&ren, üt^m Sanier unö 9?ennec «anje 
Säulen finb; wenn man ben S^^lec mit bem 5^en«ec, 
bioibi«, »oüon bet ©runb §» ^6. 

vin. «potctiaen tint 9EBur5e(n Der S5ru(^e. 
§. 92. 

©le potenj ctnee 25ni<^9 entfielt, wenn bcc 
53ru(& me^rmol In ftc^ felbfl multtplicict wirb. ®ec 
525r«^ ^ei^t al^benn iit Wm^tl beö bai^er entjle^en^ 
ben ^robuctö. 5(acö wie 6e9 sanjen io^Ien. 6, 37. 

$. 93. . 
©ie Poteiis eJnIfg 93ruc^^ Ifl ba^er ein *-Bru#, 
beffen Ba^lw biefelbe ^otenj beiS gegebenen S^^lni,. 
unb beffen 0Jeoner biefelbe ^otenj be« s^ebehen 
9f?enner« ifl . 

£ 2 ^0 
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36 L 2)ie gtmtim ^tW^tmtit 

0uabratja^ bt$ S^^tof luib t)i^ ' Onabr^fja^ be5' 

S<9cbncn DZenncrö ifl* 

@o gicbf j; 6. bie Cluabrotttourjel eine« 95tu(^« bie 
Üuabratn>ur$el be$ B^ier«/ «mb bte Üuabrartmirief^ 



f 
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i« fo fem We etee 01« &er ant»em entfielen fann; ' 
jn6b<foni>ce #eir, fe fb fmi Dfe eine bo^ <3«elfacN bep 
flpbem,zj)&er ein^^j? Js^fWijimtea^M« öer iu>t>erni|>; 
mt> bep Bö^IW/ fe fo fem tU eine ein ^rot-uct öcc' 
<möem in irgcnl» eioen ^actoi i(l> »eichet alööenn öec 

X>eti>Mmi$nAttK ^ti% 

3« iwlc^r ©er^aimig ^t^ Sa^fe« (tnb, erftnne' 
mon dfo au« lj«r ^ivift^ ber einen in bie onbre, un& 
t)a bo^'ctt^enOe ÖHoHenf ijl'bcr Scr^Äftnfgfiame. 
S)a^r fdttn «ud^ bie 99er^fni# twrd) tum 3<i<i[>en Mr 
S>ioifiMt, oter «udl^ wie ei» ^»^ bt^d^etmcbta^ 

<Sier B#«» fTnt) proporttontrt, h>emi Der QJet^ > 
UM^mmt titmptn ^Jodtteö Bern QJet^dltni^no* 
men t>eö jröepten pJMe« gleit^ i|i ©öec biePr©* 
Portio« ifl bie ©leic^feeit ai»<t)er OJer^dlmcfe ober 
an>^er 55wk^e. ®ie'S<»^eo fdbfl Reifen bie-cBiie* 
^el: öec^ropurtiom. t5)aö ecfle unb britte. nennt man 
Ut VotbttQlkbev, \>aß jwe^e m^ i>k«e bie «$>inrer^ 
0li<?6ei:;. baöenffeTinbüiettc bie Süßem ^^ ha$ pei>te 
unb britte ^k mihktn<3liebev, ©urd^ gleic^na* 
mige (Bliebet öetfle^t man enm«bei; "JSotbersliebcr!). 
obet ^ntersHe^er; , 

C $ §.97 
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3S I* 9te demeine $(r{^meti& 

$. 97. ,- " ' , 

" ®n< ^copocrton ^<l§t ahQt^nbtxtt proporth 

difcreta, bereti mittlere ©Ueöet üerfc&ieben f!ni; (Ic* 

rig ober, proporOo cMtitutq, öe«n iW^ere ©Ueöet 

elnerle? ftnö. 

. $.9$. 
58eje((^net man bfe ©liebet efnet Proportion mit 
I)eri öiei erflen ^u#ajben be« Silp^abet«, fo baf fie 
^an$e fQ»o§I al^ debroc^ene B^^len anzeigen: fo fann 

man a : b':: c : d, ot>ts -^ = ■^, oli U( aBflemeine 

^pn» einer (eben ^ro|)ortion anfe^e»/ wenn man b^ 
einer fletigen '])roporttotiatmiinme/ tiaß & s ^ fep; 

$.99. 
; ^enn man in einer Proportion bie ^ben -erfHt», 
Ob^ bie bepben leiten, i^r 5we9 dleic^namide ^ie^ 
bir mit einerlei ^^l multiptidrt, ober bittibirt: ^ 
bleiben t>U ^lieber noc^ proportionirt. 

. I S)«nti ifi a : Ä = c : //^fo ijlf. = 4. . Sßirb 

tiuh 3^^(er unb Sflenner tkM tieftr , ober b«9t«r Srik^ 
dtnr bie 3A^(cr, Aber bie 9l«nner, piAt tineHtif 3a&( 
multi|»lidrt ober bit»tbtrt: fo bieiben bie fQti^^ nod^ 
g(ei<^ $. 6u fofgU^ bie 3^§(er unb Sflenner luxb proper« 
lionirt. $* 96. 

$. 100. 

Bn)e9 Proportionen fonnen in ein« ^ebrad^t n>er^ 
ben/ tpenn man bie ©lieber, voU fit in ber Orbnung 
auf einanber foigen, mit einanber multipljcirt. 
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3» S5ott ^ett «)5ro|)orei<men» 39 

§-^ $. 83 j fo(aric& ^ ♦ a : 5 . * = C . r : Z? . «if, 

§. lor. 

3n /ebcr ^toportfon (fl öa« ^ro&uct öu« Vn 
mittlem ©liÄetn bem ^paismttt cm Dm äugei;n©lie# 
t>eim/ unb ba^ in' )e&<r ffetigeit Proportion bo« 
Ouabrot be« mittelflm @«<be« bem ^robucte au« 
ben du^eim ©Hebern «leie^. 

tlnftfe9,^et»«iliun9 ^eBrac^e J-^ = t^l $.71/ fofg- 

n(& §..47. mit b. d muhipVtcitt a . d = c : bi $. 62. 
5^ nun, wie in «iner.^sai 9>roportiow, b = c, f» 



fÄ. rf= Ä . *. 



$; 102. 



3^ /ebec |$»pettion toffen f!(& bie ^pben mittlem 
® lieber mit einonberi^ertoeclfehi» 

$.101, fb(8li*$.47..mitf.ybtt>{|ire 5^ = 4^} 

^ c ^ a ä * c 

€ 4 §. ^03. 
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.40 L 9(e g^mcitte $ft^^et(f, 

. . . • $.103. 

$.47. mif £ = 1. mm f , L = - ; 1, §. j^^, 

fofgöc^ §, 47* mit |- ± -^ 'bbiW« ir = ij fifgiic^ 

' ■' ' ; " $..)^Q*^. :i., •../ ... ,, ■ ...-. 

t)ai DJectt, n>cnn man t}^ ^cbööct au« feen/rnttt« 
lern @(iä>cm mit ö<m <r^m,©lje&e Wüiiitrt» 

§,icii,fotsti^,x = i^;§.47. ■ , 

^fopwiion finbjt man b«^ 4tiltt#e ^Keb; r fwn» 
tnait au« bem ^cobucte bec ^v^'t^&^i^xtikM»^ 
bratwurjelaie^rt^ 

Sfu« jwe^ flfeid^en ^ebuctm mad^f ma» <fae 
$copoi;tiott, toom moa bie &ei>ben ^actocm be« einm 
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^ro^ucfö $u mUtfeni/ Mnt Ui antecn $u auf orn ©lie^ 
©enn iji a . i ^ i j r, fb ifl ^'= f/ §. 47/ 

fofg(ic^ a : Ä = *:«?,§. 96. 



j > 



,• '. '. ' ■ ' '1:1 M -. ' , 

wm man ^ffefbe atö bitö vierte &U<X> iU &n^eit 
unb bm bep^en Sactorm anft(§et. 

jynn Ift a . Ä as P, böö ijl a . * = I i P, jö 

» 

BufaQ. X)a^r ^i§t mti(n'pltdren/ (ine 3<i^t 
fttibett/ n>e(<be4u$ bem dn«n Factor fo en^fle^^ al6 ber 
<mbre Factor autf bn €in|^k. 

, §. 108. , 

au6 jcbem Öuortetifm moc^ man dtw ^ropoiy, 
(foti/ tvenn, man benfetben atö ba« tHerte @Iteb jum 
S>it)ifot/ bcr€in^t/ unbbcm^iuibmbii« anfielt 

©erni i(l ^ = Q, fo i^ « = ö . Q, §. 47/ bo* ' 
jfl, I . a = 5 . Q; fotgrit^ ^ : I = a : Q, §. io6^ 

SufiU}. ^«^ ^«if ( 6t9t6ü;ett« (ine 3o^ ftnben« 
tMid)« au0 bem SHttibentiii fo euffbOC« ob «ie €in^it 
mt bem^iiMfbK. 
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42 I- ^it semetne ^tiX^mttit. 

aleba 55tu* n>(cb in einen l|m sleid&en QJrud^ 
.Mn beltebi'den 9?etmev MrtDonMt/ toenn man ben 
neuen B<i^(er a(f( t>ai t>terte@iteb $um üoric^en t)^eiv 
ner, )um twc^^tt 3^Uc und jum neuen O^eonci 
onfte^t. 



C 

3- €. -1- fofl in einen 9)ru(^', beffen gHennir 15 («9/ «er« 
«Mnbeic «pciten $ fb 1^ 5 : 3 s 15 : 9, bdl ifl/ 
4 = A# 



I « 



3w^* 
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Die aUmiintMtitt)mttit 

3. Q?»n txn f>ro|)ortioii«i. 

5« 9?on t>en io9arit^nutt. "^ 

Sott Uv S3u<$|^<i(etttei$nttn^ 



i' ^etttettte^et(^ntind^.(Br5fetu • 

^^^ tttdne 2(i^ tinb^Himmtec (Brofen dc&coud^t; 
unD ^r &!( orflmi/ «> ^, ^ « u. f. it). föt beFonnte^ 
Me I(|terR/ a\i x, y, z, für unbefannte ®r6§en. 
^an b^titent fic^ ^fe$u t>or|üdlt(^ ter flcineo kiteini^ 
fd^m unb drtec^lfeen SJac^flaben. , 

eo ift a : b zz c : ie ^ut «Hsemebte Serni für 
jet>e Proportion/ mU a,b, €■, m(^ nur oOe Soffen« 
»cf(^ man wt0/ fonbmt ati4> jd)« antrc ®r60(n/ be* 
t«uten f tonen; unt x «tnc mxi unkfonn(( ®rdif# 
«el^K ober &un^ t{< br«9crii(tt befHmmt wirb, onyigt. 
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44 n. ©iUlfgemefnestrft^^ ' 

'■''■.'. ^ §. 's- ^ '''''y '^'^ '■;"" 

^ttb«n iwep ^ro^n heben, ofeer mit tw^ur 
fc&en gejogenen <^Pciä)e, iiptec eirjanöer, gefegt: fp 
geigt \>U$ im crflen j^alle i^t ^rotnict, im jmepten - 
^%m ^^i^^i^^'^^'f^ .^c& beöient m;m fü^Wi^ 

©0 §€ift ab, o>e^a. . ä, ^ ^ro^ua ber ©rögert 
n unb */ tüclcibeö enijb^t, toennmatji a ndt'b muUipii^ 

txxt; fiinaegen ^^Jobec ^ :. i, ber Üuotlfne ber ®rdße 

h in a, ml(i)tt efitjjj^it, ^menrt man « rnit b bteiblrf, 

ober ber Örücb 4* ^^en bie? bej^mst ier Ttuöbrucf 

3«/ Obers . fl,.unb — , ober «.: 3^ ober ber 95j:uA 



'3 



, ^ÜÄei^WK .©co^cn neben einanbep gefegt, ober, mit 
beni ^irittpüca tionp jeid^cn öcrbimben , bebeitteir bte 
iJactoren öqn bcm ^oöucte Wefer @t6§en, öot>e9 <* 
auf {^KjOcbnmiö nid^f anÄmmt , - . 

^' @0 i|{ » ., Ä . r . rf = attd = afdh'ix^ J^a« 

:'■ ' ■ ^"^^ 

JÖrö^e mff !35ti(l&|!aben attfget«ji&f t »etöen, nad^ 
fecn^ Sememen fKegernmuIriplidrt unö öfeiöitt; aofec» 

* b' d bw ^ d b c ^ 

J^. ^uc^ fmbWe Seuche ^^ uüt) ~, unter einerlei 
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I. $5ön kr SBuc^fla^cnrec^nurr^. 45 

oa bd 

•' §• ^- ' .. 

^mb @r6§m t»ttc?& öaö 2rbt)ftion«# ober ^uJ>^ 
ttactiohöacic^cn betbunben, fb jrfflt bie» i^w ^umme 
ober ^if crcnj an. , 

@o Ifj o + * W< ©mnm« ber ®rdf <n, W< mon ju 
«Inanber flbbtwn foD, iotIxj - 6 Ol« $)ljfercn j ber großen/ 
»ic wpirinonbct: fiiftfro^irf »erben foÖen. ©a^er ifl o+a 
= 3<^ unb 3« + 5 « = 8«,^ unb.7 « — 4 a s 3 «i' 

W b -t d bd + bd ' bd ^ 

"' ■ §.-6. 

^ Siimmöi Bbcr tDijferwa«o; »eld^e man nit kin* 
^bermtrittpfirfren, DberbtolbircnfoH, »erben ^urcl)' 
ancn barubcr aejog^nen @trijc^ jjerbunben, obe? in, 
eine ^arent^efc einge fcbloffen . 

€0 ^ift a + l> . a,^ b, ober (fl +, ^) (« — «^J 
Iwft ^obuct j?er ^t ffrt-eni be»bft- fflrlfen in i^re ©um» 
m; mb a + b i a — '*, ober (« +,*> : (a ~ *), 

•ber - "^ -v bet Öuerient bet !öt|ferenj be^bet ©röitn; 

in <^ce ©umrnc. tDemnac^ Ifl s« + 5« - (? + 5)- * , 
= 8«/ ober «flgeinein mx + »« = (m + *) iaej" , 

«mb '"^ + "^ = (*» + ") «^ s- X 

•SfBirb eine @t6te me^rmal in ftc^ fefbfl tmW 
^kitt, fb f)efft bo6 ba^er entflelxnbe ^robuct eine 
Potcns bcr ©rö§e bon bem©rabe, «Midien ber iK>:? 
ponenr, ba« (fl, bte 5foja()r'ber ^actoren, önjeiöt; 
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Wc ®r6§e frtH^ ^eift «nc tDurjcI t>en e6^ bcw 
©co&e au« Diefem ^robucie, «nö »ttb tiurc^ ,r mit 
«nsef^riebeBW €w>oncnt<n bejw^net. i. §. 35. 

« ob« 'ätijenwin a » = Z, »«in Z «in ^^robutf du^ 

Soctoren, a.toon b«r Q(ii|fl&I » iji; foIgIi(^ f Z = a, 
mm a" = Z if}, '' ' 

■ ■ ■ ■ ■ ' J- 8-- '■ 

, ©ie Gummen unb ©iferenjen wn ^otcnjm 
' unb ^DBucjefn/ »erb«, wenn Ut @r6§m ifclbfl unb 
^ i|re €>:|>on«ten gltic^ fmi^, wie bep seroeinen ©röf» 

fen abge^jt. §. ?. ; *; 

€0 1(1 0' + «' » a . «', ürtb r » + r *. = 

af" «. 0ol3ß(^ 3 a' + 5«' = (3 + $) «'=^8«V 
«nb J r* af + 4 r" * = 7 r .*. ©0 ou(^ 

9 a' — 5 a * = 4 a-% irnb 7 r" a? — 4 ^ » = 

3 r ^. 

^insejcn 5 «* + 3 **/ «•»> a «» + j o», «nb 

5 r * + 3 r y/ u«b 7 r, * + 4 r** f*«««» 

tii(btob9e(ärjetoerbeti, todl (nf«p«ber bte®rd^ fe(bff/ 
ober bie ^tppcnwttn mQMd) (inb, fofsitcb 0I6 SDinse 
ton 4»err<^iebner ^rt loebcr )u^mm(nge|d^U/ nod^ »on 
cinonbcr toedsenommoi, iMtbm timsxu 

®a« 5^robact ober bet-öuotient jTOceer ^tenjen 
«tote@f6fe, ifi.etne^ten$biefei;(3r6§e, becen^);^ 
0onent im erfien $aOe bie (^umme, im stoepten t>U 
l^if even) ber gegebenen ^onenten i|l 
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•no ■ • . ■ ^ = -; . — t s a* * , 
$. 10. 

3«>e ^oiwj, Deren ©rpwtent i, ifl i^m^wv 
|el slcit^g ;e&e Q>otenj, Deren €yponent 9,, [ifl t>et 
€in^itdle(cl^; unb /et»e ^otenj, Deren g^^pon^t ne^ 
mi'o, ifl einem q5ru(^e gleich, beffen So^'er Die ©n? 
^eit, unt) Deffen Kenner Wefelbe ^otenj «lit bem po# 
fiHtteri €jcponenten ijl. 

p = * = — i' ober flffgemdn * — » = *" — • 

®ie ^otena eine« ^robuc« entfielt, wenn mön 
;<ben einjeJnen %cxtsit in bicfelbe ^tenj ergebt, unb 
ton Wefin ^otenjen bö8. ^cobuct mad^t; bie <2BurjeI 
eine« ^röbuctt entfielt, wenn mon mh ;<Dem ein^eU 
%actüt biefHbe ^fBurjel jie^ct, unb »en biefen ^ut* 
sein baö ^robmt mocot. 

©0 IP («Ä)' = «Ä . «Ä . ab = aaa . ü* s 

«'*';, unb f J. B = K^. r Ä = «Ä.iwnn 
«^ = ^, unb b^ = B ifl. Ober «ffgeimtn (abt)" sj 

«• . i" . r»; unb ri<y = r* . r^ J>fl^ j|l 
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,48. «. S)ie«ttgemeineS(rft^meöt 

M<S) (3«)*= 9«*; utib r 16 wi = 4 r^ = 4«; 

. SMe ^tenj ober <2Bui:jel elnt$ CLmtimtn o^« 

Q3nic^(5/ (ftein 58ruc^, bcffcn B«^lcc öiefefbc ,'5>o/ 

"tcnj Döet^ucscl beg gcgebcnfti B<i^'«r^/ un& befiw 

• /tJ^ennet Mcfelbc 'JJotcnj ober 9Burjcl be^ flocbtmn 

«agemein: (|)* = J^;unbr| = ?^. a)d§«t 

^oten^en nxcben $it ^5|ecn groben tt^btn; 
toenn man i^cen ^pi>n(nt<;n m{t bem ^onenten tt$ 
* berlandten @rab(^ multipltcict. 

= a * ♦ *. ober ättgemeln: (a"^» = «*". !D«^t i(E 
<in(& (** . y')* = x" . y", Ober aOaemcin 

2lu« einer ^otenj »frb We ^GÖurael t>on einem ^e* 
^ebenen @rabede$oden^ wenn man t^ren ^icponentetr 
mit bem QtgAtntn 9Qßurie(e;p9nehten btoibjrt. 
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@o ip r« '^ = « ' = «*/ «W» (a*) ^= «". 
öfter oagewrin r *•" = *"/ »«( \* V = * " 

« ■. ' 

<mi 35 ; unb a^ bte Ouaftrottourjel aud o. ^a^er tfl , 



9Burjcl9i;6§en weclxn unter einerlei) 55enennttn3 
Sibt(iä)t, roenn man' fie (n ^otcn,icn mit gebrochenen 
^onenten »erwanöelt, un& Öiefe 0}^onenUtt unter 
einerlei) Benennung bringt. 

eratt r* fl' unb r fi* fommt a ^ unb ä ^, ober 

a^'^ unb Ä""'^, ba« ifl, r «* unb r a'; n)obuc(^ 
bie SB$ucje(Q tinetU^ ^jcponenten (reiten ^aben. . 

3uiaQ. ©a^r ettt(J«^tf>ie förjcrc SKegei: SWufti- 
pUcire bcn.^TPoncnfen jeber^röge mit bem 5Burjrif|rpo« 
Renten ber anbern; fo giebf.ba6 9>rob«cf bctjbecQßur» . 
}elejrponrnt^n bcn gemeiiifd)<jftlid)en SBurjeiejrponfnfcn, - 

r . s 

60 w^le man (laK r o*" unb r* «* bjc gieit^uttmiaen 
®ur jeln' r «^ unb r a » '♦ 
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II. Wtm CHegegcn3cfe$tC!? ©rö§cii 

©r5§en l^eif en entgegengefeßt, menn fic^ fo mte 
Q^ermogcn urtD (^(^iilt), eiriau&er gdnj o^cr juni 
^t;eilauf()ebcn; unD .^tvar^ei^t bie eme^ algQJcrmo^ 
gen, pofitip, bie anbre, alö ©cl^ulb, tiegattt). S)u 
pofutfeen bcjdc|nct man mit DcmSföbitiBn«^ biene^, 
gatitoen mit bem ©ubtrocttorisjctc^en. Q5ei) einet 
einjeln @t6§e, ober bei) ber erflern unter me^rern, 
n>irb> n)cnnfiepofitiöi(l> bo« geid^en »essetajjeru 

** '§^"i^^ ... , ' 
^te ^inl^ett; welc^^ forob^I pofitit) aü hegatfö 
jfeijn Knnte, nimmt tjiön fl^etö ol» poflitio om 

5P bic ©n^it poptit), fafntj?e^en aüi pofiftije S^^^ 
ien ^u^ b^rti dSteifa^eti ber pöfttt^n €inl^tt; aüe nega« 
tbotn 3af;(en (abi^i^ aui bem SSieffoc^eH beö ber pbfittt>en 
€in^ctt ^ntsegengefrifen« ^ß bteiQ^tn^ie negafit>^ fd 
entflel^etl üüe negatit>e.n 3<^^I^<^ ^ui bem Q^ielfacben ber 
negarit>en ©n^ett^ aSe fcfitmti ^a^Un dber au^ beni 
93teffad^en> be5 ber negatttoen €ih^ett Sntgegengefeltcm 
^emttac^ ifttß einttitt), ob matt bie €tn^tt pofttit) ober 
ftrgattv annehme; ttnb man f^at bas erflere em)4^(et« ^ 

§* i8- 

@r6§en mit <f nerie^ Beid&ert berme^ren eindnber * 
aber ©ro^en mit »erfd^iebenen Seiden öerminbem 
cinanber ganj ober nur jum ^^ü , H tiac^bem fte 
Skid) ober ungleich) finb. 

©0 ijl + 3 a ml) + 3 a = + f fl, auc& -^ $ d 
unb — 3Ä = — 5«-, ^jngegen + «unb — 0= o> 
ober + $ ö iinb ^-^ 3^ = + a «/ imb — 5 a 
unb + 3 ß = — u a j n^burc^ man abgefö^Jt^Ttutf* 
bröcfe erbdft* 

7 ^ 
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i. S3on htt S5u#a^ented&nittt^ 5i 

<§t6$m abbiviti i^f§t, fte jii einänbei; fe^ift,^wt 

<Binb bk fummirenbeh ©f6§cn oort üerfd&tebeneiJ. 
ätty fD toffert f[efi(^bIo8juci(Jnbec feiert > b^rte&af 
ö« 5l[ugöntcf abgef ürjt n>ccö^n fdnnte, 

©dtt + 3 * ju + 5 ^ ot>t>irt ta9<rWn> fo it^ait hiotl 
+ 50+3*/ fött tinitt albet -^ ^b öbWferi/ fö et^dU 
tiMh + $ fl — ^, 3f 

^üfitiÖ* Itm ^(^«ijbeüflgfitf ^ti btrfticlbeft > ^6i\x0 
Wdh 6e« "HWenbuö in cittc fJorehf^efc dn» @d ^j§f 
tat ttotlse ©etjfpiri 4- §4 + (+ 4^) = Ja 4^ 3*^ 
tanb 5 a + (— 3*) = 'j" • — 3^? tbobet; 606 3etä)etl 

hrfdjieben ij!* J^ietrhot^ Ifl 6ut^> o + (Ä ~,f) = 
6 4- fr — *^ , 

^(nb bie fumm{«rtt)irt ®c6ieri «Jon mtkx^M^ 
fb fu^e man t^W iSumthe, h)enn fte einctici) 3eid^en$ 
l^w ^iffcKtij öbcr> töettrt fHi brtfclN^b>n^ S^tc^ett 
feoberti ^iJjtrt et^äU bag s^m^flft^öfHIc^e 8«<i&W/ 
lettre bd6 B^ic^crt Ut. ^id^m^ 

©oft + § a iu + 5 ä> ober -^ 3 ä |U — - 5 d otJ* 
btrt tt)rtberi> fOj er^dft ittdh im ((rjTett Soße 4^ 50 + 3 «^ 
= + 8 o^ Im jmet)«elt — sor-^ 34 = ^-80» <^ott . 
^gegen — 3 ^i Ju + 5 a/ obef + ^ a jii —50 dbbirt 
toerbcrt/ fb er^ött mdti im <rfi<it 0dÖi 5 ö — | s 
+ Äoj im in)€9tctt — §« 4- 3b = ^ jsö; 
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52 II. '^it flKgemdite mtimttii 

-*^ §.02. ^ . 

<35ej) jufrtmmenöcff^ten Slugbrikfen fefet mein bfd 
©ro^'cn einerlei) Qiü unter etrtanöet unD miül)tt nacf> 
oWöen' Svcgeln. 3» ^^ 



— 2a— iift' + 4rf + 8-f +Ö/— 3ra? + ty*^ 
. ■ * / §i 23. ' ^ 

^i'ecöu« et^ettet^oud^, »je mön ^ten§«tt;i>btt 
tiiQaüHn o&ec entgesengefei^ten €;;pDnenten mit ein^ 
ant>ec miritipHciwn ttjaffe. §. 9. 

©rofen fubtral^ire« l^eigt, fiet>on emanbetweö^ 
nei^meti, welel)«^ sefc&ie^ct, inöem man baß ^ntge*^ 

©oU eine ®r30e i toott einer önbem n fuBfra^irr, taö 
^ Ifl, Don t§^ iDeggenommcn weiben: fe fann man fic^ bie 
<mbtc a(ö ein ^Iggregäe toon \%x feibjl unb bet erjlen 
©re§t, pojtflb unb negoWt) genommen, ba« i(l, a =s 
a + Ä, — b^ gebenFem ?ffifrb nun + ^ nreggenom* 
men, % Bleibe a — h\ mirfr - ä n>e9genommen , fo bleibt 
fl+Ä. Deflinöd) wirb von cpetnei®r6^e + & obet -^ ä 
fubtra^irt, menn man ju « in jebem ^affe bö8 Sm^egen* 
gefe^re bon Ä abbirf. 
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@tftb We ©r^gen t»n ü<rf(l)t(bciwr S^rt/ fo !ann 
man bloö t)a« ^itgesendtfe^te t>eä (Btibtra^(nt>ug $u 
bem «SÄinuenDuö fe^en^ oI;n.< &a§ fidS> Dct Sluöbtu^ 
flbflirjen lie^ 

@ott + 36 t>on+ 5« fu6frfl|lrt mtben, fon^H 
mn 5«— 3*j fofl mon aber — 3* fubtro^iren/ fo 
n^ttnuin 5« + 3^n 

3uf«Q., Um Stte^btutisfeif |u bermeibm, f<l^(i<§( 
man t>en ®ubtta^nt>u$ in eine ^Areiu^fe ein, ' 09 
§fift ^5 tHyrige iSeppM'sa — (+, 3 6) » 5 <? — 3 */ 
tm& 5a — ( — jÄ) = 5a + 3 *; »obf^j bfl« 3fi<b<n 
t)^@u6(racdoR twn bem 3<i(ben einer ntsati»en &ti^ 
«wb iinterf<ibi«ben iff. Siemocb «P ««d) « — (* + =5 
o-p^r-rf, aber n -TT (* -r- ?5 <« -^ ^ + 'f^ 

§, »^. • • " 

©jtrt> We®r5§<nDon ein<rk«>.S(tt, fp la^t ftcfe 
D(t $ufamm(nM($te ^tt^bnicf dbf ürjcn. 

.©oifl 5« -^ (+ 3«) =5« — 3a '= A«/ Mnt> 
5"-— '.( — 3") = 5«+ 3«^ 8«.. 

§. 27. 
^8(9 su^mmenöef^lteq: $(tigbtöcf<n f^$e mort. 
Ihm« »Hm dnctici» 5(rt ifl, unter einanb«/ mik nbbire 
Ne (^^n bcc untern fKei^e mit t^ren .entgesenflc« 
W<n Seld)eo ju ben öbem. §. 2«» 3.€., ' 

3»«— 4.6*— ; 5 f« + 64+ 3/— 3 r* + 5 »' 

~ 5«— 7** + 9 »^«+ a-f— 4^ + 8 r^f — 49* 

8a+3J*— I4r« + 4t+ a/— jT* 

+ 59' +.45 — 8 r* + 49% . ■ 

^ 3 $. 28. 
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54 !LS)teaÄ$cmein€S(tie^mc«ft 

^lm\x6 tt^m auc&, .wie man '^Jo^njen t>on 
n«5rt(tt)en oöer entgcgenscfe^^eo €;ponentcn m(( ein^ 

' , ©rdfetv mWpUäven ^igt cme ©t6§^ finben, 
tljelc^e a«g bem «nen Factor ^M fo entließt, dg öet. 
«nt»h Factor aug bcc gin^it ©fl^ec erholt m 
.^tojHi^t, n>enn tte ^<imm einerlei) 3^'«^«« ^^»'x^"' 
tiag poO^iöe Seichen; wenn f«« »ecfc||ic^en?,3<'^^'^ 

^ |a^en< bag neßafiöe ^eic^en, 

' '; J^ieriwc^ »arc j. S, + 3 . + 4 =? + »2, ynb 
--r 3 . -^ 4 = + la; hingegen + 3 . — 4= — 13, unb 
_ 3 . + ^=: _ ,2. SDenw öo W ^i^W P«<^ Pörrt««> 

- ?) rfe ? : + 3 = + 4 : + »3 / *»«« ^ff> ^^'^ ^^f*^»*^ 
IMm^ojTtteehij rolc ^0«, g>oftfl»c jum g>p(f(iwn. Ot)et 
(ibWrf man + i tttm^t JM ficb felbfl, fo entfl«^f + 3 ; 
«ibWrt m«.ti -1^ 4 t>t^mo,i JM |i(b fel&fl/ fo enJP?^< + ". 
aDen»na^ ^ii* + '* '•"^ "^ 4 e^« fP e«v<(law'><n/ «'* + 3 
^u$ + 1. 5(>l9li* 1(1 + 3 ♦ t^ =? + !?< Qöet aagei 

rti» "lÄ feinem €nt8eg«n9ffe|ittn< wie b<MS SRegarive m 

flengefelte fton + ?/ t>«f (fi — « ^fww»( a« m im^ w 
WÄ W 3« (\Wixt mn *«ö Cnfflegcngeff |fe »on — 4. 
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fttmnad} entfiel + w ««* — 4 «^ fo/ «fe — s «u« 
+ «. 3oIgIi(^ ifl — 3 . — 4 = + 12, pbw <»ßg«melnf 
•^ a . — * = + aÄ. 

3) + 1 2 + 3 = "^ 4 J — *3, outf d^nftc^en ®rfin« 
be«. jDo^c j|l + 3 ♦ -^ 4 =1^-- 12/ oöer oögemein 
+ a. — Ä= — ai. 

4) + 1 : — 3 = + 4 : — la , autf d^nfic^en ©riinSi 
Nn. ©a^er i(l — 3, - + 4= — «2, ob«r allgcmtih 
-- a. + b si — ab. ' 

\ ■ $, 3<X 

^oOtn jufommen9efc|t<®r6fcn muWpIfc(rt roer^ 

einjWmn ^cobucte aitö Dem ^uittplicanDuf^ in jetien 
^d( öe« ^uUipl(fator^, '". 

@MfJ (« + » « = « (« + *) = (»f + *?/ fofgllJ^ 
(« + *) (f + '^ «i C« + *) f + (« + *) '?•- -. 

9R<in f(^ ^$er ^ie gfseBemii $a(foren unftr einan* 
(er, multiplif«^ ben etfim ^ctor mfy unt> nac^ mit 
jfbem X^ile hes anbeni/ 4tnt> aib^t t>U gefunbened 
f>rpbuctc. ^^^t 

4> a ^ y*+afl'y— ^a^=Cy'f ag y-iö').«* 

$i'n mi« ü<tfc&(ct>enen ^otenjen imepet ®r6§en 
jufatmncnflcfcfeteg %obuct wirb gcor6ntt, wenn Die 
(änidnen ©Kebet fo neben ciminbe? sefteUet »ecöcn, 

S)4 wie 
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$6 n. 2)ieaÄgemcuttS(ctt^metif '• 

wie fte bep Der einen ©coge m^ betSuna^me, btv 
ter anDern nad) öer Stbno^oie i^rer ei-ponenten «uf 
einander folgen; wobei) man bie fe^lenben ©tcBen 
tnit einem (*) ju beaei(^nen pfledt. 

ten f)pte«i<n bet y unb a gwrbnte: y* * — 5 a* y * + 
3a' y — ia*, WD bie €rpbncn(en twn y «b/ unb ble 
^frponenten von o jime^men. 

»?)ietan« er^elfet ou(f>, wie man ^otenjen jit ^6f 
^efcn©raben erbeben muffe, wenn bic gegebenen ^P^ 
ponenten negati» obec entgegen gefegt finb. , 

©0 ifl(fl-:S) ? = a-^ ober (a*)-' = fl— ; ^ifl. 
jjegen (a-*) -'=«*, fowie (a^y = a', §. 13. 39» 

VI. m^münt Sujificn. 
.$. 33. ' 

®ti§en bit?tMrctt l^eift eine ©r6f e finben, welche 
Hüi bem ^iöibenbuö eben fo entfielt, olöbie Smbeit 
aai bem S)iöifor. ©aber erb^lt bcc Ciuotient, wenn 
tl( gegebnen ©r6§en einerlei) geidben baben, bo« po* 
fitiöe 3«c&<n; wenn |tc wrfcbi^bne ^cicben §aben, 
\>äi negatiüe ^eicben. 

J^iernacb warej. e ±-^ = + 4/ «mb rJ? = 

+ 3 —3 

+ 4; hingegen :ZJ^ = — 4, «nb tjl =i — 4, 

SDenn bo bie €inb(ii turt^gdngig pofitiD ongenommen 
iDirb, (bifi 

+ ? • + * = + w ; + 4/ ba< 10, baö $b- 
frive jitm ^^ofitit^cn^ ia»ie 6a$ ^oftti»« |um ^ofttiotn. 
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öfter, t^ftmanWe+ 3 in bre^t^eifc, fo i(!emföU 
1^ l^it + 1; f^ilt möii + 12 in brci) t^Üe, fo ijT ejn 
fblc^cr t^cit + 4. ©emnac^ cnf|Te^f + 4 aii^ + la 

eben fo, cl6 + ia\x6 + 3* S^Islic^ i(l %^ = + 4# 

+3 

dfer allgemein t^ = + *. 

a) — 3 : + I = — 13 : + 4, batf tff, baß^t^ ' 
^atiu JU' feinem €nrgegengefc|fen, wie ba$ tfltQati^ iu 
feinem Snfgegengefelten* Ober, t^ilt man ba6 QnU 
,Segengefe|(e t>on — 3/ baö tfl + 3 in bre^ $^eile, (b 
entfle^ + 1; f^ilt man ba$ ^nfgegengefe^e t>on -^ 13, 
t)ad ijl + 13 in bre9 l^eife, fo entfie^ 4- 4* S)emnoc4 
jj? + 4;auö — 12 eben fo enf^anben, al$ + 1 auö — 3. 

gofgfk^ Ij? :^ F + 4/ ober öfTgemeln =^ = + *• 

3) + 3 t + I =^ — la : — 4, aus d^nlic^en 

®rönbem $)a§er jjl ^^ = — 4/ ober aKgcmein 

+ ä6 _ ;l ^ / ^ t^ 

s $. 34. . , - . 

<Sonen jufammensefeite @t6§en bfeibfrt mertm/ 
ffrif! öec scfamte üuottent, We (^imimc öer ejnjdnen 
Ciuotlmten öe« ®it)ifo?^ in tiit i^ra juge^öriöen 
^^etta &ei ©imöenöu«. ' - ■ • 

a a » , 

MJ. ae + be + ad -^ bd ^ »c + bc , «d + bd 

iKl, _ _-^-^ — _ ;- T+T ■*■ T+V. 

5 f + <l. SWon orftne ta^et ^xn äcge6nen^»it>««« 
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58 n, ^taU^tmiimptmmttit 

dnjdncn'^ucdcnfen. 3« S. 

a^b'),t^~^ä'b + za'-c -rr. 3abc+ *Ma*.+ äßc— ^äc 



d*— 


-«*Ä 








1 


0, 







\ 










+ afl*c — 


'i,ab4 








+ 20"f 


- 2abc V 






io — 


' abc+ b^c, 











- öÄr+fc^r 



3jl'bec®ititfw,feJn ^aftot li««. «S^föibcnbu^, fo/ 
«Mit öer öuoticnt &ie iJorm emeg 33i;u6ö; ob« 
eann Öurc^ eine m<l^e t>on 33ni.c^en o^nc €nöe &ar# 
' SefieUt roecben, ' '^ 

©•Ute i, €. « mit b + f titoiWrt »erben/ fo man 
' Ut Öuotien^ r-*!— ♦ 9f?a(^ be? itnalogic abit fatm. 
man «u(^ fofaenbcrmagen verfahren: 

^ , a ac , ac^ ac^ 



'+T , 






b^ 


+ 











§♦ 36^ 
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f. Q3oi$ t>cr ^u^Mtm^wm^, 59 

^rcwug erhellet mä), wie man au^'^tenjöi 
'Jßutjeln iit^tn müjfe^; »erm Öic ^^sebnen ^ji'poww 

60 iji r«"" ' = « "^ = «'^ uttb r a' = «-^ 

©ne ®t5§e, b« au« jwe^ ^^eflen 6e|ie|t/ »cIc^ä 
l)ut(!& 5Iöb(tiQn ober ^ubtractfon mit «inanbec »m 
bunbm finby l^«'§( ein Sinomium, S)ie Petetij 
fine» 2^inomium9 ift ein ^tobuct; »orifin bo« Sßi^ 
notniutti oI« Factor fo t>ie(ma)-t>ot;fommt/ Qi$ ber ^v 
jjonent biefei^^ptcnj ^in^eiten ent^oft« 

©o entfiele bit imi^te, Mtt«, »lerft^^öftnj, unb 
fb »elftr ööe öBrige ^otenjen t>on ä + ^ ober wn a — Jr 
«uffbigenbeTtrt: . 

o + Ä a — b . ' 



II. a*+2o& + **- 1;. a* — 3aÄ + Ä* 

a + 6 ■ /^ a — ^ 

III. a^+i(^(,fib^a+b^ in,a'-^3«*Ä+3fl?— Ä» ' 

<i+Ä a — b 

W. a'>+4a'b+6a'b'- ' JV. a*— 40^ + 6 o***"* - 
+ 4oÄ'+i« -'4aÄ' + i* ^ 



3?t 



Digitized by 



Google 



6o u S)ie oBöcmcinc ^vit^mtUt 

€fne ®vo$t, bte au« im^r at« pep mit cman^e 
iXrbun&nen '$:^cilen bcftc^, ^ei§t ein tnultmomittm, 
3^« ^otcnacn entfielen auf ebm We Stet* 3« €♦ 



d^ + ab + ac 1 

+ ac 4-^g + t* / ' 

II. a*+ aoi + aac + /?* + a ^c + / 

, a + fr \|. c 

4- o*fr +aafr*+3a*f W +2&*f+ Äc* 
4- o*c 4-a«»^<+2gt* + fr*c-H3J&f*+f^ 

III, a'+ 30*6 +3a*(+3«P+6aÄc+3««*+*'+3**^+3*f*+<! 

U. f. IQ. ' 

$. 39. 

3<be ^Dteo) dtxc mnUinomifc^en Mf e fö^ f{(^ 
du^ nad^ bec ^oten^ einä( ^tnomtum« focmiretv 
voenn man bie (rflern ^^eile ber multinomifd^n 
®t6§e al« ben erftert/ bi(n testen aber a((S Den jtveptm 
^(i(.ibe$ Q5inomium$ anflt^t. ä> ^* 

I. (fl + 4+ f)* ^ (a + ft)» + »l(a + «) ^+.f *, i)ad Ifij 

(a+ *)*=;«*+ aoÄ + 4' 
a (o + Ä) f = a af + 3 Äf 

-- ' <-' g ^^ g' 

(a + b^ cf ;; a* + 3 a* + 6* + a «f + a frf + c ^ 



II. 
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3r*C« + *).= 3'^*« + S'^** . " ' 



.6«Äc + 3 Ä^f + 3 c* a + 3 c* Ö + f» 
«. f. »0. 

' !t)fe 23momifd)e Äegel, eber ftirj ba^Ämo^ 
mitim, ifl eine allgemetne S'otmcl für jebe ^otenj 
» tlm binomifc^en ©Fo^e a + ä; na^ tt)dd[)cc. 

i i.z 1.2.. 3 

^(uf bem üpr^er ötigeiet^fen ® cgc (offen ficfe oflc ^^o* 
Imjen einer Wnomifc^en ober raufftnomifd)en ®t^e, eine 
öuö ber atiDern ^erlejfen. 3BcU öfter ^ie&ep jebc ^o^te , 
5^otenJ Die t>or^erge^ettbe, uttb bo^er «He t)or§erge§enberi 
wr(iu6 fe|t , fo ent^önb bie ^^^9^ * o& ni«n nic^t jebe 
§)ocenj einet jufammengefe|(en ®r6^e äu^ ouper bec 
Orbnung ö§ne •^ulfe ber t>or§er9e^enben ftnben f^nne? 
S)iqn fonb aixi^ awt SJeCra^tung ber möglichen 5Ser« 
fe|ungcn unb QSerbinbungen mehrerer ©jnge/ ober bnr^^ 
We ie^r^ iH)n ber Permtttation nnb Combttii^rfon, batf 
©efef, roe(tfte5 man be^m potenjiren bergen muffe, 
wwb leir^f^^tcrauö Siegeln , bie ju (btc^m Snbjmccf führ- 
ten, ©iefe Siegeln f^rdnfte mön «uf binomifct}e ®t6f« 
fen ein , onf welche f?^ axxi^ bie multinomifeben jwrfiA 
führen (offen $• 59: unb fo cntflanb bie obeit «ngejeigte 
6inomifd>e germef, t>on beren ?7itd)tigf ^it man ftd) \WH'- 
löufig önrc^ 9Serg(eid;nng mit §• 37 t)erft4)etnvfanm ' 
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. 6a tf. ^ MQittVfint ^vit^tMüt 

5ufaQ. ®tätt tiefer formet Urnen aud) jim9 an» 
bere/ bteerffe für pofitiot, bie |n>et>re für negacitoe ^rpo* 
mitten, ^ebraiK^t loerbett. ^nn es ifl au(^ 

i) (fl + Ä) - = 

«• /, + « ;i+ ±JLl! >+ «:±ili!Li^. ^\ . . N 

VIII. S(ttg<m'cmc^ djpftra^irett. ' , 

<t){e Üucibr4tn>ur$el au^ einer iufamtnetidefe^tett 
©r6fc<)rtto^irt man nac^ bet^onnel $. 37. (« + */= 
a^ + 2ab + b", mm man bie ^urjel « au« 6et 
l^oc^flen Q^otenj «* alö t»en ecflen ^^eü betgefuf^ten 
cJButjeJ onftebt, burc^ ble ^fetfioit mit 6 « &<n ^wci)^ 
ten ^r;eil * fuc^t/ unb (sa + *) 3 fubtra^lrt. (Bie^ 
^et mon olöbenn bie gcfttnbenen bcijbett ^eöe <äi öeit 
crfkrt an, fo finbet man auf eben bic ^tt buttS) bit 
©fclfton mit 2 (« + ^) ben bcitten '^)til c, u. f. w, 

^ie ^rt ber jÖDerdrioti ii$t fi(b dm förjeflen (H 
iSevfpiefea je^eti/ tt>ie folgt 

t. r («* + «^ +?*»•) = *+ 1 «** JÖenH 

f* I 'I 



. f: I 'II 



iL 
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= AT +.iw + in. ©enn 

;* I I • I 






*+4»»+i» 



,, '^k Cu6tfn)uc$drt, 'unö'fb äitd^ btc fofgehbrn 
^urjcln f6nnten nad^ bcn baju, gc^orlgcrt ^ötcnjcn 
t)cs ^inomhimö (o + z>) $, 47. auf eben tiefem "^Bcge 
<]rtca^irt werben; abec ik Öiec^nutifl ifl wcitlauftig 
unD btf(!t)rx>nM% .^aQt^cn hm tk ^inomif^t 
^ormel $. 40. fiit /e&e "jJBiiräcI «ebmu^t «wr&cn, 
tDCnnman öartnn ftaft»/ beb ju bcr'wrfangten^IBur* 
Jel nad() $. 14. gehörigen $8nic^ fc^t 5(u^ rotrö ith 
^olgenöen scjcigt werben > h)te man ^ieju loflatit^i» 
mif^^ fKed^nungi^n artwenben fann^ 

3ebe^otena eineif mmB<¥ ^ff iiM'tmh^B^i: 
ünb /ebe^otena «ne« eiflenrWt^en ^ruc(>ö ifleincitfent* 
lieber ^ruc^* ' " ^ 

Sff « eine gdnje ^a^t / fo iff ofienfear " = Äaaa . , . .' 
Äud) eine gohje ga^l, Sfl |^ eirt arf>fer 55ru(fe/ i»o 

«^ foi3iid?fl-<Ä»/foifloff<hbai; (j)" s^ ^ 
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64 ir. SD»eaKgememe8(i?tt^mettf. 

ou(& ein adttet ^uä). ^fT ^ e(tt uttdc^rer aUttiatnU 
lieber Örw^/ freflfcn ^a^kt unb SfJenner 5)robiicrc mi« 
iitiflleic^«! g)rimja^Tcn (Tn&,.fobap 4 = Li^ilii::: jb 

jfloffenfear (^y = f^^^, fofglic^ ein iSrud,, 

n)o jeber cinfoc^c Jöcfor im 3^er unb SÄ^nner, 6^ 
bcr jwephn 9)ofcni jwei^mol/ fcei; ber britten brc^mof, 
6e9 ber nfen nmal t>orfomnit/ e^ne haiß itmals einige 
Sactoren beö JR^nnerö, Dietweniger alle, m ben $ocCo< 

ten bei Sö&lert öufgingen. SDemnac^f mitb ^-0 nie- 
mals eine gönjeSö^I metbm, fonbem> xoeil a* > *"; 
immer ein und<|frer/ übet eigentlicber/ ^nd) bfetbem 

§. 44. 

3fl ^ie <3ßupael einer ganjcn 3<»^( größer aW eine 
vQanje S^^l ^/ ober Heiner al6 ötefc ganje mit b«c 
(^inl)eit »^rme^rt, * + 1 : fo ifl foId|>e "^urjel »ebec 
Jeine gonic 3<»^l/ nod^ <«n SBruc^, unö ^e(§t eine 
3rr4doita(gc6ße/ öie fid^ &urc& gar feiöe ga^l ge^ 
nau äugöruä?en lo§t, unb weber tiit ^in^eit, nod^ 
irgenb einen %^eil ber ©n^eit jum '»SlaaU ^öt» 

I. $. 21. . / 

* uMb * + 1 f&Ut, fo fann fte offcnfcac feine ganjc 3a^ 
-f«i;n. ®dre jic nun ein iSru(^, fomu]ßtt bie 9>ottnj 
biefiij« Q3ru(^tf ^ bie mit in ^urje( gleichen (firponenten 
f^at^ bcr gegebenen 3o^( gfeit^/ unb babrr eine gmt|e 
Sd^l 1*9»/ fotliiiti na^ $. 4l. unm69U(^ if?. SDein« 
nacÖ t|i (le irMfional. ^o ifl j. €. r 5 > a uttb < 3/ 
fofgiitb irrAtionaf. 



Digitized by 



Gpogle 



§.45. , 

STOe fo% 3n(aior\d\$Ki$tn rott\m mit tmi 
2Bttj^Ijet(^n belegt; ober nk^t aße *3Bur$eIflr6^<n, 
frnöetn nur fcie/emsen finli irfrartonol, bie ft$ nl^t 
üon bem <3Buraelae{£^en befrepen Wffen, bo« (ff, au« 
benen bte berlangte ^urjel ßl^t geoau sejogen tv«^ . 
bm f arau 

• 5Da§er i(l «, f«'/ T«*/ tf (ep mm « eine gon^ 

S4f «t>« «i» 53rM^^ tafJoit«!; cAitVa, r'ia+b) 
fö lange irrationä(/ bii für a, unb a -f 6- folc^ 3o^en 
gefeft werben f jnnen , aue benen ft(b ble tjerfunste SStit' 
^ genau jteben Idßf, 

§. 46. ' • 

^it \)a$ Öuobrat einer Srpati'onalgrßfe rattotwlt 
fo flnb alle gerabe ^otenjen txt^tlbm aud^ r<iHonaI; 

aHe ungerabe ab(r irrational. 

» 

€tf fetjf o roHonai, nnb f" ober a^ (rrtfficnai/ oud^ 
bebetife » eine ganje 3ab(/ fo^S^cb a» eint gerabe, nnb 

3 o + 1 eine 4ingerote Bob'* f° ^^ fa-fa^ " •.«* ?= «/ 
fblglitb r<»tionaI,«Mnb\.a^> =«", fojglicb rationof; fijn« 

a V :.= «".«=«". r«/ fbr$(icb irro«. 

(ionoi* ' -, 

§. 47» , • 

£d§t f!(^.eine ©r6fe, beren ^rjel irrational ift, 
in ^actoren jcrlegen, fb tia^ ft(^ aug irgenb einem 
fol^r.^acteren Ut gegebene ^urjef genau jieben 
IÄ§t: fo tonn man bcn Sluöbruc? »on feiner Swötlo/ 
naiitat jum'^bf^l bejrepen. 

. Äoixnj ttTfttbenww*. IIb« € ®» 



. Digitized by 



Google 



66 II. ^HdU^mümmt^tnm/ 

6oifira8 = ru . 7) = r4.r7 = a r7, 
inbresj^ r(9 . 7) = r^ . r? = 3 r?. ©a^ 

&tnf» in r4ö = r 8 » 5 = rs . r 5 =2 r 5# 

3 y- 1 . . J 3 ' ^ ' ■ 

nnt> riSöo = r 5" . 5 = r Jia .r's = 8 *T'$* 

f>a^r iji r 3560 + r 40 = 8 r 5 ? » r 5 = 

§.48. 

ftfh)? ®t6geti; t)on /e&^r ncgotfeen ©c6§c abct fJnb 
«n- öeraöe ^otenjen pofitwe, ofle ungcrabc nesattoe 

55e9 ber jtöe^fe« unb briffett ?)ofetij iff ber 6a| an 
p& flav. §. 39« 3«be anbve gcMbe ^otetij fonti als eiti 
§3robücr t>on Quabrafgrifctt/ bas i^, t>on lauter poft« 
Ht>en ^acforett angefe^n toetbett, unb giebt bd^er dit 
f>oftrü9e6 ^^rebucti ^3:ebe anbre ungeiobe ^oten| tarnt 
ci^ ein ?>robucf bon Öuabrafgrdf «o in ble Sßurjelgrcgc 
cnqefe^en tüttbetif unb tfl ba^r 6ep poftrben ^ur|e^ 
$f6^en pofieib, 6e9 n^dttbett abet negatit»; n>et( im er^ 
,fitn Sode be9be ^actoren pofitif ftnb/ im jme^ren SaOe 

<^r ber eine poftttt>| ber anbre negacib iff« $»29» 

^ • ■ » 

§v49. 

Sebe 9<tdbe <iSßuca<I au« dnet pofiti»en @r6§c 

fann fowo^l pofttiö, aW .nc^atii) im; j4>t unöeWb^ 

^urjef aber auö einer pofttiüen ©rope fann nur po<» 

pti^^ auö einer hegatiöen nur msatii^fm; i(^(&^^ 

^ . ro"ö€ 
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täbe ^urjef hingegen au« 4nn nccjötfecn ®t6ff 
fonn webet iwfitiö ncc^ nesati» fepn, imö^eift ^fyn 
unm6gUd? oöei: eingebilöet» 

SWocfel man v>on fecr ©urjel b}e|entge 5>oretij, metcfte 
ber €jrpcttenf t)<r ®rttjel t)crJonse: fo ehtfie^f im cvflen v 
Saüt üüemai eine pofifit)e®r6ße/ bie ^iirjef wög po« 
^tito oJxr negant) fct)n; im $weyten 5^1W ober nur 
eine pofidt>e ober negatit)e ®roge^ je nac^bem bie ®ur« 
Ifl pofifiü ober ncgafit) Ift; im dritten Jjalle hingegen 
niemate eine mQat'M ®r6^e, man mag tik SSBurjel po« 
^it> ober negativ nehmen* .6. 48» 
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68 n. 9feaÄö^mein«^rie^mctir, 

* 
fc sRoeur Der 3a^lcnf9|le$ne» 

. if3?m?4llsemeine f own^ unter rn^m öii#^no$ 

A***,, . . ^ rf**'. ****/ ***^ ''*°' **"'' **"*' 

^ 4, fs *« o -t -» -j ... -» 

A .d, Ct b, «, 0/ h ^y...... 

©i€fe SoMeni«*^ «ntff«^f , hib«n mfln eine ui*«« 
fiimmte ©rdSe *, i»«^ «>«' Orbnung ww bU peMvtn 
Lö ne««th)en dfpowatw wn 9M <m ju 6e#en e«iten 
OMf einonber folgen. In i^re wrfcWetwnen fefwien «n 
^fiebt/ <mt) loli*« mif «nbeflimintt« einfach ®tÄ^iV 
o,*,co.f:».inttlrtplicirt. ' 

fVn t>ec inx^ttB SwwlbAetrten tw^iet We ©MAfloBen 
fl, 6, rf u. f. t». b'l« Knja^ ter€i#Wn M ieber ?)o. 
Ml) be« stmm^m^ ®^^ *? ble ö6ei#rfe&nnt 
Sohlen ober jeigen bie €rpot»enten tiefer ?>ofenjen, ober 
tie Orbnnnsen fclAer €in^i«« an ; unb a»ar bie pof». 
^m bie ^^«n, bie nesotiwn We niebre«« örömmdeiu 

•' . ■ ■ . §. 51» ' . 

©iebt man fa folc^et aögenieinen i4JeßwJ|e t«c 
jem{inf4>aftUc^n ©p^^f ^ «nm befHmmtm <aBe)P%: 
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2.^ 23ott ^ett S(^lm^itttim. 69 

r>tnW, auc^ ein wrfe^teDeo^ SabkttO'flero.; mh 
foH:^r «SBcrt^ t>«r geme(tif(t)afM«^m @f6§e j«? ^fi 

^^t; äc = 10 bas 2)edm0lfy|lem oDcc W« 3E>ec«^t^; 
»=12, boö t>wttcimälfyfUm ohtt 3Do6ec4Wlf; 

< * • • 

■ - §. 5a- 

9(Swften fit einer 9le(^e ne&en eihon&of gefegter 
Slffecn, &ie einjelnen^ 3»ffem al« ^roDucte twiielben 
in öfe Dcrfb^iebnen ^ten^jn öec gal)! 5efen onflefif^ent 
f) gehört folc^e^ «Rci^ ju öem öee^ifc^eit ga^len* 

i4 tJ +a +1 o -t -a -j -4 

a 5 7 « 6^ 4 3 fl 5 

(^d^neibet mön in folc^er 1Kei§« We gifer, tt>e& 
^ei^ »l^roöuct in io° bebeutet, bu«^ ein ®>mma 
t)on ben übriden at> : fo Idpt ft^ bec ^er^ einer i^ttf 
3ifer b(o§ btirc^ bte (Stelle befUmmen, tik ftenac^ 
benJKe(btenobcr£infen$tt einnimmt/ unb ba^babei) 
$ebrau(^te€omma ^eifr(tfß$bennbadZ>edmal$etd)en. 
'^axa^ wirb Ue Steige ^l 52. in biefe dlei4 ^^^^ 
tetibe isen&anbelt; 

3^786,432? ^ 

?35ebeoter in- biefer tRe^ bie burc^ &(«®ccimat^ 
len^eo^ abdefeNttene^ifcr etnfodpe ober primitive 

@ a öi«n=. 
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70 B. 2)le aUmtiw StiHlimefif. 

4&nf^itm: fo Meuten feie Sfffern ndtl^ t)ep 8lnfw 
5ttfamme«0ejc6te iginfectten, oDec ©Hielten hSl^ß^ 
rer (J>^:^nttngen; Wc nocj) bec Sllec^ten abec getbeiitc 
ISmbcttett, ötici; ^in^elten tiicörcr <I>r6mJ«9cn, 
mUi)t m(t> iDecimalbrudje, beten 3^enner eine ^o«* 
tenjÖerS^^njfl/ genannt werben. , 

»^iecn(M^ leiten bte €in^e.lt«n 

^ ^o^ere Ocönung ' niebrere JDrtiniing 
i>eriflen.Sebner Semmel 

3ten. Caufett6e ' -Caufetibtel 

, 4ten. 5eNtaufen6e 3c^ntöufen6tel 

5ten,«&un5ew«ufen6e ^unfeerrtan^^l 

6ten trJiKionert tTUÜiontel 

7tett. ^e^nmtüfoneit 3ebn»mUt9ntel 

laten. 2>tUtotte». SiUioM^l * 
* u. f. ». 

SDentt U x" s jo • = i . fo tefeeuten « ©wer , ob«t 

. +« 
prfrairibe eiii^f««. 5Da lo » = lo , fo 6rteufen b 3«^ 
ner/ otcr ^in^eiten ber erflen ^d^em jOrbnuitj^. ^Sto 

xo* c lo .10 :: loo, fo bedeuten c ^ttnberfe/^ ober €ln« 
^ttm btr iioe^ten ^%m iDrbnund , u. f. n>. 

, eben |ö, ba lo"* = J^ = i, fo 6«be«ten ^3*^«. 

te(/ ober Sinken ber wfkn nicbrem örbnung. S>a 

io-*= JL = J_ fo bibeHtett c Äunber(«I, ober ©it», 

10* loa' ' s ^ 

leiten beriwe^ten niebcirn Orbnung^ u. f. n>. 
§» 55-, 

<2JB(tb fn einer fblt^en Ülei^e W <ÖecimoIjWc&ett 
m#t wjrfelt/ fß bleibt bie ^^l unt>eranbei;t> man 

mag- 
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2, ^n.pmS0tnft)iUttm> ji 

mapi i^t t>orn ober hinten fot^iel 9^uflen öl^ tiidn wä 
bi-ofügcn; wirb ober l>äJ5^ecimal|etd^eft nod^ £»« 
Üvcdbteq oDcr tinftn um i, 2,3, u. f. n>. ©teUm 
tjerfc^t, fo rotrö i)(e 3<J^t »o^ lO/ 100 «. f- »• »öfl 
Uli (tftm Jaae öer^rö^« r, im jwcpren wtf leincrt. 

^enn in fo(4>fr fKäfjt iff jebe gifl^r imkI» tftr iinfm 

'^{^ Üin^tHm jeber Dor^ge^nttn eine €in^ tee 
tiäc^ll fo(gettt>en Mitaaöfen, $»53. 

^ine fptd^e SJei^e 3if «f« »ort) enfrtxbcr natö &«ii 
9IBcrt|^ jcber einicincn jif er, oDer nad) bem <2Bcct^e 
txp le^en ßifFer jur Dver^ten au«aefpro(^en. 

3^ ^» 335/0 ^#f 3 J^wbfKe, a 3<&«««'/ 5 ©«»* 
3e^nte(, bos if}^ bre^^önberf fÖnf unt> itpanitg ®an)e^ 
hin Sf^ntcij 06er breptiuifehi) )ioe9^tmb(rt unb fünfzig 
3«&nfeU 

€6en fo ^ißf 0,74 j enftoiber 7 Sc^ttfer/ 4 •$unt)er' 
ftT/ 3 $«ufenb(cl j 0^ fte6en^tit>ert ^ Hitb t>1ierji8 
$au|<nbteU ^ 

<^{e 3(6(>tttOtt ttnb €ubti:dctton ift hts> bm ^ 
cimalkrüd^en , wie bep ben danken 3<)^((ti/ 1« $• ?• ^^* 
ttieanfic^flarijl. 

ßini OEjrempef fter HtMHmfti^: 
357/6432 

0/9785 >, 

38/0^'36 

396/6243 

€ 4 "^ 
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5ap9^aoa7 
a37^/'9534 
3836,2493 

§t 58. 

£){eiY7ttfdpItaition gefd^ie^et df^id^faD^ tofemft 
ganjen gol^len i. §.13, nur baf In betn gefunbenen 
^robucte fo t)(el ^eDen bwc^ ^% ©edmolicic^m 
o&defc^mtten werben I aB in be^ben S'actoren'jlufam^ 
nxn bu((^ baffefbe xtbdefc^niKen ftnb. % ^* 



35/78 63 

2^5 


' 178 93 «5 
715736 



; 80,519175 

f>f(^ 9e9fpie(e «in (dt^fefien öberfe^m. 3)(t %&^ 
te$ (rf?«n ^actor«^ na^ tiet ((|(en 3(fi^ jur 9i«&t«n 6e« 
^ml, i|! 357863 . 10"**, be« jwe^fen 225 » 10"* $t 56» 
jelgHc^ ^, 33. bdd f)«burt s 357863 . 335 .»'*♦ w~'ä 
«0519175 . io-«c 80,519175. §.53, 

§. T9. 

®{e 2>tt>{^n def(&{e^t ebenfaO^ n»ie mit $atM 
a^ Ba^kn i §. 16, nur t)a^, ft nac^em im ^t>i« 
Denbuö ober im ^it)ifbr mehrere ^ecimalfhOen abgeo 
f(^nitten ftnb, im er^ ^Oe in bem defunbenen 
Quotienten fo tiel lS)ecimal)leIlen abgefc^nitten n>or^ 
ben, aH kr Ueberf(^u0 im <S)it>ibenbtt^ betrclsr; im 
pt^tm ^oOe aber Oem Quotienten fo t^ieU 9aiüen 

onge« 
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2. 25on teil 3a^Ienfi;|femc«.' 73' 

* . ,' . . 

betragt 3.@. 

i o,34)o/0336'4|o,i36 0,024)326,4113600 

24 I ^ 341 

86 • 86 

.72 ' 7» ' . 



144 144 

M4 - »44 



' o o 

^tt Sdtmei^ ifl ehm fo toie 6e9 6» !9}uUip(icafion. 
^aö erjlc <£ptmpel 1(1 

'-Sh^ = t|^io- = ,36..o- =0,136. §.28. 



»4 . 10 — ' 24 



= 136 . 10** K 1 3600. §.28. ®ar«ti t>a6«rtm^i)»(« 
for nnb S)it>ibeni)us gfcic^ »icfe Bttüm ah3e\<!^nltUa,\fo 
ilieSe bec Cluodenf unsednbm. 

§. 60. 

jÄeit ©Wfion, wpM efnSvefl tot, berOuotient 
Öur^ S)ec{malbni(3^e «juöDnidcn,' wenn tiwn Dem 
SÄejle, nat^em mti i^n mit ö«m ®<cimalj<<c&en 
^(^t ^f, fo oielO^uaen atö man filt nät^is ft(0((, 
<W^n9t, unb bie S)(üJfii>n fo«r«^t. g. <£♦ 

7) 34|4/857'» . * . ' ? 



981 




€5 ^ §.öf« 
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74 ,n. SJ^aßgemeineStrit^eftf« 

cßjurjcl flati, Da§ man einecSo^l/ bJe mit Dem <Ö6» 
cimaljclc^cn belegt i% na(& ißeUeben tf^iBcn bepfüöt; 
nur m4 bei) 2tbtl;enun^ folc^ec 3«^! I. §. 39/ Der 
(gttj(^ öurd) baß ®eclttwlaet(^en ge^en, um ^ier^ 
nac^ tcn 'iöJctt^ bcc <3Bui;jeI ju beflimmeft. €« 
wetoe j. €•. r3f/786 öcclanse, fo jflbU Operation 
t)jefe: . : 

3$/|78|6o|5,986 . . « 
25 .- ■■ 



lo) lO 
il8) 


78 
81 

9760 
89 44 ' 


1196) 


8 1600 
705 96 



X 1004 u. f. w* 

iiL @ej;aöeftma(f9|{em, 

§. 62. 

®ne Bo^t/ Wc man alö drt ^robuct berfilben in 
eine ^oten$ bet ^a^l 60 anfte|et, i(l eipe eews^ 
ftmaljal)!; unt» tn^befontice ein Sejrageflmalbnic^/ 
wenn t>er ^^penerie einet folc^en ^otenj neflatio ijl» 

§.63. 

® le SKed&nung^atten mit ^eyageflmaljo^Ien ftnö 
wie t>ie mit benannten Säulen, »obep mon ou<^, 
wenntiie gefundene Sa^i €in^eiteiv einer ^^ecn klaffe 
in fic& fa|t, folc^e öurc^ öie ©iDifion mit öet gaP 
60 KDuciren muf ; öoc^ ^atman, fok^ SKelJuction 
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.2. 950» ^enSÄ^enfpUmeti ,7^ 

•?)auffnÖ dem. ma^. 

€m Krempel be«7ft>bUion fe^: 

4"» —1 —3 

34 05 18 aj 

18 13 54 14 

' ii 18 la 37 

©n ejpcmpef 6er @u6ft*ttcfion fe^: 

' +1 o ., — ^i — a 

$2 Ig 12. 37 ' . - 

18 13 54 M 



34 05 «8 ?3' 
€in Tempel 6(r ^ultkplkatim f^: 

Qf + la + 04 

—i —3 

04 + 63 





—1 




— a 




— j 






>5 


+ 


36. 


+ 


la 

















'^ 


ao 


+ 48 


+ 


c6 






1 



16) 33 

33 



21 + 05 + $3-1^ 13 ^ 

€tn €)rcmpri iber S> Wfion je^^ : 

— lU-i o —1 

03 + 03 + 45 



I =; 60 - 

12 ?: 720 

720 



!äs» 



JÖrft^ 
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76 n, 5iXc allgemeine Strfe^et^, 

'i, ,, i , ., 111 I '"»tf»'" ' I 






I. 0lafar ber ^ropottton; 

•§.64. 

3n>e9 ®i;5§m fthb überhaupt iMhtt VtxWxnxff 
in fo fe,rn t>{e eine au^ bec antiern entfielen fanrv; 
in»befont)re ober in einer aw^metifc^n X)erl>&ltniß^ 
In fo fern bie eine ou« ber änöem ö«r(^ 5(Dt>ition ober 
©ubftaction einer britten ©r3§e entfielet, unb in 
einer geometvifcfeen t>er^Itni^, in fo fern \ik eine 
aug ber anbern butd^ ISloftipIicatioir ober ©i^ifion 
mit einer britten ©r6pe entfielet 93e9be ©ro^en 
l^eipen >i< <ßlie^er ber ^erpftnif, Öie- erfle bo« 
X>orbetg{te6 , bie jtpewe t^ ^initx^itb, S)er 
l:>erb&Um0nam'e ifl bei; ber arit^meti^en ^er^yolt^ 
iii§ bie ©ifecenj, bep ber 9eometrift()en aber ber 
CHuotient ber bei>ben ©Heber, ^a^r be^eid^net man 
bie arit^metifc^e/^r^itnif mit bem ©ubtraäion^ 
seichen/ W d^ometrifc^e a^er mit bem ^it>ifiong^ 
jeic^en. ^iefe bernno^ \>ai eine ©lieb ber,Q3ßi^ 
ptttig, töaö e^ aud^ für eineOröpe »dre^: «; b<t 
S^ame ber arit^metifc^en <25er^d(tni§, d, ber geo^ 
tnctrif4>en, »t fo tödre Die oHgemeine ^rm ber 
oritlmietifd^cn 9[^er^ltni§ « — (« + «Q twjbeo d «ne 
pofttioe unb negati&e ©r5§e anjeiden fann; unb ri\i 
aUgemeine $QFm einer seometriftben Q$er&dlmi0/ bie 
audb fdbledpifbeg X>er^4ltntp b«'P/ o : «o, wobei) 
ia einit lebe ganje ober gebrodi^ene ^a^^ roie audb eine 
Srrationalja^l onieigen fann. 31? lettre«/ fo ^et^t 
bie QJer^ltnii ivractorMt. • 
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.'3' 25o»te« ^vcpotümm, 77 

S>ie Proportion Ifl tie ©fcttl&^ctf jn>ci«t <23<v^ 
foltniffe, unD wirb au« Oec @leic6|dt tcr ^öct^ölt* 
tii§nam?n crfannt. ^ic ,ifljnt»d>«r «i:itl?m««f4> 
cb« gcomcmjcl), |C nac^JÖcm We QSer^dltniffc axit^n 
mitiß) o&ec gcömcerifc^ finö. ®ie oUflenif ine ^orm 
einer acit^metifd^en Proportion ifl a — (o + </) = 
* — (* + rf); We ansememc^orm einer jjeomcttij» 
fc^en ^roportipir, &ic md) fi^lcc&weg Propottioft 
^i0t, iijinim^bimb, 

. §.66. 

©ie Proportion ^ei§t (lettg/ proportio continua; 
wenn Die mittlem ©lieber einerlei) finb; «bgcfoneicrt 
aber, proportJo difcret», Wenn öie mittlem ©lieber " 
»erf^iebcn ftnb. v® ic aßgcmeine S'orm ber fleti^e« 
Proportion i^ aritl^metifdf> a — (« +, ü?) = (a + «Q- — 

(a 4. 2d), ^COmetrifC^ a ; «ia-= ma : »='«. 

. §.67. \ • 

®fe ©umme ber dufem ©lieber tft, 6co cinec 
<rt^efonberten ^portion, ber @umme ber mittlem 
©lieber; be9 einer fletigm ^oportion. ober, bem 
iboppdtet) mittlem ©liebe dleid^. 

^mn ton ber oSgefonfietfen^Jroporfiori o — (a + «!) 
s 6 — (Ä + «0 »P^ offmBor a-^^b + d^a+d + b; 
unb »en Oer fleHgen ^öroportion «■ — (a + rf) = 
^« + i) — (a .+ 2 rf) i(l offenfear a + a + a d s 
(a + d) + (a + d) zz a(a+d). 

\ §.68» 



Digitized by LnQÖQlj^ 



78 w- ^iiaa^^tm^t^tit^mttit 

S. 68. 

<Da« ifijrtc ®flrt) einer abgefenlicrten Proportion 
fint>et matt/ wenn man t>on ter ^ttmme ber bevben 
mittlem öa« erfle fubtra^irt; twö dritte ©iKb einet 
^ctigen Proportion finöet man/ wenn man üon Dem 
boppelten mittlem ©liebe boö erjle jiibtra^irt. . 

©en« «eenn man t>on in ©umme bn mttUtn ®fi*» 
&(r a 4- 1' + ,^ t)a(S erf{e ®lteb o fubfra^irf/ fo er^dft 
man o^enbar 6 +'<i^ ober t>ai ioiettt ©lieb; unb tvem 
man »on bem boppeUen mitCtem^rube 2a + ai ba« 
-erfie ®lieb a fubtrd^irt/ (b et^lt maa offenbar a+2d 
ober ba« britte ©lieb» . • * 

®aö mittlere ©lieb einer fletifien Proportion fi'n# 
ttt man, mm man bie (^limmc ber öuf^rn ©liebet 
iaibirt. 

^nn wemt man bie Summe ber dnfem ©lieber 
3ß + arf mte a biwbtrt, fo erbdie man offenbor a +d 
ober batf mif((erc ®lieb/ iotV^tS äu^ botJ örit^mcti* 
fd^e tniml beißt« 

, , • , §.70. -. 

2luf eine Ä|nlic^e 5(rt, wie man bo« orit^metl> 
fc^e ^Jlittel finöet, mac^t man im gemeinen Sebert 
fowo^l <Ai in ben ^ffenfc^ften bm IDatd^^nUc 
ober bie tnittelja^l, wenn man Uc @umme me^re^ 
rer ©r6§en mit i^rerSinaa^l biöibirt. , - 

@e ifi j. €. t»« 3/ 5, 7/ 9/ ber ©ttr<bf4>nltf ^r 
6iegniffeIia§I^^-il±^ = ^ = 6. 

iiL rra* 
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3» ^n ^^n ^Pwpötttöttejt» 79 

, ■ §. 71. • 

®aö ^robuct ber du§cm ©Kdi« i^/ M einet 
übgcfimbmen ^rbpertlon, bem ^robüct ber mt|tlcm 
©lieber; bep einer fJceiöen ^roi)ortion aber, bei» 
Ouabrot be« mitöcrn ©Hebe« flleic^, 

^em b«9 ber «bgefonbertm ^^roporfion a ; nta = 
l>:mb {(} offenbar amb :=, mab, unb bep t)«r fiftigen 
Propordctt a : «ja = «« : m^a i(l offenbar m* «* = 
UM . «a = (««)% 

'. §. 72. . 

3«K9 gWc^e 95rü(^e/ wie oud^ 'pei) gleit^e 
^tobucte> öeben eine ^ropertion. 

^ L'si i-, fo ifly wenn — = m, mäf —= m, 

a c a c 

fo^glifb «"> = ^ unb >»r ? cf. 9Run ^ a i ma = f : mr^ 
folglicb a»(b«J* = '5''• 
3fl ad=bc, fo i(l au(b ~ = *, folfili* isl, ' 

^' a j * = r : rf. sU fo 1(1 aitt^ ^ * *' Ns'^ 



a 



= w W<*^ * : « = rf : <. 



b d 

§.73. 

Swet) ^er^dltniffe, bie einer brittetrgJeic^, ftnb 
felbjlölei^. - 

* ^ « ibiimfn, mUbe'.dhmtn, foifl A a £ 
i,n^ 1 = ^; folalii i = i, falQliäf a:b = [:d. 

§.74. 

■ Digitizeei by LiiOOQrC ■ 



go. u. ^te aS^meine %tit^mitit 

Gleiche ©cöfen ^, S, ^abtn. ju iintv Mtten 
®r6§e C, unb eine ©jd^c C ^at ju 5tt)e9 gleich 
®r6^«i ^, S, gleich« 98cr^Unt§. 

B tC &en fbjfl au(& ^ = |., folsötl CxAhCiB, 

§. 7T. ' 

©r6fe C, otcr ^at eine @r6§e C ju jnwp ©rö^e« 
',^, 5, flleid^e ^er^öltnig: fo flnb öie bepöeh ©?6p 
fen^,, if, elnanbetslei^ ,. 

5D<nn ba ^ J C= 5 : C, fo ift ^ . C a JS . C, foi^ 
nc^/f = S; unt>6o(7:/f = Cj5, foi(l C:S=-4.C, 
folglich 5 = ^.- 

' , - ■ §. 70»^ - , "" 

3n i'e&er ^Jwportfon ff? öa^ jwepte ©Heb Heiner; 
oöec eben fo gcog/ ober 9r6§ec ate baö t>(ertc ©lieb, 
K nftd^ben» ba« ei*fle ©Heb fleiner, ober eben fo gwf, 
ober großer -alg ba^britte i(l, unb amgefc^rt. 

€ä fep feie S^roporflon n : »;« = ft : «*, nwrtnn «»' 
htt a?<r^(tn<§name. 3l|l nun a < * fo ijl mtd^ 
ma <.mb; i|l « = i^ fo ||l au(^ wa = mb; i(l a > 3> 
fo ifl öM^ «a > iBÄ. Unb umgeff^rf, ij! ma^cimb, , 
fö ifl a < *; ijl «a = «3^ fo ijl « = *} ifl ma > w*^ 
fö.jfl a >Ä. 

§. 77. 

^aö ölerte ©lieb finer abgefbftberten Proportion 

ffnbet man, bcpn man böö ^robuct ber inittkm 

©lieber mit bem erffcn ©liebe t^iSiin'^ \iO& brtttc 

©lieb ein« fletisen Proportion. gn^etmön, »enn 

man 



'I 
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3. 930« ^ spwportfonem gi 

man b(tö Ouobcat ^d mittlem ©HeM mit bem erflen 
©Iteöe WüiWrt. 

^«m tocmt mon bod f>»tucf- ber augcm ©Heber 
am& mit bent etfifen^iiebe a bivibirf^ fo er^dif matt of<« 
fenbor m^;. ober t>ai »icrre ®(i«b; ünb benn man ba$ 
Diiobrat be« miftUm ®Iiebe^ «" «* mif bfih crfien 
@Iiebe a bit>ibirt; fo credit man offenbar m^a ober ba$ 
brtffe ®(ieb. 

. , ' §.78» . 

^xa mittlere ©lieb einer (letken Proportion ffn? 
M man, tt>enn man au« hm ^ro&ucte öer aupcrn 
©lieöer We Ouabratwarjel ejctrat;jrt. 

S)(nn wenn man aus b«m ^robttc^ ber dußern 
lSHjebf»>m'a' bie £liwbwtn)ur|ri ejrtro^rt, fo pnbet inan 
offenbar iB« ober ba$, .mittler« ®lieb. 

f. 79; 
3e&e $eomefrtfc&e Proportion « -. nta = b : m5 
Idit'fid^ auf manniöfaltise Siöft abanbern, unbjwat 

I. 6urct> Um? errang 6er (ß(te6er t 

matazitubxb, mit -2. = — - c i-, 

3. IDurc^ t>ei^utio bfv 0iit^er : 

b 9nh 

axb^niax mb, mit — = — ♦ 

(^ ma ' ( 

3* Jptttc^ 2J5t)ttion 5er (BKefeer: 
iixma + az.btmb:\^b\ mit ^- = ^^4^ « 



"* 1 -f I»* 



-V 
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82 11. ©ie aagemcine tÄritlmM 

4v 3Dur<i) Stobtractio« ftec <ßKe^cr: 



axnttt — azzbitiA -^ b-f iwil 



w/j - a _ tnft — fr 






b 

± tu — I. 

md _ mb 



mä -^,0 xma^mb- bi ntbftb^ 



ma — ~ •«»*— ^ 



«» — i 



5. Z)ttr(^ l^ttltipKcAtton &er<ß(iebic^ 
aeimattibäimbdf loeU v^ e ^ s; «. 

ä um ^ b ,,mb jn-M ^ -£ fe 2* . il ='*.* " 
c c , d rf e a 4 b 

7. 2)ui:c^ CEdS^ttng oUec vier (Blieöer au gldd^ 

to^en Potenjert: 

8. IDufC^ 2(u6Me&ufig glei^itarnfgev tPinr^Hk 

au9 allen vier <ß(re6em : 

ipeirttonen. 

^inö jfwp ^oportioncn öon elnalep ob« W^ 
fcfii«öeneo <35cr^tnt§n«men : fo aeben- fie, «oenft 
01011 bie ^ieOev nac^ bec i^ctmuns viiit tinanm 
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3, 95ontett «Proportionen. 85 

e : ne sidtnä, fo |(| 

«•; mnif = bd : w»Ä<f, »eil ^!?2ff = ^^ = ma. 

^ ae bd 

a , «« - A • 2^ »rf( "** _£_ ^ "•* d^ ^ m 
e ' fne ^ ä ' »d* nc * "» ~ »d * b ~«*i 

§. 8r. • 

cation bec ©Ue^er $ufammend(f(|t werben ^ unti e^ ifl 
e*n «^tersffcb t»et «(nen einem QJorbwöll^e.ba aw 
txtn, ober ble bepben ^intergltebec bcc einen bee 
bcpbm 'Sßwbergliebern bep ontern, ober bie mittlem 
©lieber bcr einen ben dufern ©lieb<rn ber anbem 
ij!eic& : fo fönnen t>it $leic()en ®Heb<r bep bei: Sufom;» 
m«ßfe|un9 twegselaffen »erben. 

f : i= Ä : j, fo ig . ' 

aej bd = eki kq s g i q. ' 

0^/= * : Ä/ tpeil oÄ : bf= a :// »»b fi/ : </ä = «,; JS. 
5(1 a: * = f :af, twb ' 

Ä :/n^ : «?, ttieil a^ : bf-uxf, wibegiäesg : </, 

' , §.82. 

^inb fn jwep Proportionen bie^fnter^Iicber bec 
cracn ben ^Intergliebern ber önbem, ober bie mltt^ 
lern ©lieber bcr einen ben mittlem ©liebern ber an# 
tcm gleich : fo ftnb mit ^eglaffung ber gleit^en ®Iie^ 
Ut, im erfleo ^öUe ik <3Jorb<r9lieber beti ^rber^ 
^ 5 2 gltebern 
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B4 ü. 2)ie üKöememe Sttrt^mefif/ 

' 6ö fe9 « ; 3 =i * : rf, u«t> 
V /;*^;Ä:rf, foifl 
<i :/ = f : Ä, wie er§«ttef , wenn man We jttepK gJrp« 
porrton ümttfjxU , ' . 

66 ftp fl : * = <f : «(, unb 
f:b-c:g, fotfi 
a :f=g X d, mit glet^faUe auS Umfe^ruitg ber |ttX9» 
ten.3)röpoirttoti crj«l|ef, . 

■ : §.83, , . 

<2Berbm fe«> Jtwi; ober me^recn QJer^5ftniffm 
tie ^Uiä^mmQtn ®litUt mit man\>tt multiplictrt: 
fo fagt man, öaf &ie X>evbhlmi$ fold^r ^oöucfe 
«uö ftfn etr^elncn QJerl^dltniffen bec ijaceoren ober 
ou^ OH^mJ jenen gWd^m ^Bep^aitniffcn 3uf<»mmw- 
gefeet fcp. 

<^o Ijl a. S'W« 95fr^arfnl§ ac« : ä«?^ aus be« 1C«> 
^dffttiflTen o : */c : rf/ « :/, a«fomm«ti9eji|t. 
OOer n>d?c « : ä - »» : »» 

€ids:g:q 

e :/= r :/ 
fo wäre bte i^er^mig ate : £^ otM^ «uä beit SSer^ftt 
niffen mxn, p tq, r ; / i/nfmmtnQt^t:^. . 

, §. 84. 
cjß5|f<n bo^cr tic^ ober fene elnjclne *2ßcr^offc» 
nljfc fo bcfd[)öffcn, bog Immer ha$ ^intcrfllieb einec 
üor^erjc^enben t)a$ QJocbcrglJeb ber ndcbft fbl^^nbeit . 
»dre: f6 »dtebie ^et^dltnl^ beö -Socbcröliebee bcc - 
erden jum ^intetgliebe ber legten auö ben einzelnen 
'äSer^lmlffen -felbfl, ober auö folc^en, W mm 
gleich finb, aufammengefe^t. 

■ - ■ €s 
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, 3. ^on i)ett<proportiomn. ss 

^6 fe^ a : b = m : n 

• e xf = p t q, f«ifl . 
ace : bdf »m vq, bo« {ff, btc 3?er^tt|(| « tq^caa 
hcn {8<i^d(tniflm #» :n,mp,p:q, oDer ou$ ö«i' 
a?er^d(tnl|fen o ;b, e:d, e \f, jufammwgefelfv oöcr 

' §. 8f. - 

^r^dltntffe, fo »iel l^rer fint», aUe elnanba iletd^, 
fo nennte man We jufammenöefe^te QJerptml eine 
um fb t)iel ^*beij|J>^bÄitnt^ olö öie 5toja|^l öer 
tÄijelhen <^ec^ä||^Hbmdgt. 

üloc^ t>er QJoraPIPmg tvdre a(fb 
» ipzzaxb 

» : 5= a' : Ä' = (fl : *)' :^ (^^Wba^ Jwff *i Ifl |u^ 
in einer I>repnfa( ^^rn , ober incuoitc^ i9er^4(tmß Der 
a |H ^^ ober t>er m |u ». 



)ber incuoild 



- ' §. 86. y 

©ittb jme») ^oportionen öon einerlei) QJec^dff* 
fil§namen: fe geben fte, wenn man bie ©lieber nad^ 
ter £)rbnwt3 obbirt ober fubtra^irt, eine neue ^civ 
Portion. 

€« fer)! « : «a = 6 : «ift, jintf 

Coj. f) : (fi»a_+ wf) =}Jb + rf) : («i + DMf), txa i(f, 
« + f : f^ (a + = (Ä + <0 ♦"•(* + **)♦ 
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S6 IL ^eaadetttejne$(rt^eetf. 

r:i = }»: » 
«:/=i»:ff, foljl 

' $. 87. 

^dltniMmen, unb Die 'SJotbctgliel»«; b<n Cßocöa«» 
Sliebecn prcporttonirt: , fo ö«bw ft</ tt><nu «wn We 
^lieDec nad^ bec £>cbnund dUHikt, ober fubtro^irt^ 
«Ine neue Proportion. 

, e i nc zzdx nd, , , 



«SA. 



'•e s op ttnt) «^ zibp, ^mn<K^ i(l 

op : »op = ifl^HP fD(dfi(5 
(i +jff) a ; («I + »JP^Xi +p) b x(m-\.tip)b, xotl* 
^ee offenbar eine rid^fise f>ro|)or(ioh i^. 



$.88. 
^ie f«g»/a i«,/nv ober de tribus terroints, tf{ 

ttic&tö anberg alö bie ^ufgäbe^ $u brep (gegebenen ©lie^ 
bent leino; deometrifc^ Proportion bod bierte (Blieb 
iu finben. §.77. 

9R<m t^eiit fte in bie ^erobe ttnb t»erfe^e ein. SMe 
gerabe^ ober «gula de tri re<fta, cnfffe^t, »ewn eine 
0r60e mit ber anbem in gieicber Vßt^lüii^ kU.6»^ ober 
obnimmf/ «(< {£ßaaren unb i^re Streife. SDie vtik^ttt, 

ober 
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tbtj! regula de tri iijyer&, entfielt., »pejm.em« ©rcfe itt, . 
fcce iBcr^ffnig oBnimmf, in »cWcr bie onbrc »ddiff*. v 
mt> umg«fc§rt, «(« We3«§f t?« Arbeiter tinöDieiS 
tut Htbtit. '■^■■, 

y ' ' ' . • * ' * 

2(tufr if^ ble JÄegd beftrf ertöpelcr einfach- ob^r, jjyfe^ 
fiimmengefet3t ^cntf M«&t au^ dner dnjefnm^Vo- ' 
iwrrion; Mcfe tjl eine au5 me^rern «jinjefne« 3)ropprrio# 
«en jufömmengefeire ^^roporrio«, tmb^cigt^bei) ben Öte* 
cbetimwflem regula quinque^ r? gula, feptem , je na^* / 
&em (te auö jwen ober öuö brei; €i«aelhe» S^fopowiohen 
^^^^ 5gnamü4fl:Ä.= r:M? 

gflf : Ars: r ; y.^ Kgul? quinqiie , unb ^ 

/?rf/ :. begzzcix, regula ff ptem, 

S^ tcm j. €. bie Swgc in »je twet SBBo^n merbe» 
lÄ "Ärbeieer einen ©omm t^on^co gu0 t>oflenben , tpenn 
ffe rdgftc^ 12 ©fttnben arbeiten; ba so 2(r6etrer, bje 
(agfic^ 8 @(unben orbeieeten^ etmn ^amm tXNj^oo. 
5«§ in 4 SBBoc^n t>oflenbef ^aben: fo rpdreri, ^ 
i6 2t: 3o2( = 4®:ß;®^ 
300 ^ : 400^ =>'<© ry ®» 
12 ©t : 8 ©^ = y 2B :^ m ^ef^ri* 
(16 . 300 . 12) : (ao • 400 , 8) = 4 :-^. Sorgfic^ 

^ejRertenri^el i(! em^ nuö mel^retti %fdt^ / 
»<ff<^n. aufammengcfe^te ^er()aimi|* §. 83*. 

©oUte j. €. bie QSer^ltnif eine6 l^iicoferi )u ethem 
0rof<beii ongeg^en berben^ fo fonabie^^entn^eber buic^ 
^ne emjlge^er^dlfntg 66 : i, ober burc^ meiere B^u 
fäjttmt^aim^e, aiö Oe$ ©Ucofen^um t^aler^ b^^t^a* 

8 4*' • ftrö 
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88 ' II. S)leafIdc«ietneStrt($meeif. * 

ltt$ |ur Wtatf, btv Wtfitf sunt ®rof(6cti,.8ef(^|^»C ©o 

tean 

©uc. : Ifyil = n : 41 

Z^aU t^arf :^ 3 : i } fblgricö ©uc : ®e. «= 66 : i 

SWarf:®r. =8:1] 

ober t&tnif 

I 4l)uc = II «Xt^ 

1 SKt^l = 3 SKatt > > 

1 aRflrf= 8 ®rof(&. ^fgffa^ . ' X 
4 ICiuc = 364 ©tofijta, ober i SDuca«n = 66 Grofjf^ 

^oOfe num ^iernadE» toi^m, tote «tri loooSXt^t' 
^reu§if(^eä®e(b'iq ^oUaHbif^en SDucatcn t^tcrt^ unb 
man wä^te/ Dof t>ec ^ourtf dcgeiii ®oR> 135 ^reccnf 
M>are> t)a$ if}^ Daf 135 9lt^(. 9>reu§. ®e((> ,100 fKt^U 
|oI(. Mourant machten ; ba§ feroer i 9(t^(. ^. Mourant 
a| ^. ^00. dour. obet i^t^, ^oS. Souront 5 $1. ^oO. 
€0uront mochte; baß enb(i(^ i $(. = 30 @t&»«, unb 
I ^ = 5 $1 4 ^füveir = 104 ©täoer tpdrct f» 

a; S>iic = 1000 SXr^f. 9)r* ®r(b 

135 Slt^f. 9>r. ® = 100 W- l«>ö* ^f» 
s «Xl^r. fyiü = 5 5r. ^ff. . 
I $(. ^oK = 30 @hbct 
- io4@töi» = I Ducattn 

, ^St nuM nun «uf Be^bm @ei((n tntt^ ^«{^ t)ii»ifb' 
ren auf: ]p er^tt man burc^ ge^^rige WliAHplkaüßtn 

351 »« = 125000, foTgat^ Jc = l^^ = 356 tVt 

SDucafen. 

£)je Äcefifcfee Hegel ifi c(nc bcjbntre ^et^obe, 
We gjegel öetrf, befönbetö D(c jufamtnengef^lte, fo 
än)uf^^/ t)a^ oSetf^oKtoren ttö ^h>ifoc$ mit bec 



.^^ 
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3* 53ott ^en «prcportiottett 89 

mbdamttn ©r6fe ouf We eine (Seftt, unb bie JäctoV 
ren beö S)(t)tbenbuö auf bte anbre ©e(te fommeni . 

^ebed $roporrion$epempe( ndm(t(^ 6efle^( oui ber 
Hn^abt unb Der ^rage; be^bc befle^eiji aui tÜtt^tini^^. 
fen^ beren ®(ieber ate tkfad[| unb ^irfung angeff^en 
iDerbm f onnetu @e|e man nun t>on Oer ^rage bie Ur« 
foi^ jur itnfm unb bte ^irtung |ur SXeicbreh^ fo foknmf 
be^v ber Tinq^t bie SBirfung jur Ünfen unb bie.Urfacb 
jurdte^reu/ unb foaucb umgefe^rf« 

@o ifi i. S* in bem (e|rem ^e^fpiefe §. 88. titHnß 
$cibe, t>a$ ao Hthtitev, tomn fte 4 Soeben (atig edg« 
(fcb 8 ©eunben orbeiren/ bie ^iifung ^rborbrirtgen, 
bof fte einen X)amm t^on 300 ^§ t^Oenben; ^i ^ogtf 
oler^ t>«g 16 Tfrbeifer^ menn fte x ^od^en (dg(i^ t^ ®tun« 
bcn arbeiten/ bie ^irfung Vorbringen/ ba§ fieeinett 
S>amm toon 400 $tt§ t>oDenben. S>enma(b ij^ ber ün^ 
fa| bee.Sjrempe(0 fo(genber: 

X SBocben 



16 Tlrbeieer 
12 @tunben 



400 $uf 



ao Arbeiter 
joo 5uß 4 ®ocben 
|8@runbem 

@inb einige btefer (Stiebet Studie, dbtt^mifdfü 
3a^(en/ bie man auf undcbte fdtidtt rebudren mv$i 
f0 Derfe|e man bit SRenner in bie gegenfeirige i^öiumne« 
S)enn werben bie ®{ieber Berber Kolumnen mit einerlei 
B<i^( mutttpücirf/ fo bteibf bieQSer^tfniß ungednberf; 
baburc6 aber toirb ber Sllenner einetf jAm fSrucb^ in bie 
gegenfeittge Kolumne t>erfe|f/ unb man er^dtt laufet 
gönje S^l^^n* 

SBJdre j. €. Die Jrage, toit x>Ul ft ein 3 ®r* ?örob 
toiegen muire; be^ einem ^freibeprei^ bon 32I ®u 
mnn ein 2 ®t tBr^b 6 it( n)iegen muf / be^ einem ®e^ 

S 5 trefcr 
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«;eibepreHi( »on 3c4 ®r. fo fielet mon rd(6t ein« bqg 
Ixid &mi^t betf v^irobr« unb t^r 0etreibepret0,. t>i|! 
ttrf<)(& twa bem ^rot^retfe (]}.. ^emnoc^ tvär\ ^ 
}(uffa| btefer: 



5 = sai ®r. 
, * ®r. 



3®r^ 
6« 



4 



^tn& bie jufAmmense^sen ®(ieber her Q?«r^df(' 
niffe nid)r »on ünetUt) Hvt, fa rebucire man fte t>u^ oiA 
(efttnMctt 0bcr gcgebfnen SBec^tniffi/ auf ^iniie i>0R 
einerlei Ktt, ttibcm man mirt«i(} ber ^efreiregel blefe 
9?er^(ifttl|r< fp anfr^/ bag i^mer eintriebt ^c^tv auf 
t>erf(^iet)ne Seiren fommem 

«HMrci. €. ^Jie 2(ufflo6f; SWan BrauAf ja^rfü* fuc 
fln i^autftoefen »oa. lo ^rfonen 50 fKtS^U >Pr. Neurone 
«m ^robforu/ wenn ber iSerliner @d)efe( i ^vt^b^gtlt; 
idfrbiel 9tt^(r. ^affen()e(b mirb ^teju für 8 9)erfonm nj« 
(^ig fep», wenn ber J^imfcn i8.®r.,fo|lct; fo n?irbof. 
fenbar bie jd^rfid^ HußQdhe bunb bte ^nja^I ber ^er* 
(bnen unlb beti.®(f(etbepreig benimmt; ^9[qU0) t|il twr 



« SJr^rr. ^offengeTb 



10 ^erfonen 
44®r..b(;r^4)ep 

1&5 9t(^(r. 9>r. Mourant 

15 mtffl ®ofb 

(3 eMel; 



8 f>erfQnen 
]£®r. berJ^mfett 



jc>o9t(^U®ofb 
14 Üit^. ^affeni 
(1 J^iratetiO 



2fn^ 
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3* Octtl>^n ^wuertiomit ^^ 

^(nmerCung. iaffm fid^ bte 0({ebi?r nid^N^s^tt 
einander o^ne 9te(l titotbtreit/ fe bringe man bte ^u^f 

fiing unrer bte alTgemdne Jorm x sa . Jl. jjfj nutt- 
^ tin mad)Ut iStud), U^n SBMh ^lüifc^ i uttb 9l 

tu 

Jtegf, fo fep « = I + ^ '©einiMt^ ift' x s a . _ 

I ta(i + !L\=a + 2?, n)e((^e6 mft mit (Qott^H 

«ngebrac^t iDeiri)cn (am, 
\ ' 

§.91. 

' <S)ie (Kefeafc^afwwgel Ifl b(e Stufgöfce, «'n 
©anje« In <iw flescDCRC ^ja^l wn %^ei(en ^,. 5, 
C, IC. ju treuen, bie fid^ n>le gesebene Sa^Icn <», ^ c, 2c. 
Mieten ; ba betrn t)te (Summe bct gegebenen Q5er# 
^tntMten ju bem e(n)ut^eUent)en ©anjen^ n>ie 
jebe <35e4dIthiMI ju bem i^t jugc^öcigen ^§eile, 
oiier (a + ft + J (^ + ^ + Q = «'; -4 = 

S)enn nocf» beir SSorau^felutts {fl 

t • 

a i b = A : B mh 

i : c = JB : C, foTgß«^ wrwet^eft 

« : ^ = 6 : JB unb ' 

b : B sc : C, fofafic^ au^ 

e X C sa i A, fblgfid^ $« 86. 

(« + 5 + \\A +5 + = a:-«* = *tS» 
« : C, , weil ade btefe SJer^äffnif^ einander d(ei(^ 
(tttK 

V * tDie|(f 
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9» II S)ie ottgetmineSfiie^mefff. 

©id« ©efeffft&offöreflelv wirb DerfAlebienffic^ mtgc» 
»enb€f/ mt> ^eige tiacb iBerfcftfebcnheit btefer ?(nii)^it^ 
tnm (ßewifinflrecbnuiig, t>er(u|l^ ober ^vecey^ 
r^djttung, ^epamcionwec^nung^ P^rmifc^unga^ 
tcd^nilng, «♦ f* ^* 

€ine feefonber^ 7(rf ber 9J^rm{fdninq«wd)HUtt<| ift ble 
ZüiQanoneudfnunQ unb bk fogenotmcs regula coeci^ 
ble aber bcpbe jur Ttf^ebm gehören» 



95ier? 
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I 1 tm^jl^»»* ii || - I ,1 ,1,1 






ffme Sicllc ®r6|cn/ worin 'leDc brep unmittctboc 
V auf cinantec fofeenDe ©Heber «Ine fteti^e atit^n 
inftlf(t>e Proportion 5/eb«n, wachen eine arithmcti.- 
fd)c Progtc^ion o^er Äeibe, welche, wenn Ölc©ne# 
Der ,n)ö^fcn, ^cigenö, wenn fie Abnehmen , fa(? 
Icnb |>ei§t. 

> J^ift l)<)^r bat erfle ®Ueb a^ unb bk^iffren) <<; 
|fo ift bie aflgemeine $orm einer artt^Ktfc^en 9{(i^ : . 

iporinn bie $)tffrenj y, fäc bkj fletgcnbe ,9{ei^ |>»ft(|i»/ 
für bte fnQenOe negarii> ift. 

$. 93» ' 

3n febem ©Hebe einer orftf^mertfü^en 9lel$e ,lff W« 
<t*ifferenj fo elclntar jum erften ©IleDe at>l>itt, alf blc 
Sfnja^l ber ©fleber, ober ^er Seiger, weniger €inö 
fcenrögt. / ' « 

J^a(t ba^er bie fKti^t n ®(i(ber; fo ift U« U^tt 
9Uieb, bfffen 3«%«r » ift,' a + (»— i) «(; ba« »er» 
fc|fe ®fieb, beflVn geigcr » — i 1(1, a+ (« — a) rf 
u. f. n>. 5?erni«^rte' man bie SXfi^e no<b mif eltwot 
(Bliebe, beflen Seiger aln>«+iiji} fo,»arette|e«i.®Ueb ' 
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a +.«t<f ti. f. tp^ ^uburi) erhalt man tte ndi^ altdcimU 
neir gom: ' ' 

.§. 94» / _ 

9ln /et)« arftfwdf^en ?Xef^e ift We ©umnie 1)«j 
<5n§ecjl<n ©Heöer Der ©ummc ^ec att«P »on öcn duf^ 
ferfl^nfllci^ entfernten @Keöet,,roie oud^, wenn öte 
Ä^l ^« ©"^^^«^ unsewöe (jl, Dem mitteiltet» 
©Uebe toppelt genommen/ gleich« 

S>enn in terwrigen Steige ifl hie ©umme be« «•pfai 
unb teufen ®(tebeg sa + «u/ flletc^ ber @umme ^&bHit* 
fett unt> ietn — i ®lkbtt aa + toi, unb (b aU(^ 6(9 
t>«n fiferigen. , 

\^fi hk Tin^^i 6er (Sltcber ungerabe, fo to&tbt tat 
mittelst ®(ieb t)on bem erflen fo weit tii t»en bem le|(en 
dbfle^n/ fölgiit^ boppele genommen Ut 6iimme ^ 
dufer|len ©liebet gleich fepn, 

§. 9r. 
®et Seiger be«, leiten ©lieöet efiier tioderöbe» 
gleite fei> 2» + 1/ einer geraben 2«; fo ifl bo« leite 
©lieb ber erjlen SKei^e « + 2««?, ber an>«i>t«» 
fl + (2« — i) ä. ^o\M ifi ^^ ®umme ber dufer«' 
flett^iebeireinerttnöeraben9lei()e2o + 2»i, a\fo\MS 
mittelfte ©lieb a + «</; Mnb bie ^umme ber du§erflwt 
(^lieber einer geraben 3^ei§e'a a + 2 «af — rf,-alfo 
bie bepben mittlern ©lieber fl+X»—i)''«nb«+»»rf, 
fofelii i^re Seiger » ttnb »+ I. 

II. eamm« etneir orit^metifc^ ^rogveliott 

■ §. 96. • 

®ie ^umme oOer ©lieber einer or^metifd^en 
SHel&e iil bem ^bncte ber Kolben ^niafl ber ©lie^ 

bec 
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i s (a + z) ÜL = ( 3 a + ^T^T . d) 2t. 

' , « » • •' • 

Sil btc "Änia^ 6er,^Ü(Aa sero^z o6«r fi«, jb 
pnb {)fllb fo »ifl/ alfo « ?)aore »en ®(iet>crn »or^antvti, 
toofon iebe«J>aar bet ^umme ber <li|ffrf{cn ®ii<t>ct 
5(d(b tO. X3iere ©umnte a(fb »ma( genommen^ mad^e 
^'e ^umme äflec ^aare, unb ba^ec ber ganjen 0i(i^/ au<. 

3:f! W« ^njä^I bw^fleb« utigträb«, ubelr a » + 1, 
(i> fiKb «bciifatt« »^(utre'nebd bem mi^flen ®U(bf, 
ml^ ber ^llften (Summe ber dujierfien @(ieber qM^ 
iß; twe^nben; folglitfe ifl.bec SacMlT/ t^ätt tfrt'MHddt 

^fi a(fo bo< erfie ®(i(b a, tat Ie|(e «, >fe §a^ 
Jer ©lieber «, bie @nmme S; fb ifi S = (a + a) ^» 

J)« aber s = a + (« •— i) «? ijl, fo i(l attd^ 5 s 
aa + f» — i,.äO 



A 



0or)^götta(, ober »ieiecftge/ obet aud^ (19111^ 
rirte ^o^lett; entfielen/ wenn man Wf ©UÄecein« 
orit^etifc^en !Heibe> ttxlc^e ff(^ mit per ^nlieit on^ 
fon^v iu^amkt'; tti^b. ^et^etiy le nod^em Die ^ife» 
tenj ber üvei^e r, 2, 3 u. f. no. i|l, bre>, i?ter, f&nfi! 
ecftge 5a Wen./ fo ba§ Die ®ifJFeren$ ber dielet, rtotJ» 
«DfT ^k ^ofpöonölja^l entfJi^i, iieb«^mii>l um 6 giiv 
|<ttl»n ^ringer i/l, ote bie s(a^l ber $cfen, '.womad^ 
Die «)>Dl99onaI$a^I benannt wirb. ®cr Seiger, obec 
i>ie 2»njabl b«,@JKber einer fefd^wi fXei^e, berea 
^umme eine ^oipöbaaljo^i tnac^ty ^«i^bie Seite 
iii((t ^oit)donaUa()(> 
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§.98. 
<^U aU^mtiM ^orm einer ^oli^öonö^jä^i »^rb 
l>uc(^ Die oBsemeine 5otw Der ©umme einer arit^*- 

.§. 96, befUmwt . 

5Detm Da fSr jetK^JofDgonälaa&t l>fl« erjJe®ieb a = i 
Unb för «n »€(f Die ©iffcrtnj rf :^« — 2 §. 97. f» «• 
Edtt m«»», tsU$ in ttorig* Serm 9«fc|f, öief» »ortn: 

fH + -^j j 

, (« — »)« * — («—4).«» ' . 

SMrt flfeftt «. €. für iai 5änfe^,.»o ^If» » =-5^ 
>lefe fpecieae gorm: ■ ' ^ ^ \ j — 

: ni.Sl^ut;tet0eemc(rif(|cnspwgt!^iom 

§.•99. ' 

&ttt tRel|e (Sr6fen/ »Drfnn /ebe breo unmtoeJ/ 
^r^Ätif eJttdnber fbfeenbe^Iieber eine fletige geoii^ 
. tifd^e «»roportton geben, matben eine gcometrifcoe 
prottireßion ober ^ei^; «>el«be, wenn Hi ©lieber 
m^, ^eigenb, »enn jie obnefimen, faütnb 
jei^ . 

^ 3lfl~bA§«r b«< «f«-®a«t) 0/ «nt> t><r ©er^aftnif. 
«ooie «i ;^ ijl bie aOaemeine 80cm einw seoii»frif<^ 

■ i 1 * * * i ■ •. . ■! 

«, aw, fi»"a, »'41, »*«/»*«/ «W*a. . . . 



worinn 



Digitized by (^OQQIC 



4. 53on ^m ^ro^veiione«. 97 

tPoHnn t>K, Q?«r^ftht@näm« m, für bie fteigcnbe SRd^e 
(ine gan^e 3<>&I o^^i^ u^dc^tec ^ruc^/ für tie faOen^e 
ober ein 4(^w fÖni^ jff. , ' , ' 

$;. wo. 

3iiiK&Wf ©Hebe eliw geomefw'fci^cn 3l«^e i'ft bod 
' erfle ©Ueö init einer ^oten$ m ^ei$oltnJ§namen« 
mulfiplicirt, öcren €)fporicnt J>Je 5ln$a^l Der ©lieber, 
ober ber Seiger, wenrsetjSn« if!.' 

t#n 3eifib » iff , a ^ ^"'^ J)o$ D0r[c|te ®HeD, bcffen 
geiqec » — i i|}, a.m'"''^ u»f.». QScrme^rfe man Die 
Steige nod) mit -einem ®.Ket)c / Deffen Seiger alfo » + i 
ijl; fo mdre biefeß ©Iieö <? . m'^ u» f^ tu* J^eöurc^ tt* 
^alt man bie «oc^ (jKaemeinerc gorrti: 

^fla=:i, fo entjtcf^f eine 9iei^c, bmn erfleh ®fie& 
bie Einfielt ijl, unb bie übrigen 9?oren3en bcö 95er^4lfc 

. Sn^jeber fleometrlfc5>cn Svci^e t|l baß ^robnct bee ' 
au§erjtcn ©lieöcc bem ^roöuctc /eber jit)ci) wn beit 
5u§cr}^cn gleid) entfernten ©lieber, wie aucb, wenn 
iit Stnja^l ber ©lieber ungerabe ifl, bem Öuabratc 
beö mitteilten (SüeDeS, gleicl). 

5)enri in ber t)origcn Slci^e tfl ba$ 93robute bt$ erjleti 
unb le|fen ®Jie&e6 a^ ni"* gjieid) t>tm 55robuct«*e$ brlfteti 
unb n -*- T i^ie)v6 a^.ni% unb fo and) bep ben übrigen» 

^ bie Xnjd^t ber ©lieber ungerabe, fo würbe iaS 
mttfetjTe ®lieb \>on bem erflcn fo toüt al$ von bem (e|feri . 
A0ren^m<uiKm4tif i(Ct>t ® abße' 



I 
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98 n. ^ie aS^emeltte ^(Ktt^met^* 

ti^t^^ folglich fein 0uat>ra( tm |)r66uc(c ter 4itji(r« 
fVn (Öllelier, 8l€l4> fepn- 

$. I02. 

ffUi^tfi^an + i, ein« gttotxn 2«; fo ifloaü Ic^te 
^lieD tec ungewben 9Ui|e « . »^*, i>ä seeo^ei* 
«.«!»*"-•.- ^olgHc^ ifl ba« ^obuct btr ^M^ett 
©Hebet e(net ungecoben IKei^e «* . ,«*", olfo boö 
mitteffle ©Heb a . «"; unb bo« ^cobuct ber äu^flcn 
©liebet dhet fleroben gleite a» . i»*--', alfb bie btp*' 
ben initüem ^iiebet a . « •*' »mb a . «», 

\ §.103. 

©ne 9<onwttif(l&« JKei^c toir^fttterpoRrt, »enn 
man jtu tebm $n>e9 unmittelbar auf einanbec folgenben 
©liebernbie mittleK^ropocttönalöto^ fm^t. $. 78. 14, 

@o Mmanbdt fi(6 bte älei^ ü^ «a^ m\-m^a tme^ 
tat :dnterpoliren in tiefe: 

ob« • 
»oHnn m'' in jOer^ttnißnon» ifl. 

IV. ettmme einer geomcftifc^en^Progrefiön» 
$. 104* 

®ie ^otm föt t>U ^umme aDer ©lieber ein«? 
öeomettifc^cn mei^e ifl 5=-^f^ = —if 

%nn 
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4. SOm fe»^Pi»aue§toneit ■ 99 

ri4>, mit «i.inu(ri|rfkirt, . , . : . 
«S — Stbet(m — i) S = m" a — a, fa^Uiff, 



f» -b I 



j^igf bau fe|fe ©Heb z, fo f(I »= «"-' « $. loo. 
fbrgli<& «fia s «-«r, unö, biffeii Serf^ In tJorlge 5orm 

mm ein pofttim dd^ter ^uc^ -, fe ifi &{e ^umme 
aDer ©Heier 5 = -^ 

5)«nn «$ 1(1 oflpenöflt ^((^e ©umnte 

nwe t^ muftipikitt, 

S — i 5 ober (» - 7) 5 boaifl £:^ . 5 = a; ^ 
feimf mit £1^ bItrtWtf, 5 = -fL. 

© 4 $, k!>5. 
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iQo D.: ^k' 

«onic ein ncfltttfew oc^t« ^radp'^'-^ / ' fö tft Wc 
%mmi an« ©üeiw 5 = -4^:. 

I folglich/ mit — -mtitfipndrt/ 

, - ^ 

, ■ e' c c* c* <* 

Mattd^, ntU ^- fctei&irt, 

jm (e$ po$ttt))en oD« tKsat'ttxn iSrud^ 4-, fo i|l t)(e 

■ • • . » + 1- 

S = — + -5+-j + '~ infin.. 



.L5= ^ + JL +« + '... . iafin. 
a a" a* a* a^ 



fofg. 
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fofglk^, «1» ^"^ fcbibiW^ 






Tftif %n(§e TCrt n>lrb bewiifw/ wenn fccr 55ruc6 



« < * • 
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giitif* 
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102 n..^eallsekteüie8(t^{0me(i^; 

Uimmii-i. ■ .^ !■ I II mir • irmitflt'n m III I miiii n ■ 



^ ■ ' ■ 

firt^ebt man eine @r6§e » fn i^w momidfMm ^o^ 
^^ tcnjcn,, fp Reifen bie 6):ponenten ölefg: ^oteiv^ 
)m tu ^ogonc^mm txr /ebe^maiigen txi^ec «ititfle« 
lenben Sohlen, i. §. 43/ unb tnat^n bep einem be«» 
Himmteu <3Bect^e foldj>er ©röfc « ein logaitt^mi* 
fd^e» Qf^em am, . 'S>^_^ii(bti^ onaenotnmene ^ert^ 
öebad^ter ©c6§e, bcift bie ^5un^am«ttMtg^;$^e, 
<e»ntnb$al>l , ober tk 2^aft8 fblc^ed (^pflein^. 

€« fep a" = y, unb «" = », fo ifl » ber iosoH<$. 
mu0 Don y^ unb « ter iogoHt^mu« Mn s, ^r (b ^ 
m =, log. y uttb » = log. »/ 3f«ber wi« (S^(§ «ee 
@r jge a ^dbe au^ txn Bablw y, z u* f. fl». eintn netmi 
ISerfb/ unb nracbfe alfo i»/ « u. f. w. )u iogari($lnm 
Don neuen ^a^Un; bober au^ ein neued (Spfiem t>on 
. Jogaritbnten enifie^n würbe. Sdep bcn semeinen U^ 
rit^men fe|f man a = lo; ba§er lo bie Skfto bOienuli 
twn @9f}cm6 t(L 

3« |(bem losAi^mifc^en (^9|lem f{nbet man ben 
^mxii%xm$ eine^ ^roboctö/ n>enn man Ht Eogarit^ 
tneti ber ^actoren <jSib\xt\ unb ben ^ogacit^mu« eineö 
S^cud^^/ wenn man bon bem £osarit^mug be$ 3^ 
letö ben f^&oxxi^vm bei 9?enneci$ . fubtia^icr, 

'■.•.-'■' ^ " 1 o & 
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fblfllit^ff» + »= log. (y . *); uwb <«"-">: :^, föIsTi^ 

I» — ffzslog. '^\ ba^^n hn erffen gatte «, «/ Wt ' 
ioganf^n txc $ac(oren finb, im jtDeotm q&ec m bec 

-§. HO. '. 

^u(^«, öcffen Sd^lec Die ©n^it uh& l>er Sf^enn« 
«ine'^otcnj öec ^unöamentalöröfe i|l, ber^poncnt 
fol(()ei: ^otcnj negatiö gcnojtmien. 

©a ,a° = 1, fo fjl log. i = o. §. 108^ Ot>«t ba 
I = 1 - 1^ fol^ log. ,1 = log. |j. ^ « ~ «. ,= o, 

ipgari(|8tu< Mn ^=r'« §• '°^ Ö''« *• 

log..isso)uiiMog.«"=»*j«ipiog,^ = o - m±'-mi^ 

$.109, . . ' -^ _ , 

§. irr. . 

i3n i'e&em logörit^mifc^en ©ffteoi fiiÄ« man fem 
gogcait^u« &a ^tcnj ein« ©t^, ^»enn man öm 
Ättüin»u«.i)er ©cßf« mit t>öti ^):pim<nten öä ^w 
tena mul^i»ltcirt;. unö öm€o9att#(i^ Oe? <2Gßurae{ 
cinrt @i4pe, ««nn man öcn gosotit^« öa ^6f< 
nüt betn@jeppn«htett bec'iSup^ei tit^ist 

©a;iog.#*Älog.(r . r>= log. *4log. f= a. log.r, ^ 
«U(^ log. c' = log. («*. O = a kg. t + log. f =5 3 log. 
M. f.- »i ^ ifl.«a9imeln Ipg. «* = » . log. f. 

® 4 ©<i 
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' ©a f^.= A-, fo iU Jpg. rAr^l Jog. A d! 

log. ^ A^ <. ^ " 

•^^. Ober Co f«? ^ = t«^, fo i|} r^ = t, unb 

log. vf = « . j4,g. c = » . log. f-^, ^\^x^ !2!l^ = 

- »• ' ' '• . • •* 

log. r^. 

$.112. 

3n bcmsemdnm rosaritf^mifd^en (Spflcm enthält 
WC eogartt^muö bec€fn^ctt einer ^o^ctjn ot»er mV&rern 
iprbnung ^ec®eca^jf fo t)fel, im erjlen ^aUe pofi# 
fioc, itn aroepten negatcM, (Jin^eiten, (ilö bieSItü 
jö^l ber leöegmafigen ÖcDmmg bctcast. 

J)enn Do in bcm gemeinen ©^jlem a = lo, ^ jff 

•log. 10» = log.ino 
log. io' = log. lO = ij log. i. -log, o, I =— I ' 

log; lo* cJpg. loo = s ; log. -L = log. o,oi = — a 

log. lo' = log. iooö= 3 ; log. i, = log. o,ooi = — 3 

log.,0- = «Jlog.;!,- 

Sufaij. ^.^ferau« er^effef i; \io% bie ©ecfmöfSröc&t 
fcM Den corrcfponbJwnDen flonjen 2)edmaria^r«i einerie? 
logarlf^men ^6en, bie nur bur(6 bag pofitiöe unb neg«. 
«toe unferft^icbenfinb. a) $)of bcr ifbe^maffge iega- 
g^M« fo öirftin^eUen cnt^aKe, oltf Shitten ber juge« 

PTr/T" *^' "*'"' "«%f§en; »mb ba# nmgefe&rC 
Jer €i«|eif Je t>{erjnuHen i»or: ober na^e^ muffen, a(« 
em^eirtn ber guge^^rige iogaritimutf ent^U; m»r ba§ 
W9 PPprtWn 4ogatir^meti \ivt SRnCen ber €in6ci« nad). 
Se&en/ be? negaritjen «ter Dorg^^n. @o ift'j. ^ 
iog. looGooo =: 6, «nb log. o,c6o»oi a ^ 6j 

umgc- 
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5- Q3ön l>en iCögant^mem 105 

vm§ete^tt aiev 6 = log. loooöoo, unb — 6 =? 

log. O/OOOOOI, 

3n &cm< Sememen loflorit^mife&en ®)(l?m fln& 
i)ie gogadt^men aüec S^^len, welche jwifc^en fcift 
©n^eiten jweiKc umnittelbar auf einah&ei: folcienbei: 
^^eter ober nteöm Orbnunsen faUcn, SSriic^e, bie 
fic^ mit berS^^I anfajißen, »eic^ ber^osarit^u« 
Ixe ©n^eit ber ndd^fl »pt^etge^nben Örbnung ifl^ 
t|n^ ^i^ 2\enn5#r, ober €|?aracteripiC bcc Sogcu 
wt^men genannt »irb^ 

Da Iqg. 1 = o^ unb log. IG s i^ fo muß ber (o* 
gotit^mus jeber B^^ jn)ifd}en i unb lo gr6§er a(^ o, 
juab fUiner'alö i, folglich ein Öruc^ r)on ter 5orm 
€>, ♦ • • ♦♦ fep"/ wel(f)crfl(fo mif o öufdngt, iai)ev o \>ii 
C^aractolflif für ade Sötten t)on i bi$ lo i|T. 2(u« j 
gUi^em Orunbe i|l ber iogarie^mu< jcber S^^I jrotfcbcn 
lo unb 100 gr^ger afö i / unb Meiner a(ö a , folglicij ein 
SSruct» Don ber Jotm i^ • . . . n>e(d)er olfo mit i anfangt, 
Jbü^er I bie C^araccerijlif für aÜe 2<^^Un twn lo b\6 loo 
1% &cn jb i^ . 2 bie S^aracteriflif fdr nde 3a^(en tH)ti 
loo hü looö m f m* 

' IDa log- tV = — 1/ unb log. t*^ - — a, (b * 
muß ber iogarit^mu^ jeber 3<)^( }n>ifd)en rV unb riv 
tüim al$ — J> unb gpißer ate ^ — 2, foIgH<6 ein 

S5ruc&t)onbfrfforw— 1/ fe^n, mldjet ficbmic 

— I öhfdngf^ bd^er — i bie €&aractrt:ijlif für aße 
galten t>on tV W^ ri-u *(t/ u. f* »• Cbeif , ba bie ©e« 
cimölbrucf)e mit ben ganjen 3DectmaI|af;{en einerlei io* 
garit^men, aber negafit), ^obeix, fb ^aben folt^e ioga- 
rjrf;menau(^ einerlei, aternegatitje^ ^^ennjijfern* 

§ufaQ« J&ietrauö er^eü^t bog bie ^eni?il|fer tjeö 
logarit^nu« einer j^en bfcabtfd)en,3<iÖ( fi<^ na* bem 

© 5 SXange 
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io6 II. SHe affgemeine ^vi^mtüf 

gefe^re Der Äang ber ^öcfeffen 3iff^t in einer becaöifcben 
3<)&( nac^ ber ^^enQjtfer be^ iuge^6tigen iogoritpmttd 
fcaflimme merbe. — €to ifl j. €♦ n)eir bie-^^^fle giffifc 
fct her becaWfcfeen 3«^' 5786,543 jur brieren ^i$§ernDtb- 
itiing ge^dtf/ 3 bie ^eiiniiffer bec^ juge^rigeh iogorir^* 
mu5/ unbv ^ noeif bie '^{1e ^t in ber becaliftf^ti 
3(^( 0^00002647 jur fänften ntebrem Orbnung ge|^6rf/ 
— $ bie ^ennjiffer bH juge^jrfgen iogarit^ymit^* ®e» 
^orte umgefe^re jn einer becdbifcben 3a^ 5786542 ein 
Jegarif^mu6 mif ber Äennjijfer +^4 ober — 4f 1^ 
toatt bieSa^ im erflen SaUe 57865/42; Im gm^tM 
0,000578654a» 

a) ^a§ ein fogorit^mM, ber ffir eine 3<^^ 9«$^ 
ret/ .meldte mit 6ef}imm(en 3iff<^tn be}eid)net if!/ mic^ 
für un|a^(ig onbre 3a$(en ge^dre^ toeid^ mir eBen bett 
Stffern bejeitfyee warben; nur bi^^ feine Äennjiffer geoni 
öere tokpe, je nö^bem bie ^c^fle B^et in ben anbem 
^a^ttn bitten anbern unb onbem dtong^at*. <Bo se$6rc 
för bie Sohlen 3437; 343/7; 34/37J 3/437; o,3437; 
0,03437 u. f. vo. einerlei iogarir^u«,^ nui^ bof [fURe 
^eitnjiffem woife ber Orbnung 3/ 3, '1, o, — r, — a 
Ut f« n>f jinb* Unb fo aud^ umgefe^« 

ä eine pofttibe gonae Ba^l ifl> ftnb £odarit^men t»9^ 
tim Säulen urnnöglü^e ob», dnseNfbete ^f (tu • 

SDenn unter biefen ^bingungen ffl ii unmddßd^> 
irgenb einen iogatfr^mu« z ju finbeu/ fo baß i^ eint tte^ 
güri»« 3# nwbe; Inbem a*' pojidw ganje ober gei 
mif(^ee3a^(en, tinba-^|>oftt{t)e ädjüVS^iM^e, fcidliiit 
niemali negarib« 3^(en gieftt^ in toHdf^m ^aUe erf} z 
ber iogari^u« riner negafit^n 3^^^ 
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5* S5ctt ^eit ^ögartf^men- ,107 

3<^l«ntJor, btf tn iogarit^men gefobert «Derben, fo^fe^ 
imin fte fo langt äl^ pof?f|t> an, unb (eflimm^ tio^^ 
bur<i^ bie ttmfldnbe ber @<icf)e; n>e({^$ 3^(^ bie ^tc|)^ 
&ie iosorir^men gefunbenen 3^^!^ ^^^ inäffen* 

n. 2)ie (egÄtieimifc^n Xafefn, 

5)fe &3Sör(t^men b<c becablfc^e« S#<tt frnbet 
man, mm trian tmrc^ bo^ Snterpoltrcn einet geiy 
mettjf<6eR ^togwiton, i)eren @onÄ»w|olmt§ i : la 
ifl, W bgarit^men für ble ^}Mwija|lcn beret^net^ 
unb au^ btefen bie ZtQaxit^mtn benaufamt^engefelten 
Sohlen öcjlimmt 

0nif felfl beö forfgtfe^n ^tnpoikmt Ut 9Sn^ 
fti§ I : 4a §• 103/^^f man eiiOii#}»e9 S^te»/ ^^ / 
nrit i|ren irsarir^men ,■ tootm^ ft^ btr tog^ftgmifS ter 
3a§I 5 ergkfrt * 3>enn man fmbet ju(^ 
rf = S^cgooooo 145 ;' Ibg, d iz O;6989t0oo49 
/= 4/999d^9^9i; iog./=: 0,698970001a ' 
^a nun rf > $,. Urib/< 5, bte iogärie^men te?» 
to 3öf)feH a\>n in öen erflen ai?>e'I>eclina(fielfen mff ein» 
imber ubereirifommen: f/^ muffen eben biefe 3<ff^^n ju' 
gleich tle erflen 8 ^cimäffleaen ted ipgarit^mutf ber 
3^ 5 f«?"^ ober ed tfl Iqg. 5, = o,69897'ooo • » , . ^n 
ben gemeinen ^afe(n (egnÜgt mm ftcb mit ben erflen 7 
S)edma(fletteh. 

. 7(u< log. 5.finbef man log. 2 = Io|. -»f- = log. lo ~* 

log, 5 n 0,3010300 } log. 4 S3 log» ^* = 2, log. 3 i 

c,6,o2o€oo; log. g = log. 4 • a =: log. 4 -i* log. 9 «: 
©,90 3 c 900» 
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2 :. 4 jtnbet maa auf QUiä^t SBBeifc jiDcp Sä^I^Wa J«>ifc6€tt 
benen t)U 3^^^ S It^/ P^^^ ioQaxit^mm in fo t>idS>ect« 
ma^üm&btteiatGmmm, al6 man für beti iogartf^uö 
fcer3#5*»^S&Ät#wtt'> «"^n crf^dle log.3 = o^477i2i3* 
^lerau« ergfebt ftcö juflfeic^ log, 6 = JL 3. 2 1= 
log. 3 +lDg. a = o^ 77StTi^/ ttnb log.9 a i 3' = 
3*log. 3 = o,9543424» 

2(uf then W Htt ftnbcf man ^vd) bat ^nUtppÜ» 
ten Nr il?erp(tAi^ 6 : g b^rt iogarid^muö ber 3<^^( 
7 = 0^8450980. 3w>ifcf>^n 10 i|«b 20 fmb nur fär 11, 
13, 17, 19, jtollft^en ao unb 30 nur für 33^ 29 bic fogo* 
rtt§men auf foldl^e %t )u fuc^U; u. f.m^ 

91ac& biefer mü^famen SJRet^be finb wirfiit^ bfe io«. 
gärit^nwn «Her Bo&Ien t>on i 616 looooo \}on i^timid}^ 
23rig9^, -^(ffifllir btr eleometrie ju JOrforb, ttnb t>on 
.'^ftirianWacq/ einem ^ÜÄnbifct^nSWae^eteotM in 
^Anbe^ binc^et mbrben. €r(}erer lieftrre in feiner 
Arithmetica logarithixiica 1634 bie iogartt^men ber 
3ü|(en i»9it I bi^ 30000 unb t>on 90000 bi$ loqooo. 
U^Mt föffte in feiner Arithmetica logqrithmica Brigg« 
1628 bie gelajfene iucfe mit ben logarif^men ber S^&fen 
ion 30000 biö 90000 auö, unb gqb barauf 1636 ju . 
®oube in Octa^ bk aSdefur}ten ^ofefn ^erau^^ t^e(4e 
ttacb^er of( töieber aufgetegf Unb In 3i^bermannö J^dnben 
^nb. ©ic entsaften bie lögadt^men atter B^&'en bon i 
m löooo mit ©eglaffungr ber brei? (ef fen 2)edmaIffeU 
fen^ (ibofur, menn fte übet* 550 betrugen/ bie Sin^eic 
gur ftebenten ^ecimalfleSe abbire n^arb. ^ie neueffen 
unb b^nZ^feln pnb bjk Sc^erwinfc^, imbon 
1:742« tfidd)t bie ^riggifd^en unb SBiacqifc^en iogarit^ 
igenbon r.bi^ 1 0*1 000 et{t^a(ten/ unb fo be<)uem einge^ 
ricf)fef fmb^ ba§ man bep benfelben t>ie(er SXecbnuagett 
überhoben ijT, welche bie Reinem 'iafefn oft erfo&enu 
• :: / Wlan 
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5- Q5on ^en ^c^avit^mm. ' 109 

fSUm ^ fb(# jw 7(t>i9notr 1774 wkbtt auf^^egt, mi 
bobep noc^ t)erfd)tebnc neue ©nrtc^fungcn gefroffen. 9f?d« 
^ unb mo^lfeHer ^at man fbld^e, nc6p t>ielen nntem , 
braud^bören ^^ifelrt in 3ol% Carl 6d)til5c ©örnlung 
matfemarifc^r Kofeln, 93erün 1778. 4» unb in (ßcorg 
t?ega fog(irir§mifd)e, frigonvmefrifcfee unb länbere ?a« 
fehl. 5öiett f7B3. 8., . ieftter jeig^ {Ogreit^ fe^r teuf* 
ii(& beit ©eSroud) fo(c^er gc^ern ^afe(n 'y tti^ct ^Ur nur , 
no^ fär ben®ebraud[) ber f (einem bad S^Br^igä }u (e^ 
reu tjf* •. 

©ic ©iffcrenjcn folc^r B^^lcn, W vket looo 
$^n unb um ©hö ober noä) »enrga untcrfc^iebciv 
fmb ben ©ilfcrenjen i^rer go9artt^men> werugpcnS 
bi« im fiebenten ©ecimalflefle, jiemli^ ö^noii.pro^ 
jwttionirt; unb jwar bcfio ßcnöucr, je weiter bicgo^ . 
Icn über 1000 ge^en* 

5Dentt fb ijl j. €• bie ©iffere»! 

log. 1050. = 3/0211893 

— 1051 = 3,0216027 
—•1053 s J,q320i57, 

— X053 = 3/0324284 
— » 1054 = 3,0338406 

9loc^ genöuer i|l j* €. bie ©ifferenj 

log, 9995 = 3/9997828 

— 9996 = 3/999&?62 

— 9997 = 5/9998697 

— 9998 = 3/99991 31 

— 9999 = 3,9999566 



0,0004134 
0,0004130 
0,0004137 
0,0004133 



0,0000434. 
0,0000435 
0^00:00434 
0,0000435 



S)er ^ogarit^muö eine^ Seiten ^riw^s t)l .;iDnr 
an li'c^ nesatittj fann aber Durc^ ejnen pcfitiöen £ecia^ 



rit^muS 
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tü^m\i$ du^dcbntcft mtbm, wenn man ^m0btn h\t 
ge^oridc ne$atit>e^enniiff(t: beifügt. &n i>adt^QHt 
wi&cttMm iß^cait^m^ erholt un^^Iige fernen, 
. wenn man na# Q5e(M>en gleich t>{ele ^in^et^en Ut p&f 
fttiMn unb nesatit)en ^m^^n jitfeit/ oi>ec boboit 
wednimmt. 

€«fe9ein$«dmarftrud^o^3567 s«9i6eii/föi^$. 109« 
i©g. 0,3567 = iog- tWä = iog. 3567 — log. lOOOO. 
JRnn i(l . 

log. 3567 = 3,;52303i, boMn fu(fr<i§iit' 
log. loooo = 4,0000000 

iog.O/35Ö7 =-0,4476969 
$>ä aber bie ^ofefn feine negafiMn Logarithmen ene^t« 
(en unb nid)t für ^räcbe beret^net ftnb; fo pffegt man 
fo((be @ub(racfion nii}t wtrftttb ju t>erri(bten/ fbnbent 
nur anjujeigcn, um .febcrjeif einen pofttit>en iögorit^ 
mu0 ju erhalten. J^iernac^ n>ore log. o> 3567 = 
3,553303 1 -^ 4= 0,5533031 — I -4/553303 1 — r 
tt. f. tOi n>e((^ formen a8e einerfe? 9lefuftat geben; 

& fep nunmebr ein gemeiner S5ru(b rfr .gegeben, fb 
ifl l"g« TTT = log. 7 — iog- 135 ^enpiJte-neaafi». 
©enn 

log. 7 c 0,845098p 

log. 135 is a/no3338 

^og.rffs- 1^38533 58 
9flun i(l ober mieb^ nacb htm flSorbergeb^nben 
• W' 7 - 3,8450980 — a 
>g»»35= 3,1303338 
^ög. t|7=: 0,714764a — 3 
bW b«§^r ^og. tIt = 0,7147643 — 3,OOOOOCO 
= — ^«853358^ twl(b«« mir Obigen einerlei 9lefuU 
tat ifl. 

■ '^et 
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- SDer ^it^md^ tt^itene pofidtx U^atit^tma mit h<^ 
gtfügfer negatitxr ^ennjifffr laßt ftc^ glei(t}fo&0 o^ 
^erdnt>erung feine« '^ert(^d auf männic^faUide ^it aue« 
truefeuu 3- ^ ^og. t^t = 3/7 M764 » — 5 «♦ f« «►• 

§. "8. 

- . <^oll ju einer sesebenen ga^I, .welche ^6c^(!cn« 
43tjf(wnent0dlt, Der goflatit^mufJ gefunden werben:' 
fo ne^me man t)en ^o^arU^mu^/ bcr in ben tafeln 
bei) folc^en Sifcm flehet, unD befttmme feine €()a^ 
w!terl(hf. md) bethOlonge fcer ^oc^jlen giff« inöer 
gegebenen Sa^I. $. 1x3. 

log. 4537 = 3^6567688 
log. 4/537 = 0,^567688 
log.0,004537 B 0,6567688— 3 U,f, ». . 

$. 119. 

(^oB i|u einer segebenen S^^I / n>el(^e über 4 gif^ 
fem enthalt, ber Sogorit^mu« gefunben werben: fo 
^( man bie 4 «tfl<n ^ifem ölö eine ganje 3^^/ l>ic 
fibrfgen aber ate S)ectmaU^eiIe an; fubtro^ire ben So# 
gartt|>muö ber ganjen ^a^l t>on bim ndt^flfolgenben 
?ogarit^mug; fudb« Jw ©tt^it, ju ben gegebenen 
©ecimalt^eilen, unb )u ber gcfiinbenen ©iffcrenj bic 
feierte geomeörif^ ^>roportiona!5a^r, wegen $. u6; _ 
cSiUu fol(^e ju; bem gogaritbm«^ ber ganjen go^I, " 
unb beflimme enbltd^ W C^aracteriflif nacl^ bcrn 
SRahgc ber ^64>(len Siffet in ber gegebenen ga^I, 

' .€« fe9 8. ^* bl< 3ö|(t 4738425 gege^fn: fd.J 
log. 4739 — log. 4738 = % 67.6867 — *, 67559^ 
916. SRimfeleman 1:0/435 ='9^6: -V/ foi|l^=:jf 

wefiSf 




112 u. 2)le allgemeine ^vit^mctiU 

»ric&<ö jum log. 4738 oWirt gleSf */675634o. tJem« 

. log. 4738435 - 6,6756340 
log-47/38435 = 1,6756340 
log.0,4738425 = 0,6756340 — I «♦ f««« 

§. 120. ' 

^on m tintt öcgcbencn 3o|l / Welche einen angc* 
tönfltcn^rucj) 0t, bcc ^Dgatit^mu« flcfimbcn wer* 
bep: fo t)cwflni?clt man entn)c^et ttn angc^onstcri 
ißiiuc^ in einen ©cclmalbru^/ mt) fu(i(>tfoDonnE>cii 
ju9e^6ri9cn ioQmthmui mä) obiflcn Ovcgdn; ot»cc 
man bringt bic gcöcbenegemifc^te ^0 auf einen ujv 
achten 35pik^/ unt> fubtca^itt al8t)ann bcn Sogaritf)* 
muö &€ö OZenner« t)on Dem gogarit^ug \)ii go^lct^. 

e© ijl J. k. rog.a34? = log- 234/75 = 2,37o6cj6j 
ober log. 334-J = lo?« ~ =■• % 939 — log- 4 «.f-». 

§. T2T. 

©OH ju einem gegebenen poHriöen Cogatit^u* 
tic Angehörige Sa^l gffun&en »er&cn: fo befin^cr (ic^ 
fblcper «htTOcDcr genau in tcn tafeln unter Der ©>^ 
ractcri|iiE3/ o^er nic^t. .3(1 ^<i^ cr(le, fo i|lbieM^ 
bc9 Mcnöe 3a^I bfe gcfu4>te, wenn man if;rev ^od)' 
(Jen SiflFec öen Silang giebt, öen bic (f^atactcriilif Dc5 
gegebnen Sogaritrynuiö crfobcrt. §. 113. 31^ hingegen 
Dag Ic^te, fo fubtra^ire man ben m^^i f leinern gogof 
ritOmuö »on bem gegebnen unb ton bem näcbjl grofi» 
ft\:r\; fucl)e jur gcfuni)enen jweyten ^iifeven^, 3« 
^nn^cit unÖ jur erflen ©ifferenj bic vierte geomotri^ 
jtlbe -%\roportionaJjaf>I ; fiigc fokhc ter tem nd(l)(} fiel* 
nci'n gogaritomuö jugcl^origcn göl^l betr. fo ijl nun' 
me^r bie^ 3ö()l t'ic gefuc^tc, wenn man ben Oiang 

it'W 
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5." ?Jon Un üe^atü^mn» n^ 

nmtogodt^muö'befWmmt. §. 113. 

©0 iftj.^. 3,874i9>8=log.7485/Unb 1,8741918 = 
log» 74.85/ «wÖ 6^74^918 = log. 7485000 u.f.». 
€b«n fr l|l, o,874»9«8 — 5 = log. 0^00007485 
M. f. n>. 

^S^< ber Qe^thM iogdrtt^mutf ^f 5639463 n{d^ 
^ßMtt in b«i tafeln uMer tw.ffliflracffriflif 3, (o'QiM 
Ut )undc(>f} fUinereiös'arif^äg ber 3o^f 3663 tH}n bem 
grgefiut) (ubttä^itt, o^n« auf bie S^ocferiflif ju ft^n, 
bte erfle ^t(f<rcti) 1093, unb t>on bem jtfnd^fl gr6§era 
log. 3664 fuotro^irt bte 0tpte ^i^ermj uS6. Cf|( 
man mm 1186 : 1 = 1093: *, fö i\i x - 0,923/ »d» 
■^6 ber So^J 3663 bevgtfügf bte gefuctif« S^^t 3 66393a 
siebt, »mn man ben SKang i^rer ^MfTen B^ffei* "Ad^ 
b(t <t§aractm(iif be« gegebnen iogarif^mud beflimm^ 
€0 1(1 j. €. 4,5639462 = log. 36639, 33 un^ 
0,563946a — 4 — log. 0,0003663933, u,f,». 

000 )ir ttnm m(btnm nt6atben2ß&(fsli^nm$ 
iU mt^6xi$(^^ sej^inDen xmhen: fo iflfolc^^eht 
58m<^, tefjtfn Sdfeler W« gin^dt, b«r flennet otxt 
bie im mi^n^ Sogacit^tnuj, ol^ pcfltit) ondef«^, 
SUde^ortge S^^l ift -^^ ^<)nn man i>ie txrtondft 
Ba^l atj$ in ^ocm einc«S)ecimaH)rud^« ^aben, wenn 
man hn^ ge^6tiflc <35etdnberung t>cr €^aract«rifiif 
ben se^ebncn negatiüen ^atit^mvii in (inen pofiti^en 
öemonMt $. 117, imb bic fcoju se^otiseSö^I nocj^' 
ber borigcn Siegel auffuc^t.- 

60 i|i j. €. — 3,6353124 a log. ^^Tf unft. 
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U4 iU. ^te aU^ümiw $(t^^nte(tf. 

&«n fo Hi^wfe^ 3,62 53134 =— 3Mf»4 — 4« 
(+ 4,coooooo - 3r6253iA4)-4 = o,3746876— _4» 
lo^. 0,0003369661 = log. Y^v« u. f. «>. > / 

HI. ^^tati(^ Uv ^^0^tt|mtett. 

's. 123. _.■ ' 

502ftteI|!WSod(irft$mcn.«cra>anbelt ft(& ^e ^^ 
IH>licatron (n ein« StöMtlon; b« ©iioiftpo m eine 
0ul)tr(tctton, tia$ ^Dtenitcen in dii Mttplicirm; 
ml) axt^ ^>:tva^icm in ein ^t>it>iven. 

{ergc^enten, mb UtUctbec Operarien ^t ferne B^wk' 
tigPetren. . ^Ken nrnfic^ jtoe^ '3a$l<n i« einander mül« 
(iplicirt »erten , fo atbtre inon fei« logaritömen t>et Sa&f 
teir, fetten jweijS«^'«» <" dnwibfr öWbirt werM/ fr 
•fubtra^ir? man tch lo^arif^ntutf tetf ©i'Diforö wm ^f« 
ri^us ietf ^iiNbent>uö ; foO eine B<>^ )u einer $o(eh| 
er^bettwcrt^en/ fo imdüfMu.manUn ioQoxit^vatfet 
3a$T tnit bem gegebmen ^^rponenfen ber S)o»enj; fett 
m» einer 3d|( eine1EBMr|^ gejogen mi^/ (ii»ä)ire 
«Kin ten logaeif^nw« Httd^ mit bem gegebenen ^n>0» 
lunten ber ®tir|el. ^ offen Soffen fi^e mon in bot 
.^o^In 2» bem bendNeftn iogofit^mttf bte ^ auge^ 
«ig« 3<i^i <uir ^i^^!>^^8<f<^^< ^^ 

, Biifae. 5™*«t «< P<&^ bog Be^m %fro§iren bie 
$Ptt>if(on betf ^gortt^mus m\t bem gegebnen ^onenttn 
ber^urjef fn& nidl)C verrid}ren (d§t: fb;ri4><e man bie 
^ennjjffec no<^ §. if?. boju ge^rig ein. €0 i|i j. €. 

jp§. rei, ;;: log. r o,Hö6o.75 ~ 2 =.2^7X:zJ 

■ ■'.... ," . ■■■■•'• . . . ■ . . log- 
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5» ^on >ett Cogattf Jmen. 115 

o>79'5»53 — «r 

2tiif^abej ®(c (Summe (ilfer 9£ße{|«*Ärntt «u 
btfw^'nen, welche fic^ ba ^tfinbcr t)c^ ^c^ac^pW^ 
^ ^elo^nund avabaify/m^ n»mlt da« 0t^bcct 
fb belegt werben foBt«, iwp ouf boö ecfle ^elD i@tdcf 
unb auf itbti Der fiolgenben ^De^moT boppelt fo öW, 
W«äiif öad nÄ0^k^e|ientie, 9e^e9^twiföttw 

S^an credit ^burc^ eine geotme(r{f(f)e f>rosre$tO(i 
twn 64 ^liOfttn, itrin erfle6 Stftei) i , ^er^(fni§namc 
2, Tefte« ®fieb fllfja«' i|i, $. ico. 0lun ijl §. 1Q4I 

i» — i ».— 1 *, 

(eru^t tie "Hit^ifvaa^tatmf, toß mav bentSkrf^Vim 
a«* ftntx» : ^ ; 

a«. (3^-^* i, a;»»,-'««««) (»'*)* = a«; Wlw berechne 
ta^irr n«4> un& Mdf t»on jeber Me^ ®rj^ a% 2*., 2*, 
'^^'f a'*/ t>ieShjial}cat)a^(: fo «r^d(e ümr t>ie @tiiniiK 

§• iQiiMt^a^l 18 446 740 000 oob 000 Qoo ftnOef. 
^etitt nun nad^ ^aQto 76JSP ^«{fftif jmer ^Mf 



J&a 
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u6 t^ 2)ie allgemeine 5Crt($metif . 



7680 Mmet 

80 « 

34 <B(^ff«l 



a** ÄSrnee 

I e(^«ff(( 

I «Sifper. 



■3of9th|>^=j^^^; l)fl^r log.» == 

«4. iog- 3 T-i log. 14745600» 

folglich rtw^ bem 8«M9t<n 30^«« . 

«(fo tKK& t«m ». 5a&«* 

5 ^roccnf ein ^cpitol iwn loooo 9le^lr- ao 3^a^ (ang 

}u t)«m)Qffen gc^bt, bie SHcc^itims ob|un€6men: ivie 

. t>W mtt> et an Kapital öcn>a^ren muflcnf J^ler ifl 
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5- 23on Den (io5«!i^meo^ 07 

log. 21c; 1/3332193. . 

— log. 20 =: 1,3010300 

>'. - — o,oau89? 

30 



0,4337860 

;. iQooo = 4^000000 

4,4337860 = log. C ; 

aufgäbet ©eh gesenw^cttgm "SBert^ * eine« 
Capitafö a ju finten, wenn folc^Ci^ ctfl na^ » 3a^? 

^ter muß notOmniMg x fo gr0§<«fe9nv t>a$/. mnti 
man ank in ter twrigen Hufsabe ankQt, ti m^ » 
3a^efl l)em€opi(a( « gfet^ toir^* ^emnac^ ifi $. 135. 

(:±-')^x=.,;M9li«-='>^(^,)"• .. 

SBorm |. (i, loooo SXf^Ir. nac^ ab 3ra§w»«u«jiM 
Id^en, unb man tooQte ^ f^on in bec J^dlffe bt( 3^^ 
^6«n i fo matt x = (IÖ'? , loöco^,, f»l^(t(| log. * = 
IQ. log. I? +. log. lOOOCV 

-. . $. IÖ7*' 

i«^ «Sa^tcaiiififttim/ nxnn bie Mutigen 3*nf^rt 
7 baju öcfc^lagm, abct juslele^ dne befKtnmtc 
%umtwö>%l«^t)att)iigwommmwtfb. " ""': 
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118 n. IDie'aKgemehte artt^m^. 

Sfla# bem crflen ^agrc i)t M €api(a( 

^emtuu^ fmbtf num b<M flSerm^iiiuK^ » 3«^# 
iMiin mantKMi C^T^)"«; &«« Öumm« S «hwr fiwiwft^ 
(t^ 9((l$e fuSöra^H b««n erjle« ®(IA *, ©««^Ital^ 
iiome ttS, ttrtb.Xttaa^t b« «Kbet » t(t. fflün ifl 

ff '. r 

(H)» . ä^^Slb 4 ao *. 51« nM" *> « «/ folg^ 
lt(b 40 * >.«, fo 4(1 a — a<J* = — (ao * -- «) fstglfc^ 
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5- ^on ^en Cogartt^mcn. u^ 

<* ^ ^ o* — ii if . 206 — • = o, ,t>a$ ifl CO * s 

§. 128, 

Äiifgote j ^a eine ^citrchfe eine Seflimmte 
@ti«me ift -»^t^/ öa fic ^^ ih^tli^tn Sinfen eine« 
Capital« überileidt/ man i%H(& fo lange 5ietj>et/ bü 
Capital unt).3infen gän^Iit^ t^er^e^tet ftnt»; fp enifh^t 

I) Sfuf wie öiel 3fa^re « fann man Hc Ütcnte * 
t)0ttbem€<i9itala)ie^en? ; 

S&le (e»e Sownd i 127. gl«Bf f°^ ' s ( 

nmiog. --ia|__ ;= ,« . log. I*, 



206 
2oi — a 



I«& n:^^, ; lo« i- = «- 




ft) ^e droi mu§ tai Capital <> fe?»/ ttm^^^ie . 
to( A auf i» Sai^w 8« ^^N? 

- trte i«|« SottBcI 5. 127. di<^ (Iw')' ' f = - 
(H)" . «o . ^ — ao\ */ folgll^f/ wenn maii b*i)b«rfel« 

mit (HP" l)Ä»6irt; = ab 6 -- ^^^^^ . ©«*< 

inm ba^r t>on tis U^tm ^tj^^t bhi iogavit^mu« unb 
Me^iejtt d<^rige 3«^(/ imb fu^tra§itt Ncfeibc «on^o^v 



i 


^i 


'3),^« 


\ 


" 


'■ . ' ■ 
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I2Ö 11 ^itaU^mtinmvit^itit 

einem Capital ß? 

5D»e c6«t gefunbene^ormei; a = T 20 —- *\^'° j ' 
Sit()t fl : (20 — !2lLi£'\ e i. ©ad&f man ba^ 

Den *°* 'J^ dm ioaarKBfmts unb bic 6i«!}u se^drige 

B^^f, fubrra^frf Wef?t6e t>on ao, unl) »biWrt We göiffe* 
«nj*lii a, fo finbct man b. 

2(nmertiinö* 3mmerwS^rettt>e Äenten fitib 
feie 3tnf«n, bie matt \a^x{\i) t»om SöpitaJc Jie§t ; @ine 
^titxtntt i^ eine &ef}it7imte jd^rlid^e @umme/ meiere 

' We jd^rigeit 3i»f<?« überfleiflt, unb fo fongebauere, 6fe 
l)aö Söpiföf tocrje^rt t(l. €inc Eetbrente ^6rt mir 6<m 
$ot)e be^ ^dufer^ auf, ^unb n>irb nac^ bcr ^ttmti fuc 

Jble SWtrmfe berechnet, wenn man borinn w tiac& ber 
äBa|^rfcj^dnlid)feit be^ ieben^ an|c|f. Sine Conttne 
if} etne ^re bon ieibtrenfe, nur ba0 bte "l^eUne^mer t>on 
wdnonber erBen, unb bie 9)ot(ion be$ ^ctfiorBnen uneer . 
61« icbenbcn wrf^eHe wirb, biö bie ©ocietdt «uögejlotben 
ijlf ©ie ^at i^ren SRamen t>on einem JWeapelirawer io» 

: renj $onrin, ber fic in ^ranfretc^ angegeben ^af» ©je 
iJtfJe fteng fic^ 1689 <^^f unb jebe 2(cfie fojlete 300 ;{it3reö. 
göii biefa erlieft eine ^arbiern>tttn>e/ bie 96\3:a^ alt 
warb, ju(e|t eine ^eme t)on 73500 Ütnretf* 

Jtufg^bet ^en B«|l^nb einet önfdnsKe^en 
©t'6ge C nac^; Ä^Sa^rcn ju jtnben, wenn fl.c^ Wc 
l'd^riic^ ftacf) bet bcjiimmtcn ^er^dltni^ «^ : >- t>er^ 
mc{;rt, im^^u9iati& nac^ bcr beflimmtcn QJcrl^dlmif 
*«« ; ^ Dccmjnöm. 

V . arm 
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C : — . C, mb tu aJermirtberimg m t i «S 
Ci ± . C', Mdlit^ Die a^i^tic^ lUitt^irtmd 
ÜC ^ I. ,C = ruf ; C, ®W» bfefe^enbe? 
ttms ttutt au ber ®r jf e C sefc^^en : fb ifi i^c 3"fN<^ 

Xm Snbe W< jtMiKen ^4*^e0 iff <iu< e(en bem 
©rttiAe «uö /* seiwrben *"'*'*'"~^ . P, ober ^latt P 



m m 






f» 



©offtc fein ^fftne^men ffatt finbert, fb war« / = o, 
imbbieSormelx.= (^')'* ♦ C 
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Qcbo^nun m t r = 250. : lo ; Me i8er^(tnif 0» jeft 
lpMb«nj|i bm j^i^<9i9orbnmt w : / =350 : 7; tin» 
ii s 50 ^^t |d (jl mih 50 ^o^ren Sie löolfsmengt 

fftön Hl ^ 

+ lbg.ioodo = 4/Oeö0ooo , 
x = i8(Si* ' ■ 



' » 
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0f «e M mimnu 
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I. ^e reine 0eome((te. 
f ^e 0etntf^<eeometHe* 
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r 

f. ■ ', ■ . . ' 

^ü «ine ©eometrie. 

I. fßm bm cSenen $(9uren; et>er Me Plantmetrie. 
^ 9kntml^ji|«r(l(^hSisw(n;|«0(tti(6te]«ointtRe. 

^lattttnetirfe. 




in Puntt ^dgt, rnd^ feine ^M( ^t: ^^ 

&tnie ^|t eine iAnst o^ne breite/ Unb 

i^te ©renken ftnti ^mfu. Sine il^e 

^eift/ wa« nin; lan^ ^n^ breft ift, unb 

i^ve®c(n$en finb Linien« @in]^6rpev ^t§t, n>aö 

Ions tinb bxüt unD tief ifl, unb f^ine ^renjen ftnb 

■. f. ß. ■ ■ , 

®ne geraibe tinit ift, ^en fünfte in einer unb 
bcrfelben l^ic^tund iiedcti. 

. 3iir49. .1. ^tl!t,gmlbe iinie Taft ^ on ^eyten 
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ia6 iii ©ie tcfne ©eemetrte» 

?. ®on iebem f>unff( fclfi fü^ ju jcbfm, on^eroi. eine, 

i, €im {mic f(l^mib(f bfe taSixt, xotm fie )n»«9 

)iußer^(6 berfrlM Hegen , t)cr6intef. 

4» 3i9<9 gerab« %im f dntic^ (JnAibcr mir {ii finem. 
9>unf (« fc^neiDetu 

€in< (f>ene ^<^, otä ein« ^Sbettf; '{f{> fn 
welcher /eslic^ ^ep fünfte (uj:«^ dne dcrabe ^inie 
fo oecbunben nxc^^ti f6nn(m/> ^ jblc^e ^ie in ^ 



§»4. 

®n ebener gevaötinic^tec tX>tnf ef if! bte tjf^ei^ 

duns swepe? gemben ;Bin{en gcjien «Inonber/ tvcnn 
fold^e in einer &mt wa einem ^un|te Au^ad^to unD 
ni(!&t in einet mosn^ Cinie. liefen. <^im ^nft 
%ii^ bie Spi^e otec tier Sc^tel; tie Linien aber 
i)ie eeiten ober @c^fe( ^ ^Q^nfel«, w^tr^te 
• tt'nfil&liejen. •. - ' - ■ 

SufäQ. 3et»e gr^be. lirtie, toeitN t>Mr(6 etM»M> 
ti(r^(6 ber Oe^ng M pinf«!« 6efmb(l(^ flkiiA 
fie^f/ f^tteitief genugfofn «eri4n|ecr »entgjjenfl eincir 
jiinet @(^el. 

3(nmerhtn9. S>ur(| M ^ort VOinfA »Irb 
jeber^t ein etour geraMinid^ QBinfei angcjeigt, loetitt 
ni(^( attfbrti(f(i(^ ba« ®<^t|ei( gcfagt wirb. 

*§. f. , 

gwep ^infei/ tvcic^e einen demeinfMl{4)cn 
^(^itefpnnft unb^(|len0e{. ^ben, inbe^ t>ä§^»e 
bepDen tinonOer enidsdensef^^ten @k^enl(I in^<<eiri^. 
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|(Mben tinfe diesen,' |.«i§cn Xlehtnwinttl gwe» 

Unfd/ n>Me einen $emeinf(^ftIt(^n@(|<lteNnft 

at>en/ inl>ef *oß j'efce JWCD einander crtj^ftöengefo^te 

^(^enfel {ndner gecaöen £(nie Kejeny feeifen 

QÖDeitelvpitthl / 

3ufa9» ^M9 gfco^e ilni<n^ b<rm ifoe Don cineni 
^nfte ber anbitra, nx(4>«r ni(^ ber €nb|wnft if}/ oirt« 
^f raoc^fn nebcnwinfel. 3>v<9 seröbc iinijnv 
nhätt «inan^r f^ineiben, ntfufKN Sc^telwmEel. 

§.6. 

^ fio^ i^etie^isui: ijü dn^ ebene ^dc^/ tpelc^ 
t»n allen Letten .^!^3)Kn|t i^ lS)le @ren|ffi ^lac&tti 
Sufottmen Den Umfang o&er Un Perimeter ber 2fl* 
flu? diid. 0tnb folcbe ©cenaeh gerobe Linien; fb 
i^ man bie^gur gero^l^iclH, tmb Ui $(|aben 
Äi^öeicen, 

2lm»eifuttg. 3f{ tml^igurw utA ftniw MeSUbe; 
fb bmte «um (ie fi(b «(knui in einer €b<ne/ »eräi «^ 
lit^cädliib ba< Oesenf^ 9«f«9C mir». 

Sufd^ I* ^ebe bunb einen 9>unf( innerbofS ber 
Sigur je(e8(e gerate iinie f(b«eibe( genngfhm Mrltlnsert 
iNtn'llmj^.iven%9eM in.iiM99Hn^^ 

a> 3i<se9 Sisunn fü^ciben dnantet, wenn bec VM^ 
^ ber einen |um tbeU innei^b^ Mm. ^b^^ onfer* 
bdJb ber > «nbem liegt; ou(b ftbndbtn j» ofibaia einoi^ 
tir toeirig^en« in ^ne^ fhmften* 

3. €ine gerobliinif^ $9Üi^ ^iwadsßßfts bre^ 0e{« 
ftn> -»ei()Wf9 gerabe iiniot (^ nur in einem 0unftt 
^nciben/ , 

4. @o »id @ei(en eine gerabCinicbfe $tgttr>(^ fb 

■ . . . - ' S-'i 
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128 iii. «Die itjne;©eojtie(rie, 

■§. ,7.' 

@tü§cn btäen ümvSitx, mnn man fic berfle|la(t 
öuf tinant(t körn fann, baf i^u ©renjm jüf(«i« 
meii faUen. 

3ttfae. I. ®erat>e iinieit/ wie au(^jSinM/ ftnb 
finont)er gfti(^/ wenn fie ft(^ becfcn; unt> becfm jt(^, 
toenn'fte cinanber gleich (inb. @inb fie ungieh^: fo 
fäff^ bie ©renje betf ®r60ern au0er^(6 ber ®ren)e t>eS . 
^^ietnern. ^ - 

2. $iguMtt/ tie fi(^ becfen^ jinb einonbec gfeic^i 
boc^ fönncn fte ouc^ etnanber g(ei(^ feptt, o^ne ft(^ ju 
tpSaif inbcnt ein @(ä(P/ n>e((^$ an ber einen @ei(e 
f»§((/ anOeranbem^r»orragcnf<mn» 

■ c- ■ : • . V ■ $. 8. , _ 

®ne flietflbc Zink l(! fenfwcfet. otiet perpenbiftt^ 
. Mv auf einer anDetn, »cnn fic mit Der anbcrn $Ui^ 
SÜtUminUl ma4>f. ®ie gleichen ^tbcminUl 
fei^Ä acfete WinJel. €in (himpfer Wtnfel ^% 
i>tt drohet; (in fpi^r/ ^vMmt (üi (in rechtet 
Sß^i^elifJ, . ; 

• ..■■'•■,.■,■• $• 9. / • ■• I 

, (ßeraWftuc^e ^«figtiren ^{§en, iwc^ bep 3«^ I 
tef Reiten- ober ba9(Binfel^ öwyfirtnge, merfettige, J 
oielfetiige ^tgucenf; ober Crtangel> (DuadrangeH j 
Poli)90!ne. S(^(^ |ei^(n fU regulär ober trresul&r, J 
je na^bem tie (Otiten, wk am i^in ^inM, Mt^ 
jeinanber gleich ftnb ober nic^t. ^ine gerade ^init 
iujn eimm <3lß(nfei. ttv^^im Ui ju' einem entg^Cfif 
defekten Nft eine iDtagott«re. ,.V.'. 

<35on ben (En'angeln ^eift berjcnisc glefc^iftöv 
b(r brep 0l(i(()e leiten §at; glctc^fc^ntltc^t, bee 
^ ^ |tt>ei> 
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i.'^on ten e^en ^i^mpn, 129 

^mec ^igt. wn öen (Eriatttrcln betjetWse reicht» 
iwnHtc^t, ber einen ttä^ttn'^inUl ^tyfhimpfr 
«otnfJK&t, bet finien fhitnjfen <2BinM ^; fpie« 
iviriSkbt/ tKc brep fpl^ 9(8infel ^. 

^tm rec&twinWIc^ten Triangel nennt man bfe 
0eite , welche ' öcm' tt^ttn <2Binfd entgegen gefegt 
<J, liie<)ypot^nup; unb Öie^tten, »elc^ &en 
rtd^tcA 9ÖJ(nfeI "einfc^Iic^en, We Äat^eten, obec 
Pecpen6iW. 

. ©n ,<Ctrfc4 ül <mii ebene ,5'öur, «>ef(^ »on einec 
£inic, Die t>on einem gewiffen. fünfte inner^oüj^b« 
.%uc'<il|eni|fllb«n.'gleiö^njeit ab^e^er, begienjt wirb. 
^iiftt ^mlf .^<gfc öec tTJirtelptmÜt, ober t>a* 
Centrum; tte ^Jegrenjung^Iinic l>et: Xtmtvei9,. obec 
Ö<e Pf ripberie; /ebe gHabj! ?tnie öom SKf^telpunfrc 
WptnUmhtiitiw^albmtffeVf ober Öeu^aWue; 
f(be s<mbe €tnie.DQn eioem ^unf is bei; Umfreifed (^ 
# eitlem anbeni/:: wenn fH t>urQ bcn tt^ttelpunft 
ge^et, becÜDurc^meflet, obefiDiämejifr; «ennfie 
n(^r t>u>(& bin 'SfiimifmUdt^tt, eine St^y obe« 
C^cOe ; lebf^ (^tM br« Umgreife» m ZftQ^. 

5ufho. 1. ^e J^of&imffcr In einem €{r^r finbffit* 
anftM; sbU^» ' ^ • 

a. 3^e5er ?>imft/ teffeh f 6ffaW) tom ^ettrto ert^» 
»Act 9r6$(r^ obernetner^ 0(8 berJ^olBmefftr ifl, Hege 
im erfien ^dUe aufertMlb/ Im iwepren |mirr^a|6 ber ^r* 

3« S)(r ^r(^me(fe^:lfl^.ber topp^tt ^albmtffet; 
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M3b nr.'®ie teilte iöwmefrie. 

< 4. 5Der^nr*mffl|<r ^IWrt We 8la^e fonjo^l, oft 

'«in €ttW fi«f<fer«i6«tt. 

S)ur4miffr(r: fo finb Ü^rc^^i^R föto0§( «l$- i|ve Itni' 

v§. 12. , 

2tufgöbe: 2fuf feber fieroben Zink, AB, dneh 
'$Icfct)frfn'9en Mangel jo feefc^relben. ^tg. i. 

i(uö bem ^nt>punfft A bcfc^retde man mit bem J^ffi» 

meffec AB eintn ^irfd; teägieic^m aud) au$ B n^ 

!3JA. '»oh» $)m^fd)nirt« C jfele mo« CA, CB: fo 

S)eifin <« ^(l^- "♦ 3«f« «• CA s AB, mh AB s 
BC, fblslh^ i §. 45» «M(& CA = BC. ' 

5(ttfe<»bei 5cbe öewbe Sinle AB ön km^ dtittt 

CD ^|u|ufi(|(n> ob<c twn itdinb «Inet dtdß«n €D 

Kn« C (»ifUiHrcib« MM mit tincm tm AB gfeic^ 
i^aifwwffb^iiwn Siifef: foltf^wtec^fttgenft^ii, itffe 

.iii^i),ibie Ünie at« CE. = AB an C fegen finnep aitc^ 
fo, bd§ fie/ a(0 CF = AB )u ber onbem CD lii^ii«. 
Sefeif , ober, olf CG $ AB von ber g/ci^ttn CD dbgu 

ja^iften »erbe» '" , '. \ 

n. iCe^re von Dett Xrlatidetn. 

©inb In jnxp ^grianjxln ABC , 'DEF , . jitjcti 
^^ten AC, CB^ unb txt bat)on,dndefif^Io^ene ^in 
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^.:t^im^t(m eignen fidtit?eft. 131 

Irf ACK t)«« eftw!li.%la#cl«, ivomti Reifen DF, 
FE, un& Dem -iwöon <{n9«f(^lofpjnen <2Btn!cl DFe ' 
tti onDccn Triangel«, in öetOrttnung, »icfiie^f« , 
genonnt »orbcn, gleicht fo ftnb &te ^rföngel felbj^ ' 
unt) t^te 9(ei(^)en ©eiten obet "^^infeln entgegengc^ 
fe^te ^inf el obec leiten cinanDer gJdc^. ^ig. 3. , 

, ältdn {(^ .teri: eine^ AABC ouf-bfn Anitrn/ baf 
Cauf F iltgf; ^ i>«f C15 fid> §. 7. bJe^ei*«" ®lnM 
ACß, DFE^ ))tt $f(i(beti leiten CA, FD, un^ 
5:8, FE; fblflU* ouÄ AB, DE; fe^fkl bk Sditjcii 
JiriiM^ri, ünJ> <<$ i(! A ABC s: ADEFj AB = DEj 
BAC = EDt; ABC = DEK 

,. • ., ',, '■ . .$.. if:- ■ • , , ■• 

©fnb in «mm ^ffoffflel ABC jwep Seftm Äa; 
•AC einanöcr gleich :" fb finb t»(e föTclen^Äten enig^ 
^iigefSf^en gßßirtlef ACB, ABC, mid^ «tnanbct 

SjÄantxrlat^er« AB, AC, ma<^ §. 13." BD ■= 
.C^,, uu^ ii<^ % <?D: |)#4r4'..4ö-'^^ « AE, 

'3>o AB = AC; AE = AD; :Ä Ä At fo $^ 
^. 14. AABE X ZiACDj Bß =: CD; ABE = ACD^ 
AEB 3 ADC. •. - :. 

• ©a dE = fit); Ä' = 'CD; 'Att i ADC: 
^ f|l §. 14 AEBC t ADAC «nb CBl =: BCÖ. 
fftm xoav ABE = ACD. golgHcb |(l I. jj. 4^ 
AßC = ACB. - :i 

©inb (n einem Triangel ABC, ' ^«Jrp <3Birtt^ 
ACB, ABC,, timikiw 0i(fyi, .^ Jnö. öie f?Ic^en 
c£Binfdn enriegcnseff^töl leiten AB^ ac, oot^ 
cinanbec filei^. ^tj. j. .... 

3 a iDetm 
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2)iiirt loären AB, AC^ im^ei^ tmb e(9)a AB 
großer: fo fei^ §. 13.BD = AC. . ?fhxn Ifl BC = BC, 
unb ABC = AGB, Soffltu^ xo&ve §♦ 14. £^DiC = 
£iACB^ toef^ö I. §^44. mtao${id)^ 

•§. 17. 

j ®inb in atuw^fans^ln a«c, def, .WebK9 
leiten ab, bc, ca, 5e« dwn, t>en byep ©cttch 
DE, EF, FD, öe« cmbifm, <n berOtömmsttWefte 
ij^icc senonni vmtxn, ölelt^: fo finb We ^ttons«! 
(elbfJ, un& Wc9leid^R^«ten<ntgcsfn9efe$fen9ß5(it» 
fei, cinanbet dlei4 5tg» 3. 6. 

t97an ItQt SiQ- 3» t>m dm^ i^ ABC auf ben onbam, 
tw0, mü BC a EF, f 7. Cttuf F, mtb B auf E 
iitgti fb mu^ >A auf B faHett, fo(d(t# $. ?. BA Ue 
£D, unb CA t>{e FD; unb bober.^ABC Ua /^DEF, 
fo(d(t(b bie s(ei(||cn @eirm (nrsegensefeltm Qßfnfei eini 
^nber,betfetu 

^>enn fleC A itk|pt ^uf D, fbnbtm kgcnbiDo au^ 
^/ n>i* ^%« ^> fo iiebe nuui AD. . 98un ifl ango 
iMOtnnen BA s ED, fÜgfid^ $. 15. BAD s BDA, 
folflfi* CAD < BDA, unb nwb »iefew^ CAD < CDA. 
.SRun t(i <ui(b <ut0«nemmm CA = FD, fofsHcb §» 15. 
CAD = CDA, nxlt^s bem Ql^ortden cf(«nbac »teber« 
fprlt^. .' 

§. 18. 
Aufgabe: 9^en set0ini^t(n ^fnW BAC 

' SKÄn-mo^ -f 13^ AD s AE, jir^ DE, Se« 
•|(^re{6« •€. la. Den 9W(bf<lrtg«i ADEF, wib jff^ AF: 
f* §aIbtrrfo((be ben <Sinfe( BAC. 
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2)<nn ba DA = AE, DF = FE, FÄ s FA: 
fi^ifl §. i7i ÄApF =; AAEF, löA DAF = FAE. 

■; 5(üf0aW:: 3eD< flewtx ötiU AB ^ iafbltm» 

ÜRdii Bcj^rific $.13«. fem 9fcl#{f{§«n AaBC^ 
kQbire $» lf J>(n «Sinfcl ACE «Itttlii CD; fo ^bicf 
^(1^ We 9er<Äe iittiie aK - i ■ « 

< ^blmn ta AC « CB, CD = CD, ACD = DGBs 
fti^§, 14. ^CADis nCBE^ 'itnb AD:t= DK 

. 2(ufeabe: Sftifdwer öcraixn^tefeAB^ mcfMiii 
^Jiwlt«^ c, timtx ^etpenbifel $u ewU^tfo.* 5»?. 9» , 

'' ^01» AMd^ $. )}» CD^ = CEr U^^be •$. la. 
toi gleiilfeirisen ADEF, imb ^ie^ FC: fo ifi biefe «uf 
^JuCfopfcftiöe,., _ . .-„ 

$)«ni! b* CO a;;CP, .DJ5 = FE, FC =, FC: fy 
||l.§. 17. AFDC c AFEC, unb FCD = FCE. 

.' ;; V J* *'♦ 

^ii%<xber Huf ein« sewtie önle AB, »ort 

7(n bec onbern @e{(e ber linie AB itc^me man will« 
fa^riic^ ctn«ft ^ttft' D; unb bef%«iBe «ntf C mit CD 
^Mn €irM / ,w«{^t bk AB 4n £ wib F (i^neibet SDtofr 
9ii(6ire §. 19» ^ itf G« unb iie§e p6: f» ifl foK^e auf 
AB- f«Bf»«|ff,' ; ' . ' •. 

■ tJcnnbaEG = ÖF, EC = Ct^, CG = CG-. f> 
if} §. 17. iiCEG B^CFG, unb CGE S: Ci^F. 
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134 m,^t^&fmtff!ü*y 

einb ACP, PCB, ivm^t ^: (^fwfr f^^(Nl 
§, 8. jioep rechte «Sinfel. ' ®int> f!j uAgfei^: fo erHdMc 
man §. 20. ^m Pttptt^üttl CE, baß alfo ACE -f H€^V 

«Run ift EtB = ECD + P.(!^, "Mift* i. f 4(5< 
ECB -H ACE = ECD + DCB 4-' ACT.' €6m f» 
Jfl ACD = ACE + ECD,f»(|ll*li §. 46. ACD+DCB 
£ ACE + CCD + DCB. ^«niuM^ig.Ji .$. 4»; 
ACD + DCB = ECB + ACE = 3 «X, 

$uf4Q. I. ^(l (in ®infe( BCD o^eM, unjD^jnon 
^rläng^rt eineii feiner ^d^enfd BÖr/^ er^^Jlt'man $. ^^ 
feinen 9}e6enii>infel t)CA^ n>e(<^' feine iSrg&ttsm^ 
(^ fein Codl|)I<>nrat iu jrxqi , reinst« ^Mcf« sc* 
i^«Mit wie^ V ,,■.!.,-„ .■ .-jf 

a. @inb fwep ®infe( einanber girit^: fb finboui^ 
%e.€empi(iiieateeinaRber^i4f; uvb ttosßkfifU 

$. 23. 
.3»<9*2BinFrf pCD, DCA,. ml^ jufammen 

®efe|t ACB xoift hm fierobe .tinic Ci> 5«)/ f» f^. 
«« irgenb eim; anbre^ rdM ACF/ f» b«|«lfo $. ofl,, 
DCA + DCF p= 3 91. 991111.. id on0|^oiRi9«i 
BCD + DCA = 3 «X, Jolali* »am I- $, 45» 
PCA + DCF = BCD + DCA^ fol9li<|> I. $. 46. 
DCF = BCD^ welc^tf I. §. 44. ui»ni5gll(|^ i(J» 
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. SHI<i^tc^mfelf[nbeftianl)W9Wcl^ -5^"% 

ECB, £CF: fö toeridngct« man BC iukI) A. dhinifb 
angcnommm^ !)<)$ ECB ein te^t^c ^ikfel. ^dsii^' 
iß §. 2 3. ou(| ACE, ein re^ter ^iaUl 9?uti i|l auc^ 
angenommen, ^ag ECF ein rechter ®infe(° Solgltt^. 
»ören §. 23. ACE, ECF, fUebttüointel, bdsjjl, §/5. 
ACF eine ^Mt>e iinie. JWntr iff <«(&' A(^ eine gttäbt, 
^nie, unb be^be fi^nitten ein«iiA>er in AC/ iwlc^f $, 3» 
2u\. 4, mmß^tdi ift» ' 

$v2r... . .. 

Scbe 0c&cfeel»{nfel/EC, DEB^ fmö «nonDtr 

tj^ftr $. aa. AEC + AED = » 9{, '«nb AED 
+ DEB = 3 fK. fo ift I. $. 45, AEC + AEP ^4 
AED + DEB, fofglid) 1. §. 46I AEC = D.EB. ,' 

€be9 fo 6(»ei(} mtiR 4i4 / . Nf AED ^ CEB. 
Stifhi^ ^ie ^tnCel um «inen geme{nf<M<c(i(^' 
^mdtEf fü^jufamnifnvierre^en^inlj^insidc^» . 

$. 26. 

Bvoe\> 'tBidil, AEC, DEB, tt)<l{&0 ettwnb«:»' 
fllcJd^ fin&, unö einen gemeinfc^oftlic^en (Sd^eltel E 
foben, intie§ t)a§ jme9 einanber entdedeh^c^^> 
©c^enM, AE, EB, in eteec seraben Etnie liegen, 
ftnb ©c^eJtefwinfel. ^ig. 12. . 

®efe|t CED »drCv feine geräbe ünic (§> 5) fo (fiitfj^ 
irgenb eine'«nbre, etbo CEF, fo baf olfo §. 35. AE(7 = 
BEF. «Run i(l angenommen AEG = DEB. golgli^ 
VD&ct I. §. 4.5« BEF = DEB, roet^^eö I. §. 44. nnmög*' 
Il(^ ifl. 

. ^4 $. 37« 
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136 in. S)te reine (BecmeWe. 

$. 27.1 . 

3tt /ebem ^rianflel ABC, beffen ^eite BC t>er# 
Wnsm-wort»«/ ifl ber du^cfe/^nf«! acd großer,, 
«te /ebcr bet beijben ' Inwrn j^ entseswgefclten, 

BAC>.ABC. ,5tg.i3. • ' 

«Dlan ^(6ire §. 19. AC In E, jü^BE, »erfttnäere 
(fe, mat&« $. 1 3. EF = BE , unb |ic^e FC 

JDa Ap = EC, BE = EF, un)) $. ?5. AEB = 
FEC: fo lU §. I4..BAE s ECF, fslg«* I. §• 44. 
ACD > BÄE. ' .. ' 

Kuf (6en &i( 2(rr/ ownn nion 6C ^6irt , (etoet^ 
man ou(^/ &oß ACD >'ABC, 

> . ... % 

3rt" /cbem ^ianflcl abc flnb |Vb< jnw "SBinfe^ 
ABC, ACiB, jufammen Kctna al$ jn«9r«d^te<3Bin> 

aJeriditgeft man BO, (» 1(1 §.27. ABC,< ACD, 
tttib§.3a.ACB + ACD a.xSU. :M(id) i^ L^48. 
ABC + ACB + ACp < ACD + 8 31. fo^dlii^ j(i 
I. §f 48. ABC + ACB < a «K. 

Sufaß. ^uf eine Qtxabe Unit AB, fdflt t>9n tinem 
PüintH C nur ein Perpenbifel CG. ^tg. 10. 

^nn fei md) m anhem $erpent>ife( CF: fo n>are 
CGF + CFG 5: a SR. gea«n ba« eben bewlefen^. 

\ ■ 

<*9fn i^m ^döngel abc , ifl ((oer 9ro§«rn ^le 
AC, md^ (in sröfer^ 9iBtnf<l abc; unb einem 
jtßfern SÖJinfel ABC, auc^ eine 8t6§ew ^eit« AC 
«ntflegen0efe|{. 519.14. 

3(1 
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i. 23ott6eii ebenen Sipwftt. , 137 

3jt etfiHd} AC > CB, fo maS^t man $.13. AD s; 
AB. 5ofgH(& »fl- §. 15. ABD i ADB, fofglfci* 
ABC > ADB. giun 1(1 §. 97. At>B > ACB. gola» 
II4> ijl no(& »ierm^r ABC > ACB. 

3(1 jWvtene ABC > ACB, fo 1(1 «|wi>er AC < 
AB/»«! fon(l ABC < ACB fc^n niäf(e; no* AC =: 
^B, nxtl (bnd §. 15. ABC = AX:B to&tt. ^oi^i^ i(i 
«ot^oWg AC > AB, 

.$. 30. ■■ J ' ' 

Unter oCen ZinUn, tk tjon e(n<m ^nfte C uod^ 
einet gewticn önie ab gejogw tp«tö^, ifi i>tt ^*; 
f)enl>iW CG Wc fleinfle, unU /ebe bem ^ctpenWM 
nd^creCF, fieinec ol« ö(e entfwntae CB. 5tg.io. 

. IDa CGF eht m^ ^infd; (ö t(l $, 28. CBG fo. 
IDO^/ at« CFG, (ktnei: ül6 cm »(^(tr iSMtife(; fblsHd^r 
§. 2a. CFB (in (lumpfer ^infd. lD«iniuK^ i(| $. 39. 
CG<CF, unbCF<CB. 

^u(ati- ^äUi i»on einem ^ßunftt C auf eine gerabe 
^nie AB ein ^erpenbifel CG; fo ^eiff foid^r bie itnt' 
fernnttS/ ober ber2tb(^an5 bed ^mftsCvm foic^er' 
itnt« AB. ' 

6Jnb in jwei) ^lanjeln AÄC, DEf; jwep leiten' 
BA, AC, unb b« b« 9t6petu<Serte ba entse^enfle^ 
f«|te <2Binfel acb, be« elnm ^tianfleK, jnxpen 
(Reiten ED, DF, unb Um ber sröfetn ^c(te ED. enfa 
fieÄWsefelten ^inM DFE b<« anbern ^rtongete. In! 
l}(c Otbtüing, »1? fic öiec genonnt tMtben, sWc^: 
fi finb bie ^«angel felb(l, unb i^wfllei(|>en (Bdtta 
ober ^infein entgedengefe^te ^mfel obor (^itm 
dnanbet aW«^! -Sig« 3. 

5 t\ 8K«b 
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13$ M. 2)ie wla^ ©cctmlifie» 

(9tan (e.()e ben ivam AABC auf bm onbent/ bof 
C auf J' UfSt: fo bcjcfVa ft(^ $. 7. bie gleichen ^inb( 
ACB, DFE,,Hnb tw $tei4>en ©«^en CA, FD, fo bo^T 
A ouf D unb'Cfi auf FE f^Ot. !Run fann fi xxi&fi. bie^ 
fpi« E ««5^ in .(5 f&tffn, weif fonji $. 7, CB = FG wdre, 
CA = FD/ unb BCA = GFD, fo(gIi* §. 14. AABC = 
ADGF unb AB r pG; fWgtic^, weil ÄBf = DE> mii^ 
DG = DE> nxftbe« §. 30. vmA^ i^. €ben fo &e« 
loetß man, ba§ B au4) ni<{>t jenfeif» E firften fann;' 
0old(t<6'mup Kbt^nxnÖtg B auf E faOen. ^o(d(i(& i(i 
$. 7. CB = FE. 0iun ifi auc^ CA = FD, BCA 5: 
EFD, fbfsfkft jjl §. 14. AABC = ADEF, BAC = 
l^DjP, ABC 3 DEF. 

■ ■ •- • • ' ■§. 32. 

3n ]f<lxtn^ö*9el Abc, ftn& ;<be jweij ^iten 
BA, AC, jtifamnwn groß« ote We tritt« »C 
^3. 15. 

. |p2a|i tii^vldtrdere, BA, ma(^e AD = AC,' unb |lr^ 
EiC: fo ijl §. 15. ACD = ADC, folglich BCD > ADC^ 
fo(glK(& §. »9. BD > BC. gjun 1(1 BD = BA + AD = 
KA H- AC. 5olgn4> ijl BA + AC> BC. 

€bm fo BcrDciflman 4U(^, taf AC + CB > AB, 
«nb AB. + BC > AC, 

§. 33. 

. 3(1 auf ber (Scunbltafe BC einc^ ^rfangd« ABC 
ein öntm 'Sifiangcl DBC, lie(|<n @pl^e D innerhalb. 
t»jeier(len fdflt, bcfd^ieb^n: fo finb öie Innern @cpen# 
fpr,' BD, DC, jwae üufammen fleteer afö Xk du^ern 
^d^enfeC-BA, AC, fc^ijeßen aber einen sröpem ^in* 
fcl BDC ein. 5»Sf. «ö, 

!9tair 
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üKan Mrldngere BD bii E: fo if) $. 32.ßA •{. A&>r 

. ffliaftfh I. fi. Afi! BA'X AC >v RF! 4. FC fflna 




BA-hAC>BD + pC, 

©«.^ 37. BDC > BPC., unb BEC > BAC: fo ifl^ 
lUM^ »irime^r BDC> BAC. 

■ • ■ ; .* ^.^'. 3^ . •' '" • ■ '■'':■-■' - 

aufsaht : siü« brep geraten ?lni<fj AC, CD, DE, 
ison l^neti /ete jmev jUfdmmerv srd§(v old tie Deine 
fmt, einen ^Hansel ju mo«^. S^ t?. ^ 

Vuf eine gerate Unit AB froge miin tie jege6enen 
tine nad) ter antern auf, unt btf^tVbt einen <li^( au^ 
C mit CA , mb no<fy einen aui D mit DE. 9?om 
S^.mr#^witfpuuft F }ie6e man nac^ D unt C gerabe 
- Linien: fo j|l im AFDCfi, ii. 3nf. C^ = CA> CD = 
CD, FD = DE. 

/ • • • ■ '§• 51. , i 

i^uftobe: 5(0 «'ne gerate $frt,fe AB fn^lnem te*- 
flinmiten fünfte A efoen -gegetenert <26Öinfel DCE 
|u legen. Jig.i8. ." . ' 

' ;3;n ten ©cbenfeln tef gegebenen '^nfefo -w^me 
than n>nifilc(i0 tie^iinftc D, £/ ^ieige bt, unfmacte'^ 
$. 54» ooö ten treiJ^änleii CE, ED, ;DC, Den ^i«n* 
gel AGF, fo Da$ AG = CE, GF = ED, FE = DC: fo 
i|l $. 17. ii^AGF = ACED , mn\>_ FAG = DCE. 

•' •§. 3<5. • '■• ■ 

@iid> in m^ ^«Ofigeln ABC, t)Ef, ^e?, 

(Reiten BA,.AC, ober ni^t tet baton elngefc^Ioflene. 

cjßinfel BAC beö einen ^riangete, ivomn (Reiten 

ED, DF, unt tem" Dat?on eingefc^Iojfencn 9(BinW 

EDF 
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EDF tu önbwrt ^mngeW, Ih ber Ortnung wie 
fit Oiec flenonftt »otöcn, 9W(1(): fo ifl iicm stogwn^ 
o(B(nferBAC, atic^ eine sr6|ete ©ette BC entsesen*' 

JDaBAC > EDF, fo maiift man $; js« EDH =' 
MC tinb Viy/DH = DF = AC. 3ie^ JEH 
u>ib FR ' 

!Öa AB = DE, AG ^ Dlf, BAC = EDH; fo ijl 
$. 14. A4BC z^ADEH wii) JJC = EJtl 

; ; ©d DH Ä DF j fb (H §. 15» DFH c DHF, fofBlk^ 
EFH > DHF imb ne^ «Mmc^r EFH > EHF. . ^plg* 
l^t^ ifr$,-;89^,£H > EF. «Run i|l ftwlefen BC = Ö1. 
gol9lM^i|l4UCÖBC>EF^ , 

'■ - .-. $• 3%- . :' :'^ ■.-■■! 

(^ini fit aiJJ^.'^ctan^eltt, ABC, DEF, jnJep, 
©eiten BÄ, ac, aScc nfc&ttle Dritte geite BCbe<^ 
einen ^tiangefö, iweijen (Seiten ED*, DG,' unb'ter 
tritten ©eite EF hts atümn^tianseU, in bef Ovt>* 
nund/ toie.^e!^er$mannt^oirbepA.§tei<|): foi|iber 
S«o§W ^ette ßC aiK^ efo ^%ra ^infel bac ent*^ 
$tQtn9<((¥'' SiQ- h* ''" " J . ,: 

, 2>a BQ, >-EF, fb {({ ^eber BAC < EDF, »e«' 
fon(i §. 36. BQ < EF kifnxa^, «0* BAC = EDF,, 
rofi( fonfi $. 14. BC = EF warei 3o(g)i(J6 ifi notSioen«, 

iy|BAc>tDF. . "- ^,,,>;; . .:; 

<Stnbinbre9^tian^nGAF, BAC, EDF, wn 
ben QBinfeltt, meiere ben ©cimblinlen GF, bc,ef, 
cntdedetjgefei^t ffnb, i'ebe jwep sufiimmen gc5fer alä 
bec britte, unb bic ©(^enfel öOe efnonbep sleic^: fo' 
fann <ax& beti ©nmblinien GF, BC, EF, ein ^im 

sei gemocht «»erben. iJt0. 19. 

einb 
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tinatd>er gleich : fo .finD $. 14. auöf t>U ^runOIinicn ein» 

bie britte. ^Iglüdf Nnn $. 34. aiid btefht ®^tib(ini«n 
cinXckmse(geino4)t »erben. ' ' . 

@inb gfb(u^te ^infe( 06er ungfei^ : (0 nt^rae man 
lioep bät»on/ n>c((^e man wtK, etwa BAC, EDP. fflun 
fi9 $. 3 5. FDH = BAC, itnb DH = DF = AC: gie^ 
man nun HF, HE- fo J|i §. 14. FH = BC. .««un 1(1 
Angenommen EDF + BAC > GAF, 06« BAC = FDH 
^olgficÖ ijl EDF + FDH > GAF, \)ai 1(1, EDH>GAF, 
$>¥«*§♦ 36. EH>GF. «nun 1(1 §. 32.EFH:FH>EH. 
dols\ii> lÜ nod) »icfrae^t EF + FH > GF. 9f?un. woSe 
FH i BC. golgKe^ i(I tF + BC>: GF. 35ä nun 
eben fo eroeiöricbji bfl§ EF + GF > BC, unb BC + GF 
> EF: fo (tnb t)on bJefen ©rmiWtplert GF, BG, EF, jebe 
yotp )u(ammen sr60ec a(0 bie britfe, unb fann ba^ 
^ 34. ein fanget au5 i^nen ^emac^t toerben. 

$. 38. 

' ©tnb fn m9 ^öngeln ABC, def, jwcp ^tej» 
lelABC, ACB, unb t)Je onKcgenöc ©ejtc BC, lobet 
eine entde^cnd^fe^te ©eite AB, beg einen ^iansel^/ 
j|»ei)cn ^infeln def, DFE, unb ber anliegcnöett 
i^eite EF, ober ber bem gleid^en <2BinfeI entöcgense^ 
feiten ©eite DE, beö onbecn ^tiansel«, intxtOt^ 
fluns »ie fie ^tec senonnt »orben/ölci^: fo (inb 
bie ^ria^iöel fclbfl unb ißw ßleic^en cjfjinMb obec 
©eiten, entgegengefcite (Seiten obet ^infel einon^ 
bei: fllei4 ^tg. ao. 

€s (ef suerfl BC s EF: (ö fM not^npen^tg 
.BA, ED ettianöer atet«^, fi¥l^:^i 14. AABC 
= Z^DEF. . ^ 

■":'., ' ■*■.'' IDenn 
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14« ui.Öie reine (BcomeWe. 

• ©etitt TO&Ktt BA, ED, iinglelcb, öff* bf< eine, 
ttm B A , flr6§cr : fo ^9 §• 1 3. BG er ED, gie^f moA 
nun GC: fb »are $. «4. ^^^ß = DFE. Sdün ifl aii. 
genommen AGB = DFE. ^J§ir«f> wate l §. 45. ACE 
= GCB, ml^t« I. $. 44. urtftliglfc^ Iff. 
' €« fc9 iweytcns AB = D€t fo finb nW^wenbi^ 
mc, EP, tinanbct gfeid)/ fotglic^ $.14. ^ABC = 
'£iDEF. 

5Denn wSreti BC, EF ungkfcf), öffo tie ^ine, 
«wa BC , 9r6§er : fo (ii) $. i3- BH = EF. Sifl^et man 
hm AH : fo »o» e §. 14. AHB = DFE, «Run i(l. angfr 
:nommtn AGB = DFE. go(9li(^ nJdre I. $. 4?- AGB = 
AHB, »ej(^6 §. 37. uttm^gllc^ i(l. 

III. ^^re pbn t»en ^rattetttmen, 

5- 39. 

3»e9 gewbe Einten, fcie anitt einen ofeerVer ön< 
öern @ettc irgenb einmal jufammenloufen, Reifen ' 
conücigcnt ; t)k ahn an fcincc peiU jufammenlau^ 
fch, fo mit man fic aud) »crldnflem rtiag, l^cifeo 
pavaUcI. <2[Beri)cn jwci) öcwöe Sihkn, fle moöm 
parallel ober conücrgcnt fei>n, öon. einer Dritten §if 
f($nittcn: fo liegen öon Den ittiien» tt>tnfdn, n)el# 
Dicfe mit icncn mat^t, jtoci) Diefcitö, unD i^i) l'ert^ 
fcitg ttt jc^neiöenDen ginie. ^on D^n innem '^ttf 
fein nennt man bieieni0cnWccfefet6ttoin(eI/.,««>Wn 
ein Didfeitigcr einem icnfcitigen entgeigteftsife^t iji* . 

§.40. •■ . 

: i3Blerbeti jN) 9^Ml>f ^««ien « A , AG, m\^t con# 
«Ägrtj fiftD/.WMi einer brittert, fg, gefc^nttien: -jb 
fmö Die tnnern «Biblel DeA, EDA, an öer (Slfi», 
wp Die bepDen Einten sufommenlaufen^ $ufammen 
. i fletner , 
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1. 3on ^cn ebenen ^fguttn. 143 

Heiner atö jwei; red^yte 9£ßtnfel; bte innern jcnfefffgcn 
^El>,- BDE/ abet 5«fatrimcn 94:0^1; «löjwcp tc^te 
9[BtnfeL Jtg. 21. 

©a bic bf^bfn iinien BÄ, CA, nxnn matt fie fc^ 
•tig MH^n^m , in irgenb einem f^uflffe Ai ^{ämnenlau' 
■fm: fb «nffle^f ein 'iriangerADE. golgfid^ ifl §. ag.» 
bEA' + EDA<3 0{. X 

SDa §. 37. BDE > DEA: fo if! I. §. 48. BDE + 
. CED > DEA + CED. mun ifl §. 2a, DEA + CED ' 
= a«R. 3e(8l«^ijlBDE + eED>a«H.- 

i 4t. ■ 

Letten jtt>eH«'ööeöitlen AB, CD, mh ein'eu 
twitten EF Qtf^nitm; mt> e«t»nö We (nnei'n dn 
Vlmcl«9 @eJte «esenöen ^wEel BGH, dhiG, üu< 
<fammen juwtj w(&»fi *3BmfeIn gleich; ober e« <ff 1)0; 
itt§cre?ÖJitrfel EGß {«m t^m an einericp ©«tc cnN 
«esenjefe^ten inpan ^mfel ehd, gfa^j^; obet eö 
ftv3) Die ^c^felöwlnfel AGH, ghd einander fllek^: 
•fofinbfleöod^te Linien/ ab, cd, pawaei, ^'tg.a»., 

5(1 BGH + ghd = 3 «S.: fo fonnen A«, CD, 
>ri Wnec @eife jttfamimnlowffn, »eit fonfl §. 40. 
«GH + ghd enfweber < , ober > a 9t. |f^ möf ten. 
^offlllc^ finb $. 39. AB, CD/ potaHel. > 

^ EGB =EHb: fo ijl I-i 46. ^B '4- BGH 5: 
EHD + BGH. mm iff §. aa. EGB + BGH = a 0{. 
gorgti* Ift I. $. 45. EHD + BGH =: a «X. gofslk^ < 
4tnb na# Obtgen'ABy CD, paMdel. 

' 5ff AGH .= GHD, unb §. 35. ^^H = EGR: fb 
tfJ I. $♦ 45- EGR = GHD. golstid) finb ha* Oöläeii 
AB, CD/>aKine(. 

§.4»- 

1 
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144 • IM- S)ie teilte (Seometde. 

: Zvfsabe: &nt gewbe Zinit foü burc^ dnen 
^unft G (fnec antiecti cd paraQel 9(^en werben. 
3i0. w. ., ., . 

. ^n CD ne^' AiaM wtqfd|r(i(& titm ^vantt H, 
\ jl^eHG, nu«!&e§. 35. AGH = GHD, wib wrl<lng<i;e 
AG na(^ß; fo i(} $. 41- AB t>rr.CD|MtraaeU 

$. 43. 

- cgßerlifn pw gerobe Zinim, AB, CD, ©on ein« 

Dritten EF öefc^nitten, unö eö ftnb öie (nnern on etneD" 

lep ©efte Itegcnbcn <2BinfeI BGH, ghd, jufamtneti 

, Heiner al^^met; rechte 9[0(nfe(: fo ftnb s^^ttZinim 

(AB, CD, cono^dent, uiit) laufen madf«n DerfWert 

:<in berfelben (^itt jufommen. ^tg. 23. , 

IDd BGH + GHD < 3 JK. unt^ $. aa. ECB + BGH 

•e; 3 3t jb Kl EGB + BGH > BGH + GHD, ftlgUä^ 

I. §. 46. EGB > GHD. maäft maH mm $. 35, EGK 

'S GHD, twb t>er(<!n9«r( KG mi^ L: (b $. 43. LK 

.Der CD paraOef. <Run ge^t CD tur(^ cinra ^nfe H 

imet^alh tevOefnunsitd^inUiUjK, unb fd^neibtt bcH 

|er $. 4> 3Mr> n>entdj!fn6 «inen fHner .^d^nfcl, Lö, GB. 

le( Ifi. 0ol^cf) (ä^neiX fie ben anb^rn^c^enfef Gt, 
Xmma^ finb AJi, CD^ cont>ergent, titri) (aufcn <)ii 
ber @eite ^ufammen, wo bie^infeC jufammen fleinft 
, '4l0 |»e9 Mrt 1Sinfe{ ^nb* 

. §.44. . . . 

Serben jwe? ö«a6e Linien, ab, cd, mi^t 
^omel finiti m eJfter dritten EE, schnitten: fb 
All» Ne innew fln einerlei; @eite Hegenben <3Bin!et 
BGH, dhg, aufammen awep rechten «aBrnfeln slek^; 
ao(& i(l ber auf ere <3(8tnf el ^OB Um t^m an einerlei 

eei» 
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1. 55ont)eite0ett^i5igMn. 145 

^(Itt entseöengefewen iman cßjtiilFcl DHö $\t^> 

drianö« slelt^. ^ig.aa. - . * ^ 

, feint) AB/ CD, paraßert fo ilf BGH + DHG toel 
Ut<2 fSi, no4) > 3-91. wiljjbnft $. 43. AB, CD», 
an (er einen ober an bcr aabem ^eife |ufammen((iufÜi 
muffen, golgli* ijl not^wntbig BGH + DHG = a 01. 

@inb AB, CD, parafftf : |b If! nac^ ö%n BGH + 
DHG,= a 91. «nun 1(1 au(6 $» aa. BGH + EGB = 
a % ^golgUc^ Ijl I.§. 45.BfiW+EGß:?BGH4.bHG, 
foigfic^I. §.4Ö.EGB = DkG. ... 



^inb AB, CD, parafleJ ; fb 4f! mi) C^igett EGB^= 
BMG. gf}iut i(! f' 95. EGB s AGH; $o^f(^ (ff 
I$.46. AGHrDHG. >:^ v 

. . ,^,ini) an>e9 ä«wbe ßinJen, AB, CD, einet hilHm 
EF, parallel: fo jinb fic felbfl pocoaet. 5»B'M:' " 

€5 f<^<|be eine SffQH UtdeXSK: q^^te bttp llnien. 
Ste AB^ ber EF poraOei: ,,fo ijl $. 44. AGK,fc GKF; 
unb ba CD ber EF pawffcl : fo i|i $. 44. GHD = GKFv 
50I9H* ijl I. $. 4?. AGH = GHb. 3o(9lic& finb §.41. 
AB, CD, paroBei. 

3in.(!ft)em ^tfangel, Ä;, beffen Seite BC, öe»» 

Idnsert »orben, tfl ber du§ej;c 9[ßjnfel ACD ben bepi» 

ben itmern i^m^ntgesengefelten^infeln ABC, CBA, 

. jufammen gletd); "auc^ finb t>ie brev innctn ?3JinfeI 

lufammen jwei) redeten SJBinfeln gleich. ^i0. »s^ ' ' 

©ä f. 37. ACD > ABC, fo ma^ man §. 35, 
DCE = ABC. gorgU* jtnb $v 41. AB, CE, poratlcl, 
- 4l,«tenyiXMfyenuait i^, Si folg« 
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M«n* ^ 44- B AC = ACE, SRuw «ww ABC = DCT. 
Ä««Ml ^. S. 46. AßC + EAC = DCE + ACE = 

*acd; . 

1 «^ iöi ABC + BÄC ^^ AG 

)(i;§;«. ACD ■ *^° - - 

ABC + BAC + 

.•_■ , •■-• ■ ■ • ■, §..47* . '.•.:•' ■■ r ■ ^ 

" mw »ietfeirtge Wd^v, wmim iebe ^üttttc i$t 
Hntaesengcfc^wn pawBit ift, ^e(§t ein paröUelo? 
orÄmm; ict»< anöm »tetfefiige^igut obatm (Cw* 
:5^ . igittÄe«<a»3ftl ifl e(&K(^tn){nm<l&frt^raU 
jI«lQß«wim; ytiS) |iei^»fo<Du<»«>>f<»/ »mn öUc t>jtt 
%ctttnöleic&r»nl>/ dnOWongumobCT, mnnma 
tiie entflegenöefc^ten @eiten dlm^M- ^3p öo^^^ 
toaelosröinm {c^iefroinßk&t?; fo Jetft «« dn gbom* 
Jju8^ öjenn afle »w: (Seiten gleich jtnb; ein^Wm. 
te':<ibcr,. mnrt niic We entöcgengefelten ©eittB 
flleii^'iinb. ,' 

' IJtiffte. 5n jet« gerattfittid&tett Jfgw fmö §. 4^. 
iis'iSfnfel jufammm »)i<r4c(fetm ®ipfeln gfeit^;- n>«( 
f« t>on t>er SJio^onole in jwe 9 trianaet gefeilt wirb. 

§..48. 

einö in einer »ietftitig^ ^igut ABCD, jwev 
leiten. Ab, cd, glel^mb payaöeh fo fml) öie 
"tTpUcn anbem @eitcn/TBC, DA, <ju(^ gleich unj- 
parallel. 5ig. 2<S* 

5!rt<inii«bel)ieX)fa9onöfeBD. T)a AB, CD, pa. 
raOel: fo ifl$.44. ABD = BDC. film ifl AB = CDj 
BD = BD. J^olgfid) ift §. 14- AD = BC, unb BDA = 
CBD. 8ofali<^ §. 4«. AD, BC, taO) parafld. 

§•49' 
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I. a)ö|i Jen ebenen ^igtiren. 147 

aWan j{e§e t>te ©lagotwle BD. ©a AB, CD, poi 
tm: /•*(»$. 44. ABD = BDC.. Qbm fo, DaBC, 
AD pordlTel, lf}:$. 44. ADB = CBD. mm ifl BD s 
BD. 5blgfi* ffi.$. 38. AABD = ACBD, AB s CD- 
AD = BC, anb BAD = BCD. »w^ Ifll. §. 46, 

SofaQ. i; ^ctetf^roflefDgränim mfrb-ton (er 
2)iaBonale ^(Mrt/ ipeU Z^ABD = ^I^CBD. 

3. m iJwwnWfer; AD , HC, g»lfdm $m Ptu 
toQdfinien AB, CD, ftn^ehranbersteic^; n>d(ADC + 
BCD=: 2 Sl, fotsKt^ §. 41. «icü AD,, BC, parof. 
W, fMgftdHji 4Y^ ABGD ein g)«raO«Io3römm. 

3. 3nx9 !Parflt[((o9r<unme becfen (!(& unbfinbeüt* 
«nber fl(et(t>, w«nn jtoep @eiten unb ber boinm efnge« 
f<i^(«ffehe ^infef tti «titrit/ iiM^en 6^irm unb btm tta» 
tNaidng^(o|]<itefriBinfe(bMonb(mg(<i4f(nb. . 

4. ^^et finb inxp Ouabrate cinotibcr gfeid^; lonm 
bie @cte bi6 etmn ber 6ette b«it anbern glei^ ifh 

§.50. 

3Äe< ^^wöBdogrömm ABCD »ftb öott dnw ge^ 
fabcn 8inte fg, »elc^e man bur(& bie t9}<tf«ba: ^la# 

©a AB, CD, paraOel, fo Ifl $. 44. BFE = EGD. 
«Run ifl oud) $.95. BEF = GED. ^uc^ tjj BE = ED. 
Solgli* i^i J. 38. ÄEBF = AEGD. 
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148 . III. Sic reine (Seotnetrie.^ 

«nun ifl §. 49. 3uf. {. AABD = ACBD. Sofsfic^ 
t(l l.,'§. 46. ADEF = BCGE. SRan »or ÄEÖD =s 
, AEßR 5ölsrj*i(ll.§. 4<"V'ADGF^BCGF.r • 

'' . ' -4 ff. ■ ; , ■ " 

ijwju jroep (Reiten/ BC, cd, «nö bec böDoti eftme? 
fc^lbtfcnc 'aB^n?e^ BCD, mtbtn fit\W 5t3-' 26. 

Sildn jk'^e $. 42. ber CD tmd) B bieBA, unb f)<tt 
BC butl^ D ,t>ie DA pordKrf: fo ifi $. 47* ^06 ^araOe« 
(ogramm^ABCD t?oüe»6et. , t. 

. - Sufae* Bu fincm 9t^m6us Ibraitd^t oufer hem 
^OiinM nur eine ^i(e-$ ju einem dbfongum brauch 
N - jnir itott) ^eittn) )u «Inem JQuabroite f>rau(^t nur eine 
Seite gegeben ju .fe^n, unb man nennk bie ^iaue t>ai 
(Dua6rac &ei: gegebenen Sette^ ober ba« Aectan« 
^ ^el bn beybtn gegebenen Seiten. 

, IV. ^ewanWui^geraWini#ter5«g«tfe«. 

®fc «5^^e einer geraWinic^ten ^igur (fl ter eon 
'•. i^ret ^pi^e ouf ble ©cunMInie gefällte ^ecpenWW. 
3(1 buu^ öie <^pi|e ^r ^sut eine ^erabe Citiie bcc 
©runWinkpatallet s««o^n: fo »ft§« 49» Suf« 2. /ebcf - 
^erpenbim pifc^^n biefen ^MUeUimen mit Ut 
.4)o^e bei: ^iguc einerlei; unb man fögt bie ^tgur 
fey in öiefetj Poralfelctf, »orinn fic^ bie entgegen* 
9?fe|ten ©cenjcn ber ^im enben. <S>aJ>et ^aben 
öBe^Jflwen in jroep ^awUeWimen einerlei >C>o^«» 

...'§. 53. ' 
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, §i 53. 

©cunMInie AB, ühb. in flleid^e«; «^o^e/ -fint) finariöcr 

"■■ 5Da §. '49. AB =CE = FD: fc i(l I.§. 46; CF=ED. 
9?un iflaa* $. 49- CA= EB, unt> AF = BD. Jofg*. 
fi* id $. ry, AdAF = AEBB, KqKt^ I. §. 46.€AGß 
= F6BD, feliUii) I. $; 46. AE = AD. 

§. 54. ' . ' 

^roBdogramme AC, eg, auf sleic^en ©rtmfc* 
Jinf«»=^.; FG, un& in Qlti^iv J06^, föib eiiwnfcct 
sUitf). ^ig.,^., .-. . ■ ". . • ■ i 

Sit^tpiatiM, CH: (b Hi $. 53. AC = BH/ unb 
EG= BHj for^H(^ I. §. 45-, AC,j=;EG* 

■ ■■ '.' *■ ■ • ^*'55. , , ". .[ 

^xtaUHkRC, DBC, ouf eipunb l)<«^bei| ©run^ 
Hn« BC mt>"in Ql(i<S)(t ^^i', fint» ttnän^ec sÜtt^, 

^^acnbet mftt $. $ I. Ott fatamcgt(«(mm ECy BF: 
feifl §. 5 3.^C = BF. Sflun ijj f 49. "3uf. ». ^^^AÄ9 
= |EC, unb ADBC = iBF: ^9l0ii^ ||f I. §. 4> 
ÄABC = ADßC. ' . - 

,§.56. ^♦*>," 

^rfansei, ABC, DEE, auf gfeld&fp, (StfiMim, 
BC, EF, upt.'tn aI({d&er)^o|(f, ftnö ^nöo; flJcicö. 
■513.30, '-'^ 

QSoQienbet tBön §.51. bk ^taMosramme CG, 
EH; fo Cp §. 54. CG = EH. giun i(l §. 49. 3«lf- i» 
AABC = ^CG, unb ADEF a iEHv gölgUltj i(l 
1.§.47.AAPC = /:^DEF, . • 

, Ä 3 ' ' $. 57. 

■^■' ' . ^ ' . '^ 
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150 m. <Die «tne ©cemeecie;* 

©reiche ^ian0 ABC, dbg, auf dn unb bctfeTV 
hm ©ninMIhle BC, fünb tri gW^&er .g)6^c 5«3 3u ., 

StRanjic^AD. ®cie|!( nun AD n»ar« ber HC nlt^ 
pänüei (§: 5 a.) fo ic9 ed eine onttre« efioa AE. ^m« 
na(6 loare $. 55. AABC $: AHBC. 9f}uR i(i attjenontp 
wen AABg «= ADBC. 0e(g(i<l^ «?are I. §. 45, 4^EBC 
= /^DBC, n»e((^ I. $. 44* umnJd(i(^ tfl. 

<Ski^t ^lonsel ABC, DEF,ouf flleld&en^tuttbi» 
«nien BC, EF, finb in grcid^ec ^6^e. 5«5» sa. 

Snan )ie^ AD. ®efe|t nun AD n>dt;e t>er BF ni«!^ 
patiM ($. 53.) fo fe9 e« eine anbte, etwa AG. IDem« 
ita(^ n>dre $. 5 6. AABC ^ AGEF. fHnn ifi «ngenom* 
wen, AABC = ^DEF. 0o(9li(6 wore 1..$. 45. ^GEF 
= AOEF^ i9e((^5 1. $. 44. unm^gtic^.lfl., 

^ ^taMmanim ABCb, ifl foppeft fo ^rof 
<rt« ein ^iangel ebc, wenn bepbc öuf rin unb htt* 
fdbm ©ninblinle BC, unb in sicic^eir ^6^ f!n5. 
^ig. 33. * . • 

,.«i^t<^ man bie jDfasonafe AC: fo ifi $. 5 5. AABC 
= At^BC, fcl^id) I. §. 47. a AABC = 3 AEBC. Dflun 
ifi §. 49- ABCD 2: a AABC. $e(att(^ Ifi I. §. 45. 
ABCD=3AEBC. 

§.60. 

. 2(ufgabe: S*b«i ^iöoöel ABC-fe ein 5><»wBe* 
iogcamm, too^u ein <^infe( D d<9(^n (|i/ 3» ber^ 
iMnbeln, 5i0. 34. 

, ' ' SWäii 
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I.- 95ott ^en e^enf ^gurett 151' 

^an ^<a6tre$. 19. B<5iitE/ ^iti^ AE^ unb macH 
§. iS. CEF = D. SWarr ji«^ $. 43. 6et BC buwft A 
ble AG^ «nb b«r EF bur«^ C bfe CO potflO«!.* f» ifll 
§. 59. EG = aAAEC ' 9luiii^.$. 56.t/^AßE CS» 
^ AE^>-, vnb. bo&er AABC 3.2 /^AEC. gorfi««^ id 
1..$.45.EG^AABC.. 

'■ .'•':■ ';..'■ ^r^^-^ ,' '' ■' ; • '! 

ä<öe« ^wlWoswmm ABCb; n^ltö, »entt thonv 
^jtl& einen '»jafürlj^co ^linft i)et ©tagonale, K^, 
mit l>en einfd^IicWen (^ei^n PA, ab, ^öUcIö« 
£F, HG/ ic0t,; in fiiet ^^aö^^oflwwme set^cöt;. fo 
ta$ bfe bepOeti ^acaBetodraiitme bmd^ ml^i tk, 
Jöiasonde nic^ se^, HF, EG, einaobet gfcif^ 
f»nö. 5i3' 35» ' 

t5tt $.* 49. 3üf» I. AABC;=AADC, imb AAEK 
;: AAHKi fb 10 I. $. 46. £KCB = HKCD. 99an Ifi. 
«u* $. 49- ä«f. » AKGC=;i^F€f. ^nH^i^'- 
I.$.4.6vEGs!HF. > . , ' 

Sebie« CuiabMt ABCD, nntt/ »etm raa« buc(^ 
(inen toiüfkli^m $unft bec ^agotMle K mk &ea, 
einfc^lief enbcn eeiten BA, AD, $ajwUrfen GH, EF, 
ItStt fn bier ^»owllelostdriliiie Qti^tätt fb i>a§ t>ie 
be9&en ^^(tttHn^Iodcäinme, Dtlrid^ noel^e.Oie ^090« 
nole öe^et> EH, GF,'a«c^Ottai)tatef1nb. 5*?- 5^» 

3)« BA a AD': fo i|l §i 15. ABD = ADB. giu» 
ijl $;44. EIÜJ = ADB. gol^Uc^ i(i 1. $. 4 5-^D =' 
EKB., ^(git^ifl $. »6. BE = EK, folglich §. 49- EH 
9rei#i% SRu» ifi $. 44. BEK = BAD = *X: Solg. 
li(6 if}^$. 49. £H iUMb rec^rain^lit^r, fol^ic^. $. 47. <in> 
Sittabrar.' 2(uf eben bie^rt biewHfl tnan/ >aß au^ GF 
(in iCluobrat fcf. 

Ä 4 f 63. 
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152 iiL 9ie tjetne (Öeemetrie, . 

'•§.•63. 

ZufsAhet 3ei)en %rtanöel ABC in efn ^)awff<^ 
fD^tamm, wana dn^QßinfelB unb dne(^ite £$<' 

!in<in Mnoanbfe ,§. 60. ben $rian«l( AbC In &<i5^ 
,|)arattel»9rttmm FH, worinn CFG ä^fe9. « tSÄan 
ixHansere (jH nac^ K, nui^eHKzE, jic^KC^ itntf 
«terlängerc fie 6tö fte §, 40. twn ber'v^lln^erten OF in 
t gefi^ttltten wirb. SWan ^ie^e §. 42. ber GlClbttrt|> L 
bie LM^ unb ber GL bucd^ K bte KM paxaM, ünb tMr« 
langre HC m6} O, unb FC «a(& N: fo ifl §. 49/ OM 
B HK = E, unb $. 44- MbC a OLF = CFG = D, 
tmb $. 61. ON=:FH = AABC. 

, ' " §.64. 

efn ^toMoit<mm , »o)n ein <SSDmM ß ge^ebm M)> 

f92an ii(^ DB^ unb MrnHtnMr $.'60. iflABD in 
tM$ $ar{k(I((osr«mm FH , 4nort«n FKH = E fe^. ^er« 
ner «emanbte mon $. 63/ABCD in bo^ ^^iraßeio« 
gramrti HL, »orinn GHM ~ FKH, unb OH x FJC 
^: (b {{l FM bo« berfongtä ^araQdogramm. ' 

: DaGHMj;:FKH: fbi(lL'§.46»GHM + GHK 

sFKH + caiK. 9fl|Miijl§.44»FKH+GHK:?a9U 

3oJ9lid&,i(i*I. %: 45. GSM + 'GWC= 3 0?; ' golglic^ 

iß $. 33. KHM einf gerabe %ie/ iSben fo dtiofl'ft ntiiti 

oudb, bo$ FGL (ine g^obelinie üi.' IRun ^ FK itnO 

LM ber GH gicic^ unb pdroQei. ^(glic^ iflj.. 45. tint) 

L $. 45. FK ber LM g((i($ unb päraDeL W%\X^ tfl 

§. 48. FL bet KM 9J(ei(b unb par«öet ^ölgl^ i(i $:47. 

FM ein ^JacaffeJogromm, »orinn FKM ;:£. ItuVifl 

FM = FH + HL = AAB0 +' ABCD = ABCDl 

■« ..• 

StifaQ. 



Digitized by 



Google 



Suf<XQ. ^i«mi er^Oee at>9(^/ «ji tnaninM^ 
f>aroUc(ogramm6y mit einer Qiti^n @«j«e FK; GH, 
unb einem 9{eid}en ^infel FKH, ^^HM, fo jufammen» 
fc^H/ ober öoneinonber tpegne^mert Unnt,, ta^^ütaim 
unb 3)if erenj ein ^MaUelog,tamm fi^. 

bff Äot^m« BG, AK, jiifamraen,flWcl&. 5«S» 3$>. . 

SWan ji^« AE, BK «nb $. 43. Der EC öuk^ A 6i« 
AL4>araQef. 2(u(^ if} $.23. wegen ber rechten ^tnfet 
fceijA bie BAH eine gerabeiime, unb ba^r ber CK pa« 
r«(fef. ginn tjl $. 24. BpE = ACK, folgÖ(fe I. $.-46. 
ACE = BCR. "Xud) i|l ^. 47. AC i= CK unb CE =s 
BC gpla««^ Jil §• »4. AACE = ABCK. 'Jßun ijl 
$. 59. CL = 3 AACE unb AK s a AßCK. ^olglid^ 
|flI.§.47.CL = AK., ^ . 

Tiuf eben bie Art, wenn man AD, CF, jie^ef, fm^ ' 
man aud), baf LB ? BG. . ^(glic^ if{ I. $.46. BE s 
GL + LB t: AK + BG , bai ijl, BC*= AC»+ AB». 

3uffii$i >di«t:9u^ errettet |ug(dc&, wie man jnNf 
Ctuabrotc fo ju^mrttwfe^ finne^ .^^ fte iufmatßtl^ 

Elu^brat <\u$m^^en, _ . .. .„ , 'j ' 

3fl (n ?fnem%tan9.et'ABc,]t)fl6jQiuobi?attia.«|ijeti 
^iiu BC ^eh 0.uafctaten l)>r bc^ben ubcig'm BA, AC^ 
iuf<»timen> slcid^V fb fdpli«ßm lettre einen te^m 
«ÖJinfel BAC «n. 5<9- foi' '/ 

SWan mß<i)i§. 3 5. CAD,: 9?* i^qjl) §. i5»:Af> jt B», 

jü^DC: jb ijl,$. 65. CI>«:;:ÄC^',+ AJ)', OJiwia 

«ngenommenBC« ;j^,AC^ f jAf = ^C«;+ ADi?< ^O»* 

' '^ ä's *^ Ji* 
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t54 in. $^e t?eim ©comefrie, 

K«ft1fl I. §. 4^. GD« = BC^ fbrs(i(^ I. $. 50. CD = BC, 
«nun ifl AD = RA, unb AC=: AC. ^olgüd) Ifl $. 17. 
' CAD = BAC. «Klun »or CAD = «K. golst»* iß- §• 45» 
»AC=»SX. 

/ . V. iße^rc wn ^em ®rf et 

(Eirtel ^et§en cottcentrifc^, wenn fic mit i>ei#l«N 
Qcn «^albmeffecn au< ein uob t>cmfe(ben Wtttipmfu 
5C|Dficn ftnö. ©cfel fc^netöen einanb«, wenn l)le 
^cr ip^crtfe iti einen jum ^l^eil innec^I^ jum ^^eit 
ouf;cr^a!b be^ onDern liedt. Cicfel bei-£(&ren etnon' 
bec, roenn fie juföntmcntteffen, o^ne etnonbet ju 
fcl)neiben. ®n ®tW. berufe« beft önbccn inwenj 
ötg obec cm9xotnti5, je t»a4>bem et flonj inrter^alb 
ober oufen^alb' be^ (tnbecn liedt 0ne s^<^<^ ^ini^ 
bcröbtt ben Citfei; »enn fie i^n ttift o^neil^n $u 
ft^neiben, unb bei^t ötebenn'eine Cangentc be^ 
Cirfel«. 
- " §.68. 

3n einer serabcn ^inie DE, ton welcher 1>U 
4Bt^tittim Cirtefö ab, in bet tOWtte (i/ fen!rec^t 
«efeNtten wirb, i^ ber ^tnelpunft ^i^. 41» ■ 

€)efc|t Der S9Ittte(punff todre <aiger§al& DE, etwa 
in G, unb nuut atc^t 6A, <jC, GB: f» ifl f u. 
vSuf I. GA = GB. fflmi^ AC = CB, . GC = GC. 
fe)l9«^n>ape $. i^. GCA = GCB = 9f. 9iun 1(1 au(^ 
BCAÄSt; gol8H«& »^ $. 24, GCA = DCA, «»ifi 
d|K« ^. $i 44* utnnagHc^ ifl. 

SufOQ. !9tan ftnbet temwK^ ben ÜRi^tefpunff etntö 
^irf<l^> »hin. man $. ao. ouf einer &e(ie6tgen 0e^ne 
Aftto tier fWIttee «Jnen^erpcnWfrf CDerric|>'fef/ fofi 
^«ii^nai^ E Mridn^ert unb ofibemrin F ^(Ntt, 

■; ' - •- §. 69. 
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I. 33ön ^e« e^enctt 5%uren. 155 

©nc 9erat>e Zink EDF tiutc^ öm $£8«ttclpunft' 
<inrt €WeI« D, fc^ncltcr Die ©e^ne, AB, 'fenfret^t; 
»enti JTe feJbise ^albtrt; unb ^alWrt We ^e^ne ab, 
wenn ftefeJWöifcnfcet^tfcbndbct» ^«3.24. ' " , 

3:{i <^ t)ie ^ittt bet Bf^nt, mb mn iitUf PA^ 
DB: fo fd AC = CB, DA = DB, DC =DC; fofgl^ 
$. 1 7, ACD = DCB , föiQlid) §. 8. DC fenhwftf. 

, 3|l EF f<nfr«ftt: f« jfl.$. 8. ACD = DCB. ^ dlm 
ifi DA B DB unb ba^r §. 15. DAC s DBC. M(i(^ . 
jjr§.38.AC=CB. 

Sufae. €m gtek^d^'en^(i(^fe? triongd DAB, toitO 
ten ixm perpenbitel DC, ber i»on ber @pt|e D oufble 
®rnnb(inte AB faüt, ^\Wttk « 

3m«»)^<^ncn eitie^ Cirfefö AB, CD,'»eldN rin» 
<U)ber f(^n(iDen/f6nncn ntc^t beptie doant^ar.j^'ii^m., . 
% 43. ' > • ■ . 

®efe|t eö »are DE = EC, unb AE = EB; fe 1»«^ , 
lir)t)e man E mie.bem tdHttcIpunffe F. 0ers(l4 toitt 
§. 69. FE auf AB unb CD in Efenfw^t/ foljlkb §. 8^ 
34, AEF = DEF, welche« I. $; 4*. unmigll^^ 1(1. , , 

, '. ^ ■ ■ §i'7n ■■ . • ■ -'• 

. Bt»c>^ ^iiX(\, n>elcbe dnatibcr fd^ttflben, ober be# 
ifi^Kn, ' jinb n{(^t concentti|l&. ^tg. 49« ^o. jr. 

. ®efe|tb{e€irfe(^tg.49«blefrcbhiAuiAB(((»d. 
bcn^^trcn ein^n gemeinf^ftfic^en 9Mffe^unftC($. 67*) 
uib mon|t»^t CA, unb witt^icb CE: foH^§. it. 
Suf. i: €A = CB, «itb CA Ä CE, ftlQÜ^ l §. 45. 
CO = CE, ml^ I. $* 44. imma^ttcb if(. • 

JDfe 
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tsß III. 2)ic teftK (BifetticWie.r 

©fe Mittel SiB- 50^ W< ^iitdnber auwswtjMg In A 
6<ru^ren/ f 6nnen f«inra g«<jneinf(^afic(i(^en SUtr(e(puHf( 
^iSin; tptil §, 67. jebee 9<tn| <itt|^r^(6 betf ontxrn üesr. 

. ®ef('|( bie. ^trfe( ^ig^ ^i. bie einönbcr innxnbis in 
X 6(rtif^r<n« i^d(tfn einen ^nicmfdKif[;it(^m ^tfe(pu^^ 
(^, upb man jie^ef CÄ/unb tofflffirltc^ CD: (b iji $. 1 1. 
guf. i.CA'= Cß,'W|bCAi=CD, folQtid^l 5» 45. 

tB = CD/ «wld[>e« I. §. 44. uiimiJsfid^ ijl. 

» . ■ ., ..'■ .... ,\ ■ 

©c^cn bon einem beliebten fünfte fnner^ 
eines ©rfeB/ A, Der nid&t bec ^^Ittelpunft ift, tnep* 
rere serabe ginien AB, AD, ae, af, ag, W« an W< 
^erlp^etfei fo ifl unter oBen ölcfeit We, ml^tün 
.«Wittelpunft c ttifit, Aß> We gc^tfefle, ant> bleift 
nd^ere ad größer afö We entfecncere ae; Die aber, 
welche öcridqaert^ben.tSy^ittelpunCtCtrift, ag, Wc 
jReirieflf; 'mfhit 'i^c ttdliere AF, fWner atö Mc ent# 
fetnim äE; ^ig. 44.- ' /> 

SWan jic^ CD, CE , CF. Cu» $. 3 a. AC + CD 
>■ AD , nnb^. 1 1. SiuP »♦ CD :^CB : fo ffl AB > AQ. 
$)a femer $. 1 1. ^uf. i. DC= EC, oti«^ CA = CA, 
^ittb DCA > ECA: fo «l J). 36. AD > AE. ferner 
i^ Ml« eben bem ® runbe AE > AF. $nb(i(& ifl $. 3 3. 
CA + AF > CF, xibcr §. u. 3uf. i. CF = CG = 
CA + AG; . fblgric^ CA +ÄF > CA + AG, ^(gUcft 
I.^; 48. AF > AG. Vmlna^ Ifl AB > Ab'i> AE 
>AFJ^AG; ' ■ . • f 

' BufeQ. J^ieraug erl^c0ef iu^tidh, ba0 ^ be^bm 
Reifen tyr gnSle^^n A,B , obee f(ein|}en AG/ niir ^ {mi^ 
gietd^e ^evdbe Linien Vom ^(^fd^jcnii Pi^nfte A biiS on bie 

JDenn 
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I. ^ön ^en cknen Figuren. i^y 

■ ©««« niad^f mon $.35. ACHsACF, unbjft^rt 
AH: fo tfl aüdf CF = CH, CA= CA, for3nd)§. 14. 
AH = AF. . Shifl jfj (fuger AH Wne aitbre J>fc AF 
Idl^. jD«mALjf!<AHimfeAlC>AH. 

. « ♦ §♦ 73-. ,. ■ '. .;' , 

@e^ öon einem beliebigen "fünfte ouger^albt- 
dnc« €iif etö ' . me^refre Qctatt Linien bii an bie 
^H»|Nrtte Ti(*c^'öufeft unb wH^ innen: ^fo ifl tthtet 
benen nac^ innen, AB, AD, ae, af^ t>u n>elc^e bei> 
9litt«»i»nPt c tcift, AB, bte sroge^c, unö Dir i^v. 
»%« AD , srofer ai^ öre cntfewtete ae ; unte^ &e/ 
Ben ;na4> «»§!«» «ber, al.,..ak, äh, ag, bie wclifee 
^üatmt ptn «Kiö^unft c. ttift, al, bie fleinjle/ 
unb bie i|t n%re AK, f (einer älö \iit entfctntew AH. 
SiS' 45. ,, 

. «9l<nijlf^Cp,CE,CF. J)o$.32. AC + CD> 
AD, unÖ §. lu Suf. I. CD = Cß: fo ifl AB> AD. 
loa fetncr.CD = CE, AC= AC, ACD >.AC£: fo ifl 
§. 36. AB > AE. 7iü6 QUiä)tm ©runbe i(l au0 
AE > AF. t)emnfl(^ ifj AB > AD > AE > AF. 

', SWan ii?^ CG, CH, CK. ^a .§. 3 2, AL + tC 
<AK+ KC,unb $. II. 3uf. i.Lq = KC: fo ((H.$.48. 
AL < AK. ©0 ferner $. 33. AH + KC < AH + HC : 
fo i(l 1.:$., 4$. AK < AH. Um ebtti öem^rl|itbe i|l 
oiM^ ÄH < Ag. ©emna^ jjI'AL<AK<AH <AOr; 

.. 5ufa^ J^ierau« ffif^et n;ie §, q^, bof ju %b(n 
@eiftB ber.ari$|fcn oberberffeinfhn n«r je jnxt^.^tcicte 
^ gecabe Linien von ei^ifwiittm 9>unf t« A bis on Üt ^«i» 
p^eric ge^n Innern 

'' .: , . 5- 74- ; 

®n Junft inner^lb eines ©rfefö, C, wn 
njeld^em ' me^f <äi im)- flleJit^e fiewJ< tinip , CA, 
^ CM, 
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CB, CD , &(« an bv ^iji^eöß, fle^n, , ifi bitMu 
telptinft. , 5«0- 46. 
. ^(^|( rt n>dre tiii^f C, fonbern «in «ni^Wy «m«. 

tf9b«n @ci(«n D«rl%wf : fo itodre §. 7a. CA < Cß < 
CD, btt &o<& CA = Cß =CD fepn folL 

Bto<9 €tcfel fic^tKtJ^ (inonber im in pc^ 

®(fe|( i>«r €irfe(/ (Mff^n fOIietcIpunff C^ tDdrbe von 
irgenb eihem antertt in- br<i^ f^uirfrm A^ B, D, gcfil^f*- 
fien: fo n>dre $. 11. 74. C litt WlitttlpmttDt$ dam (c 
m^i üit U$ onDern €{rfe(tf/ uie((^c0 $. 71. nimS^ 

mm ' ■■- - .■■• .,,^ 

^nbrt, butc^Öfn^eitl^tungöpunftA. 5t353.54» 

.3«er(I 6«ö^ 5ig. 54. ri« ®rW, Oeffen 9J?iMf< 
IHtnft B/ txn ontxrn t>on tmun in A, utib mon ^ie^ 
AB'^ unD oerlansere fte ,6tt ö. SBixt nun beit Anbem 
€irf((tf SSWttelpunft nidjf In AO : ' fo ftp <c irsmbwo auf/ 
f/r {{«, eh»a.in C. SOlan jie^e CA, CB, unt) wr« 
Idflj^e fe|»cju Serben CeUen. IDa §. 32. Cß + BA 
> AC unt> $.11. 3uf. i. AC X CD = CB + BD: <^ ijl 
CB + BA > CB + BD , fofgU^^ I. $.4^. BA > BD. 
SJmt ifl $. II. 3uf. I. BA = BF. ^(k^stodrc BF >* 
BD/ n>ef4K<( I. $. 44» unm^sfl«^ ifl. 

3n»(9tentf berA^re ^tg. 53. ein €lrfe( ben «nbmt 
«OR äugen in A. ' ®(fe^ nun irgcnb «ine gerdbe 4tnie 
DE, bie nttbf bur(^ ben ^eriij^nin^epunff A nt^', t>er- 
6anbe bepberfcirige S^ftef^ffe D, E, uid man |ie^et 

■.. ■■ .•'•■•\- •• •• -ad; 
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1. 33önbene|>^en^3urm.. 159 

AD, AE : f0 wäre $. 1 1. 3uf. r. DA = DF , iint> AE s 
JEG, fclgtiä) I. $. 46. DA + AE = DF + EG^ folg«^ 
DA + A£ < D£> «>e((|^ $^ 3 a. mmiglUiif ifU 

§. 77. , ; ; " 

Stocd ©rfel bcnJ^rm einonöer nur* in clneiii 
fünfte A, Jt0. 50.51. 

A, utA ttOfi() in einem anOem^nfre: fo mugfc Verreibe 
$. 76. »on ber Mrlangerten EF getroffen torrbrn^ wie G. 
gel9li<^ w^re AE = EG, fplglit^ AE > FG, itnb nod) 
Mc/mc^ AF> FG, n>cl^ §. 11. 3uf. u ufimjg« 

ß* i(i. ; 

®({e|f bie €{tfe( ^ig. 50. beren mttelpmftt B, 9, 
(erdeten einander autftvenMg in A, unb noc^ in cit|<ni 
Anbern fünfte D , b<r oifd ou^rr ber (inie BC , Idge : (^ 
müfte $, 76. BC ou4) burc^ D ge^n, ^nb olfo D aud^ 
}ngi(id^ in ^ec ^inie BC liegen , mläiei unm^slic^ i(}. 

§.78. 

(Seinen ein« ©tfetö, ab, de, Hcflen gleid&ttxit 
wm ^imlpimfte c, wenn fit einanö« gleich ffnb; 
iml) fint> etnanbec dlei((>/ tvetm (t< gl^fteit botri 
lÖJittelpunPte Hegen, ^ig- 47. • ' '-"^ 

^ er(!«<* AB = DE, fb feb §. ai. CF auf AB, 
imb CG ouf DE fenfret^f, fofgli«^ §. 69. AB, t>E, in 
F. G, ^fSiif f»/gli<ö l: §. 47. AP = EG, fergß* I. $. 59. 
AF* = EG«. Da au<&»§t 1 1. 3uf. i . CA =CE , fb ifl 
CA» = Cf.'. SRim ijj §. 65. CA» c AF» + CF« unb 
CE« = EG' + CG«. $o(9(i(b ifi l §. 45- AF* + CF« 
= EG« + CG«, fo(g{i(^ I. §. 46. CF» 3 CG« fbigitc^ 
F.§.50.CF=CG.5.30.3ttf. , 

3ff 
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i6ö m. &ic veine ©eomcftrie. 

5f! jweyten« CE = CG §. 3o.-3«r fotgtfd) r.§. 50. 
GF* i CG', un6 rofe^ labw AF« + CF« = EG« + CG«: 
fo j(i I. §. 46, AF«=EG«, for^tt* I. §, 50. AF = EG. 
JWu» i(i §. 69. AF = iAB unö EG= iDE. golglit^ 
ijl"l.§.47.AB = pE. 

s. 79. 

5h jVbem €lrf cUfl Det fj)ar(|>tmffi» AR We 9r6§te 
getabc SInIc, «nb unfer bcn übttgen bfe hith •©tttttft^ 
fünfte c nd^cte DE, größer ol« Wc ifntfenitete fg. 
ijig. 48. 

, ^ö y«9 §. ai. CH auf DE, unb CK auf FG fenf- 
te^t, fot9Hd)'§. 30. Suf. CK > CH. Wladft man 
tL. = CH uiib §. ao. MLN a\xf CF fenfr«*f : fo ifl 
§; 78. MN = DE. g?un iji §. 11. guf. 1. CM = CG, 
lihb CN = CF, ahn 1V4CN > GCF, (bla(l(^ §. 36. 
MN>GF. 8i>l3n(^ijlöu<^DE>GF. 

®o §. 33. MC + CN>MN, unÖ§. n.Suf. r. 
MC = AC, CN = CB: fo ifl AC + CB < MN. ©em- 
na(&lflAB>MN>GF- 

- §.80. 

@n ^ptn^fd AD, ouf eine« ©rfei« <Dut(i^ä» 
rtieffet BA, in feinem ^nöpunfte A, fdüt sanj aufcD» 
^Ib t)e« €irfe(«/ unb jwifc^en i^m unb bem SirfeU 
bogen feine gerdbe trnie. SiQ- 55» 

®ffe|e «^ fte( ein |>erpenbifel AE,. Hrner^I^ beS 
€irfe(«/ jb ba$ a({b CA£ ein rechtet ^infti witt. Bit» 
^ tmn nun CE, fo t(l §. n. 3ttf. 1. CE = CA, foCg« 
ti4 §. i5' CEA s CAE = 91, unb bo^« CEA + CA£ 
tt: a 9{. »ddifctf §.28' unm^gU^ if}. 

®<f<|( etf ftcf jwtfc^ bem f)<rp(tAiM AD, unb 
bem ^gcn A£, eine gerabe AG^ fo fe^ §. au CH ouf 

AO 
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A6 jjnf rtäjf, ^r9li(&i»aM§.a8.AC>CH. fftm 
i)l §. u. 3uf. I* AC ö CF» M(i(& ««HJre CF > CH, 
widoti I. §. 44* unm^(t4> ifi. 

' SufAQ. ®n auf txm X^un^meffer im ^nbpunfM 
mäitatv ^etpmbM ttift a(fe ten Mittel o^ne i^n |u 
((Reiben, unb if} Da^ §.< 67. dne23ei:&^njn99ltnte. 
ober Cangcntc^/ n>el(^e Dm €ir(il nur in einem ^ßmttt 
i(rii§r«n lann. 

. . .§. 81... 
Aufgabe: Q)on einem ^unCte aufer^b ({ne$ 
Citfete A eine Tangente m jie^en. ^tg. 5 6» 

gjian aje^e AC> mb midjte §. 20. auf feldftt in B 
ten 9>(rpenbtre( BD. Hui C jif ^e man mit CA einen 
©rfel. €nWi(ft jie^e man DQ, AE: fo ifl lettre Die 
wdangfe 'Tangente. 

iJcnn D« §, n. 3uf« »'AC = DC, unb CE = CB, 
au(fe ACE = DCB: fo tfl §. 14. AEC = DBC = «X. 
folslit^ §. 80. AE eine tongenfe. 

§. ». ' 

Sliif bet Tangente eine« ©cfete AB, ifi oie ge^ 
tobe £tntc CD, Dom iWimfpunfte c, nat^ bemS§e* 
t%un9gptinfteD, fcnfcec^t. ^tg. 57* 

®efe|(y ei mdrc nic^f CD, fonbern irgenb eine 
änbre; ettoa CE ouf AB fenfrett>f, §. ar, fo »dre §. 2S* 
CD > CE. «nun iji CD = CF. goiglic^ »ar« CF > 
CE, n>e(4)e$ unm^glic^ ij}. 

§. 83. 
5(1 auf ber Tangente eine« ©rfelö AB, im 05^ 
rii^nwg^punfte D, eine gcwöe Sinie ED, fenfre^t: 
fo ijl in fok^er Dec tOlittelpunf tli«; ©pfelö. ;j»g 58. 

;(«i:rn3rmatb«mAiie.iCt>. i ' 0efe|( 
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jÄi I»» ®<^ «ine ©eoimftH^ 

®(fe|t Der 1ÜHittrf}Hinft wäre nf(&r in ED, («nbtfrt 
IrgcnOivo an\>ess, etma in F, mb man jie^t FDt fo t]} 
jbld)« §. 82. auf AB fmttedft. fftm ifi angeHommen, 
r^f au(f)'ED fenN4>t So(sIt(^ rodre §. 34. FDB a 

§. 84. 
^n Pmpljmewtnfel {jl, bcffm (^pi|< dt» 

V k« ®rf efe flnb. ©n €enran?tned j|t, &(f(»n ^pt^ 
iet ^ttte(punft , UQ^ Deflim ^c^fel ^(bmeffir t)(« 
Ctrfel« finti» 35ei)l)e fie^e» auf öen ^sen, Iscn 
^ce @d[Knf er abfi^neiben. €in ^uefd^nltt o^r 
©cctor \x$ €«rfclö Ifl \>U ^l^m, votld^ wn Jtwi) 
^olbmeffetn unb Dem ob^eft^mttencntöogctt begrenat 
wirb. €tn W«*«^" oö« Qegmem be« Citfd* ift 
W ^Igut, welche wn einer onahm Zinit unb bem 

, ftbgefcf)nittncn ^Öogen begrenjt »frb. 0öldt>e gerate 
ttnle ^eift bte (Btmtlinie beö STbfc^nlt«. QJon 
bcn gleichen Stbfdbnitten, beren ©runbttnt'e ber -^Ib^ 
jneffcr, tfl jeber ein Mbec Ctrtel; pon ben unfiJd^ 
«^en5lbf(inittenaber/ beren ©runbKnie efne^e^ne, 
1^ ber mit bem «Ölittefponfte gr%r, unb ber.i^m 
entgesenöefei^te tltinet aU ein ^bec ©rfel. ®<r 
VOintel im 3tbfcfettitte ifl, beffen ^i^e ein ^unft 
be« IBoflen^, unb beffen ^^enfel pon folc^em fünfte 
naä) ben (Shbpunfren ber &tuntim ge^ 

§.85.,' :' 

3n jebem ©rfel i|l ber €entrtn>in!el BCD boppeft 
fo 9tD§ aU ber ^erip^iewinf^l BAD, roenn bepbe 
auf ein^Iep SBogen BD, fle&en.^ iig. 59» 60. 

311 ßiS- 59. «Jf^ ®rf<r6 SWitfelpunft iwißfen Nn 
©«j^cnfeln Pe« ^erip^erieminfeß BAD, unP man ^i^t 

AC unP wrldngert folcbe bi» E: fo i(l §. u. Suf» I; 

AC 
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t.^ontm ebenen ffi^tnm i^, 

AC=GB, forg««^ §. X5. CAB = CBA, f^g^i^ §. 07. 
BCE a 3 GAB. 9RuR ifl aui eben bem (Brunbe £CD 
r 3 CAD. JolsKt^ iji I. §. 46. BCD s aBAD. 

3ft 5<g» 60. ixf ffflitttlpmtt w^^ib 5er @d^* 
tel, unb man )i<§et ACE^ fb iß wieterum wicDor^ 
£CD = aEAD, im5 ECB = aEAB, fe(s(i4t I- §^ 4«» 
BGD = aBAD. 

§. 86. . 

WU SS^Mklin (in und bemfel&w $f6f(^RfttC/ 
^p>y BED (Int) einanbec gteic^. ^tg. 61. 

€< («9 $. .68. M (IMtl« ^kttlpmtt C, onb man 
jif^ GB, CD; fo j|l §. 85. BCD s 2 BAD = aBEDy 

,i.§.47. bad=m:d. 



$. 87. ' , 

g|n iexm ®cfd 1(1 &er <BM in (inttti %h0 
fc^tt« ABC, nebf! öem <3BmM In bem entscgengei» 
Klten 8tt)f(^n(tte CDA , jufattimen |n)<p wc^terj 
^inWn flleic^. ^ig- 6a. 

3ije^t mon BD: fo «ff §• 86. GBD c DAG unb 

iaiA= ACD, fora(ici> i. §. 46. abc = dag + agd, 

fbJglid) t §. 46. ABC + CDA = DAG + AGD + CDS^ 
= 391. (§.46.) 

2(uf e^n N« ^ (mcifef man, tag auc^ BAD -^ 
DGB =-391. ' 

Sttfois. ^terati^ «rottet/ t>af jK jioe^ «(gegingeii 
Wfe SBinM einer jeben iwerfelfigen %x%üt im (5icf4 
ABCD, {ufammen |n>e9 retten ^infefn dlei(& fint. 

$.88. 

3\W9 Sr^fc^nltte AEB; GFD, auf gWc^m ®rwn^' 
linim, unö mit flWc^en <2Btnfeln/ pnö einanö« 
iig.63.64. ^ 

i a iD« 
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. ©Ä AB = CD , fo f-Sfff C auf A unb D aüfS, %i, 
^(0benn ttiu|^ aud) tet Otogen ^FD, auf ben ^ogen 
AEB, faHen, fota(i^§. 7. b«r eine ^djnitt bemanbo^i 
9(fi(& f<9tu \ 

?)«m fielCFD triebt ouf AED, fi>nb«m«nwbar. 
fti&er wie 5<3' 64. trnb man 3«c^t AEF, FB, EB : fo if{ 
§. 37. AEB > CFD, ba bo<& anflewommeti/ ta^ MB 
pCFDifl./ .V 

V : 3ufaQ. Jgiierau« «raffet mi(&/ bof ber ^im^imf* 
ftr bie 3(a<^ fötsiJ^I^ a(d bie S^p^ be5 ^tfttt 

■ ; '§. 89. 

2(öf3«T>et , ©nen W(h tieffen .5f6f<^nttt ABq 
gegeben <fl, a« befc^reiben. ;Jfg. 65. 66. 67. 

iÖten ^aftftr« §; 19. t>««'^6fi>nff« ©rimbÖtifcAC 
fn3>, mri^h §. ao, «uf AC in D be« 9)frpttibif<r DB, 
imb jie&e AB : 

€ö fe9 Jtierp Slfl. 65- I>AB = DBA, fofgd^ §.i6* 
DA = DB. . «nun i(i au(^ DA = DC, folQÜd} I. §. 45. 
IÄ= DC. 3of9H<^ i{? §. 74. D b« SnifferpMnft b(d 
•erfrfhgttn Sirfel«. 

, g5 fe9 jweytettB 5^8^ 66. DAB<DBA. SW«« 
mti^e §. 35. BAE = DBA, »erlongre BD biis E, «nb 
}ie^ EC: fö i(l §. 16. AE = EB. «Run ifl AD = DC, 
DE = DE, ADEn EDC, foigrii^ §. 14. AE rrEC. 
%ia^m «# au* !.§. 45. ^ = EC. 5Dcmno<^ if! §, 74. 
E befS(Ri(ttlpt^i(t bc8 wrlangfoi Stifete. 

€« f«9 ^h'tten« ^fg. 67. DAB > DBA. 0ta^t 
man §. 35. BAE = DBA, unb jie^t EC; fo »irb »te 
|uMt beroicfett/ ba§EA = EB = EC, folali^ §.74.E 
ber ünifufpunft.bed verlongfen Qicttlt fei^. 

' ' §,.9o« 
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i: QSJött hin ebenen ^guci^ , 165. 

3n ^Ui^en ©rfdn flehen ^nfef äCB/edT,- 
auf gleiten f^om ARB, ELF, wenn fit cmanbeir 
Sicith jTnt»; unö finb etnaai»« ßlclc^, wenn (te attf 
Sltlc^m ^osen fle^m ^g. 68. 

311 erfllic^ ACB = EDF, foP* f 55. AGB = 
EHf; unb man |ie^( AR, EFt fb ift §► lu 3uf.6* 
AC = CB = ED = EF, fvigfk^ §. 14. AB = EF, (0(9. 
fi* $. 88. AGB = EHF, folglk^ §. 11. 3uf* 6. unb 
I, §,46. ARB = ELF. 

3ff jweytene AKp = ELFr (lyfdQt id),. b«^ ApB 
= EDFfoJaüd) <»u(^ §♦ 85. AGB s EHF. JD«nn »Im 
iiM)f ACB = EDFt fo fep ACMsEDF,, föfglid) Ra(5 
obigen AKM = ELF. JRutv i|l onjenommen ARB c 
llf, fo^gH* »are L §. 45* AKM = ARB„ nw«^ 

SufaQ. J^kr«u« er^aef/ bafF ait^ ble ^u^fc^iffe 
ACB, EDF, welche gUM^gSogen ARB, ELF, obfdjn«. , 
Un, einonber s(f i4 l<9i* mä^ro* 

Sn sfeicJ^m ©rf dn werben oon; filetc^m ©e^/ 
AB, EF, giek^e ^gen ARB, ELF; unb »on gleich 
358Sen gleiche (Seinen abgefc^nitten. 5*5- ö8» 

50 er^t* AB = EFr fiy iß §, 17» ACB = EDP 
fWgÖ*§.90.ARB;=ELF. , ' 

3fl jweytcw ARB = ELF: fb 1^ §. 90» AGB s 
EDF, fc{j(|<^§»i4,AB = EF. ' 

^(ufeöbe; 3cben©pWI»gen AEFCaw^olWrmf 
5%. 69. 

i,3 3««&«f 
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i66 Hf. 2)ie ttiöe ®eom€ft?fet 

3ic^ mon AC , l^a(Hr( fte in t> / «rri^fiTbm J^er« 
p'enblfel DB> unb jie^t AB, BC: fb i(t§i 14. Afi=BQ 
f»Iftlic&$»9i«AEß=BFC.. 

$. 93. 

® et <3Binf rf f m ^Iben € Wel ADB , i|l dn red^ 
m ^infcl ; &et <m gtSgern STbfc^nitte D AB, Heinec ; 
Jet tmfWnethSfbft^nitteBED, ör6§er, ateeinwd^* 
la^InfeL ^13. 70» 

!9!«n wridngre AD nd(^ F> nnb jfc^ DC. ©a 
$. 11, 3uf, I. CA = CD = CB: fo ifl $. »f. CDA = 
CAD, unb CDB = GBD, f6^(i(6 I. §♦ 46» ADB « 
CAD + CBDC . jn«tt ifi ^. fl?. ^ DB a CAD + CBD. 
Oolgrt* Ift I. §. 45. ADB= FDB, foJgll* §.S. ADB 
«in ret^fer^mM; fotgUc^ $. 46. PAB < 9t, folsltc^ 
$.87.BED>«X. 

5ufaB« 3fl ba^» (n ({nem tridngel ABD ein ®in« 
ftlADB benbe9b(n übrigen jufammcn glei^: foi(i^ 
(in re(()t(r ^iitfel; unb ^ <ntd^ umgefe^t. 

'§.94. 

^itb t)om ^enS^nmflöpimf tc D einet '^dngente 

ABcinei^e^neDegejogen: fofftbet^tnfel, bcrt 

fol4)e mit bet Tangente eihfi^Keft EDB, öem ^in* 

M in l)em entdedengefelteti ^bfd^nttte dfe, gteid). 

' ^Jg. 71. 

€**f«i) §. 30. DF fenfrec&t «af AB, «nb FE ge|ö< 
flejt: fo ifl $. 83- PF ber 3)ur^me^t, fblgfi^ fi. 93. 
FED «in rechter <SinfeJ, foiglid) §. 34. FED= FDB. 
Snun ifl FDB = FDE + EDB, «nb §. 93- 3ttf. FED = 
FDE + DFE. SolS»{* »H FDp + EDB = FDE + 
PFE, foIgfi(^ I. §. 46. EDB = DFE. : • 
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• il^Jon^en ebenen ^igutett.^ 167 

Sttfoe. ^ktava ttff^et, baß a\x^ EDA hem Wttu 
feL m bem enfygengefeßttn K&fc^iKe EÜD g(«id) fep; 
ntil §. 32. EDB + EDA = 2 ER. unb $. 87- DFE + 
^GD=29U ' 

2Iufgabe : Stuf leb« secaben tinle AB einen 2Ib* 
f(&n<tt, »ojö bec ^inW D gegeben jfl, iubef(^tei> 
bcn. ^13.72. 73.74. • 

^ €« fe9 juerfi gig. 7«^ D < «X. €< fe9 $• 35^ 
SAE c D unb §. 20. AF fenfredl^t mif AE^ auiif $. iQt 
AB in G ^afbtrt unb $. ao. GC rcnPrec^fauf AB: foifi 
f 14. AC ^ C6, fo(g(i(() C ter mtttlpmU eint« ^v 
fej« bur* A unt) B, unt> §. 94. AFB = BAE = D. 

€ef<9 swcyteiie 5ig. 73. D = ?X. €« fet? $♦ 35. 
BAE = D, «nb $. 19. AB in C^Ibirf: fo ifl Cber 
!KitfeIpurtft eine« QMü$ bur(^ A un^ B/ unb §. 94. 
AGB = BAE = D. 

€« f«!> (dritten© 5ig. 74. D > <X. .& fe^ $. 35» 
ÄAE ^ D unb §. ao. AF ouf AE f<nfre<ßf , 'fl«c(> $. 19, ; 
AB in G ^Ibifi, unb $. ao. GC auf AB fenfredjt: fö 
i(|§. 14. AC = Cfi, fo(g(itf> C ber mttetjpmtt trneS 
&((eU i>wdt A unb £ , unb §. 94. AHB = BAE = t). 

§. 9Ö. 

<35on /ebem Wel einen Stbft^nitt/ »oju bet 
^infelD gegeben ifl* abjufc^neiben. ^ig. 7T. 

€(l ftp- $. 8o< AB 4{m Tangente in E/ ut^ $. 3$/ 
BEF r D\ fo if} §. 94. EGF = BEF = ä 



I - 
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i68 iii 1>Hxeini(Btmtttk, 
VI. 0«rat)lmtt|te Figuren am &Ht 

^ €ine gecaöß fimie t|| to einetn €feW «iigetrA. 
geti, wenn fte eine @rc^nc be« ©rfcl« ifl, ba fje 
benn lieiner, afö ber S)urc^mcffep fc^>n mu§. €ipe 
0ei:öWinic^tc ^i^ui- ifl in einem (TirÜel, obec- m^ ' 
ein (Eirtel iflum eine ge;;aMinid>te ^iguc befehde; 
ben^ wenn ;ct)e (Seite ber gerablini^ten ^igut e^ne 
©e^ne beö Sirfelö ift, . bo(^ fonn aucl^ eine blef« 
Reiten b« ©ute^meffer fe^n, &m gerÄWinie^te 
SiS^v ift uni einen €irfc(, ober aud) einCicNIift 
in einer jjeraWinidnen ^igur befct)fieben, «Denn 
/ebe <^titc ber serabJinic^ten ^i^m eine ^ongehte be« 
©tfel«i|ls 

§. 98. 

Züfsahc: 9ln /ebem ©rfet eine gerabe £im^ D/ 
tie fleiner afö bcr ©urd^cff^c ifl, einjutraden. 
^»9. 76. 

SWan 3ie^ bcA ©ur^meflir AB , madft §. 1 5. AE = 
i), 6ef*rel6e aüi A mit AE einen dirfcO unt) jie^ AF; 
foi|lAF = AE = D. 

$. 98. * , . 

Zufsabe: g« fjnb j»eo unsfetd&e sewbe £iniett 
AB, BG, gegeben; man foH eine ?inie^nben, beten 
Cuiabtot mit bem Ouabwte ber f leinern flegebcnen 
€inie bg, jufommen bemCluobrote ber grSfern AB, 
flWc^ fei), iig. 73. 

SRan ^aiW« AB in C, feefc&rtiSe ou« C mit CA 
einen Sirfel^ trage §. 98. in benfettcniBG; unb J((§( 
GA: foi(!fo((^ebiet>er(an^eiinie. 

* '5Denn ba ^ 93V AGB ein ««^ tBJinfet: fo i^ 
§. 65. AB9=BG» + 6A«. 

§. 99. 
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t ^tt ^e^en Figuren. 169 

' §. 99. 

2<ufgabe: ^ jcben ©tfel einen ^iönseL wcjit 
. «ie cjBinfel A, B, D, gegeben ftnb, ju betreiben. 
M 77- . ' ■ 

€« fet §. 8ö. EF dne SangoKe in G. ^uc^ pi^ 
§. 35. FGH= ABD, unb EGK = ApB. 3ie^t nwn 
KH: fo Jfi $. 94. HKG = FGH = ABD/ ün» GHK b 
EGK = ADB , fo(s(i(^ §1 46. KGH = BAD. 

§. 100. 

2(uf^abe t Um /e^en Cnf el einen ^rtandel/ toojH . 
Ut 9iBtnfei A, 3, D, gegeben fln^, lu befWbau 

^ig. 78. 

SRatt ocrfdngere BD {u be9ben @eUen/ unb ji«^ 
»om 10lieec(pui^te C toiQf Abrfi(^ tte CG. Ulm fco $.35. 
GCH = AbE, unlrGCK = ADF. % mn $. 80» 
in t)«n $>unffett G, "H, K, langcnten LM , MN, HL, fo 
ntDffm ^ 43. fol^e cinänber f(&neib(n., 

!&a $> 47. 3uf* in CGMH bie Biufd lufammm 
4 reifen Iffiinfcrn gfeicb fiQb; unt> $. 80. OHM -f 
CGM = a0l: fo i(i GCm- HMG = 2 91. 9?unifl 
§. ?3. ABD + ABE = ßS». 3o(fl(i(b ifl I. §. 45. 
<?CH + HMG = ABD + ABE. SJun iJU GCH « 
ABE.. 5o(3lid) iU I. $. 46. HMG = ABD. «Run 
wirb e6<n^ fo bemie^n, ba0 GLK = ADB. ^otgli^ ifi 
flucb $. 46. HNK = BAD. 

I $. 101. 

Züfyahei 3to i'efcem ^rionöel ABD einen Cirfef 
^ befc&reiben. ^ig. 79. 

e< fe» §. 18. DBA, unb ADB, »on BC uubDC 
bdlbirt, wel^e $. 43. in C jufümmentreifen; auc^ f<9 
§, 31. CE, CF, CG, ftnfrecbt: f» ifl CBE = CBF, 

i S ' CEB 



Digitized by 



Google 



ifp iir. 2)ie tim ®ecmetrte. 

CEE = CFB, CB = CB, fofgflc^ $. 3«. CE = CF. 
Silin beriMifl man tbm f6, pd% CG =, CF. . $o(9(k^ ift 
CE = CG = CF, Ms'«* $' 74. C ,&er «Wittelpunft *fne< 
eWer« ttuKÖ E, F, G, amb $. 80. AB, BD, DA Xa», 
geilten. 

$. 102. 

«uftobe: Um jeben ^ianöel ABD, einen €trfej 
ju beft^reJben. ,5«3« 80. 

€8 fe9 §. 19. AB, AD, in E, F, ^Ibirt, unb ^. so, 
EC, FC, f<mfcM^(, n)(((^ ^. 43> inC|ufämmeR(reffini: 
fe ifl $. 68; in EC unb FC, foi^id) in C ber ^ktd' 
pwntt be6 httae bttt<^ A, B, D, tmb AB, BD, DA, 

• 3u(ai$. ^ittaui er^Kee, «ocnn bttif ^ßmtie, A, B, 
D, bie ni(^t in einerseroben iinie (iegm, gegeben ffnb; 
wie man bUn^ folc^ einen liefet bef^reiben f dnne. 

$. 103. ^ , . 

2(ttfgabe: 3n febcm Sttfel ein Ouai)rat |u b(* 
{«^reiben, ^iff« 8». 

^urc^ ben !{Rifte(punfr C |ie^ man AB^ DE fenf' . 
re<^t, unb oerbinbe AE, EB, BD, DA : fo ftnb biefe iinten 
$.14. einanber gleich, unb bie booon einge|^(o|fenen®ini 
fei $. 93. rechte ®infe(, forg(tc^ AEBD ein auobrot, 

/ $. 104, 

2(uf0abe: Um /eben Ctvfef einüuobrat $u &e^ 
f^telben. ^ig. 82. 

IDurc^ ben ^{(tefpunft C jie^e man AB, DE fenl^ 
re(^, unb $. 80. in A, E, B, D, Tangenten, FK, KH^ 
HG, 6F, n»e((^ $. 43. $ufammentre(fen: fo ftnb folc^e 
§. 41. ben ^ur(6me||tcn, AB, DE, parallel, unb- $. 49. 
gfeif^, f»(3(tf^>I; $* 4S* einai^ fe(b(} gleich, unb W 

baoon 
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, I. 55ott ^en ebenen Stowen. 171 

heim c^g«f<^fo^aim ®tnfe( §. 49. tm ®{nf((n htf 
C gjitid), foldltd^ m^ SSinfeL ^mna«^ ifi FGHR 
«in CtuabräK ' 

Zufyde: 3n i«t>e« öua&Mt FGHK dnen ©t^ 
Wiubefc^cdbfli. 5«9'82. 

. 2»«n i^l&lw §. 19. GF/FK,.Iw D, A, tm|D |l«^§.4«. 
Inir^ A unbP> WAB unbDE, txn ©etttn be« Quo* 
br«« poraBel : {i> ifi, »eil GF = FK, I. §. 47. DF = FÄ, 
fotsH^ §, 49. CA = CD. 9l2un n>irt> eben fo &rn»jefrtv 
tof CD = CB e CE = CA. ' ^olgfi* ge^t <iu0 C, 
btttä^ A, E, B, D, (in €irf(I^ beffni ^anginem $. 80. bie 
iBdttn b(5 ÜiuriwaM fmb. 

$. 106. 

2(t}fg<tbe: Utn(ing(d(bne^^abcotA£BD(inen 
©tfel «u bcfc^wibm; 5'«0- 81. 

Wian ^^ bieSDiagonalen AB, DE: fo ifl AD=DB ; 
AEs EB; DE = DE; fb(fltt*$. >7- ADEcEDB=49t 
Sßwi b(»et(l man ebm ^, baf au(6 BAD = i 91. $o(g» 
Jii^if|AD£ = BAD, foigK(^f 16. C4=:CD. Sben 
fo 6«fl?d(l man, bfl§ CD = CB x CE = CA. ^dglit^ 
a^ am C (in Cir^ bur(& A, E, B^D. 

2(iifsabe: 3n lebem ®rfd eine reiMiIi&c; ft^ 
feiHfie $iduc }u befc^eibd). Jtg.83. 

S>ttn^ b(n 19Iitt((punf( C jie^ man AB, unb au< 
BmirBC(inm€lrM. !l!RanMifbinb(DB,BE,£C;CD; 
wriangcr( EC, DC, nad) G nnb F; tmb |i(^ EF, FA, 
AG, GD. 

©a §. II. 3uf. i. BC = CD, unb DB = BC, frlg. 
!i(^ I. $. 4S- CD = DB : fo ifl ACDB gkit^fcitfg, feig» 

0(1) 
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172 in. 2)tewme0ewiteft!fe., 

li^ $. 15. bie <Sin!c( gleii^, uitb jeber §. 46. twr Mtfe 

gilt toktf au(^ Mm ACBE^ fbfstic^ oud^ $.23. mm» ^CEF, 
fo(§lt(b$.a5. <iu(^ »on txn bre^ übrigen triangefn. ^em» 
iia^ i^ AGDBEF gfeit^feitig unb g(ei(&n»infli(^. 

5uf<tfs. J^ierauS ^r^Qet^ bA§ bie @cite jeber regtK' 
lÄren fed)0fei(ige'n ^isat bem J^d^mef^r tt$ (IMUs, 
loorinn fie befd>rie6<h i(}/ gfei(& fe^. 

2(nmerhin9. 3ie^tmmt$ig. 8i.bur(6besQ[frfe(< 
S)lit(e(punft C, AB^ DE fenfrec^t, »erbinbef AD^ ^(. 
birt AC in F^ unb jie^et mi F mit FD ben ^en DO: 
fo ifl i»on ben regulären $iguren^ bie man in ben &ttA 
befc^riiben fann^ DA bie ^eite be< Cl^uabrot«; CG bie 
@titt bes regulären ^efagon« ; DG bie ®«ite ht« regu« 
(üren ^mtastn«-, DCbiejSeitebe« regulären J^^Agen«; 
unb $19. Sh A£ bie @eife'be« regulären ^riangeU. 
5)«tf 9ld^re \?om ^Jentogon folgt §, 151. 

• §. 108. 

Aufgabe: Um j^en Ciilef (ine i^iiläce ft^ 
fdtlQt %isüt ju befc&reibetu ^ig. 84. 

mm befdjreibe §. 107; in ben €irfe(, beffen ÜRitttt 
puttff C, eine regniore fec^^feitige §igur ABDEFG, «db 
}{e^ in gebacbten 9)uttf(m $. go. Tangenten/ bie $.,43» 
jufammenireffcn : fo if} baS »erlangte gef(^R. 

!pa $. II. 3uf. I. CA*= CB, fo(g(i(^ $. 15. CAB = 
CBA, unb $. 24. CAK a CBK: fo l(f I. $. 46. KÄB c 
KBA, fblg(i<Ö§.i6.AK=:KB, fo(g(i<^ $. 17. AKC = 
CKB, unb ACK c KCB. ^bemndd) ifl AKB fmo^l «» 
ACB twn CK jialMrt. Sflun wirb bietf t»n «Ben übri» 
gen ©inWn eben fo bcteiefen. ^o(gH(^ i(l KB =. BL> 
K A = AH, folglich HK = KL u. f. ». unb HKL ^^ KLM 
u. f. m.. 3)emna(^ fft HKLMNO g(ei#itig unb g((ic^ 
»inffit^f. . ' ' . 
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I. SJott ^ett ebenen gigtiim 17^ 

§. 109. 

2(ufgabe: Sn jÄe (eflulärc fcc^fdrigc ^(gut 
ABjDEFGIftntt» €WeI 3u befc^rclben. 5ig. 8t. 

Wtan ^a\bitt §. i8. t>ie ^'mttl ARD, BDE, unb 
3le^e CE, CF, CG, CA. «l?on C faOe man $. 31. 9)er. 
penbifrf auf bie @titmbtt gfgebemn Sigur: fo finb bt«f<i 
«de «inonber g(d(^/ unb ti 9«^ bo^ ou5 C ein €irfe( 
bur4^ H, K, L^ M; N^ O. S)«nn ba AB = BD; BCs 
WC, ABC= CBD ; fo i(! $. J4» BAC = BDC. 5«te(i* 
i(l tmdi BAG imb fo afl« übrige ^tnfel ^cAbitt. 9iun 
iß CHB = CKB, CBH = CBK, CB = CB. Jolglitfe 
ijl $. 38. CH = CK. TTuf thtn bie »rt bewtijl nian 
«ic^ , bog CK cCL = CM = CN = CO = CH. 

$. no. 
'Thtfsäbtt Um ;(be reduläi« fec^^ettide Wsx» 
ABDEFG, einen €W<1 iu b<f(&rdboi. 5«g. 86. 

€« f<9 §. 18. ABD, BDE, »on HC, DC ^alWtf, 
nMn §. 43. Ht C jufomaientreffen. S^t^ mcm nun 
CE, CF, CG, CA: fo Ifl ouf fb*w bl« ^rf »le §. 109. 
emtisUdf, bag oudi) alle Abrief' 'SiinM fo bo(btrt, unb 
bd^ einanber giehb ftnb. $olsli(b ift $. 16. CA = CB 
= CD = CE'= CF = CG. IDemna«^ g«^ ein €lrfe( 
ttM C mlf CA bw4 A, B, D, E, F, G. 

viL $(e^n({(|)f^{t derat>(tnl(|)ter Sfgtircn. 

§. IM. 

:Sebe ®r6§e/ n>enn man fit mk dner lm^m1 1^ 
^wcsHeiö^, tarn imä^, tationak cXittina^Mkf 

^ erflUd) eine Qki^e ba«:a(}icrfadK einer onbern; 
fb fann erfhre tnudt eine B^b^ ^"> ^b'*' ^ onbre 
€hr^ iß/ OM^ebri^crt n»erben, 

@o 
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174 in. ^e reine ®eomefrfe* 

9mtv anbem CD, unD tarn, voenn man pie anbt^ |ur 
€tn^eit annimmt, bmd) bie rational ganje B<^§( 4 auj^ 
geferörff mtbmi weit AB = 4 . CD = 4 • i =:4^ 

3(1 ivct^um eine ®f6fe l)ö5 Q?leffad^f me$ be^ 
fttoimfen IfjtHö ber anbf rn : fo fanti*er(}eft burc^ eint 
B<>&(/ t)erfn €m^ei( b^r 6ef!imtMe ^^U Mr anbertt 

@o ifi ^9* 88« tu getdbe iinir.AB toi bre^fod^e 

, ber CE, ober be$ t^Jerten t^eirt einer unberrt CD, unft 

fonti/ menn man bte anbre |ur €in^ete iannimme, burc^ 

ben raftdnalen ^rud) | au^gebräcfe metben; xoeü AB s 

3«CE = 3,i.CÖ = ^.CDai^l=i. 

311 bvifxtns eine ®ti^t webet ba6 ViMfadie tum 
Mbttn, nodf ba6 ^Ifad^ irgenb dne« he^mmtm 
$^ife ber mibem: fo fann erfTere burc^ ftine 2^i, b^ 
fen €in^it bie anbre ®r6§e ebtt itQtnb ein heftimmtet 
t^U betßben ifl; ba$ ifi, bur^ feine rationale 3a^ 
^lueigebtucSt werben, ^n biefem d(^üt ifl irgenb im 
iHidf aiite^ ber onbern ®r6§r, ober jebe« 8e^immreit 
%^l6 betfel&en fleiner, mir btm Sinfa^en t>entie|rf 
aber großer al6 bte erfiere; fb ba§ ber Unterfcgteb jebe$i> 
mal tleinet ifi, al$ bie anbre @ti^t^ nnb aiBpet b^ 
(Kmmfe $^it berjVfben ; unb ba^er biirc^ QSermtnberung 
be6 beflimmren %^Ü$ fo f (ein al6 man toiü gemac^ loer« 
ben fann, bocb o^ne bag er je ganj auf^drfe. ^enmac^ 
fann bie erf!e ®r6ße bur(6 eine ^a^l, beatn Sin^eit ber 
f (einfle no((^ im^efHmmee $^i( ber onbern ®r jge iß, ba5 
ifi/ burc(> eine 3^a(iona(ja^( au^gebrucfe n>erbem 

@o ifl^tg* 89* t)ie gerabe iinie AB ^ßer aU ba$ 
BfO0ffadtt, 4inb Reiner aM batf IDrepfoc^ einer anbertt 
CD; ober, n)ntii man CD in brep gieic^ t^e t^ife^ 
beren einer C^, grd^ oto hat 0i^fa^/ nnb ftdner 
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I. 25ottbm ebenen ^igurett/ tß 

a Ni« K(^(fa(d)e Der CF/ fb jb«if Uti^ GB < CF if!« 
bliebe vm, nxnn imm CF meixrum i^tt, untt tm 
tn^er nitf!r^nt>«i Xi^i abermals r^iltr/unt 0t«8 imm«^ 
fo M/ jfbeiSinar ble erflene ®rjf e AB gwi^n irgenb . 
(intm iBfe(f<t4>(n (in«« fo((f)«i IfyXi, mt>. tkfem l>|ir(& 
b(rt €infa(^e txrme^rren i]Si(If«c^en : fo (ann tnonbie 
erfhe ®rag; AR burt^ dnc 3a^(/ n>(l(^ bas QSiet^c^ 
dne« (b{(f)(n immer f(eil^rn ^^eÜ« brronbnit/ bieman 
.^ €in^tf annimmt^ immer genauer unb %txwm an> 
jeigf ; ba» ifl, bun^ eine ^rtafionoljit^i t>«tt ber ^rm 
ifl au5brd(f en. 

$. 112. 

<5v^m, m\6!ft fl(& (auf bie t>or|!cr befc^ricbene 
%t) bucd^ rationale S<^ien ou^bcücfen loffeit, ^fen 
commni^)rabe{^ ober rational; bie fM^ ober mir 
buK^ if rationale Sohlen au^brücfen Iaff(n, tncom« 
mensurabel ober irrational. « 

•@ö |inb AB, CD In ^ig! 87» 8'8. commenfiiroW 
ober rarienol; ^injegen in ${%. gg. incommenfurobef 
ober irrationof^ioenn bc^ \tbtt ^int^ituns ber CD, ein 
(Bielfbcbei be« jebedmol ba^er entfie^enben t|eil« Die 
AB viiiit erf^öpff/ fonbem einen SXefi I4ßt/ ber ficinec 
oi(cinfel4)ert§cillft. 

§. "3. 
<Br%n finb in einer t>er^Uniß, In fo fem \)\t 
dne ein ^elfa^e« eine^ bejHmmten ober unbeflittum 
^eüÄ ber anbem ifl. ®ne ga^l, welche foltöe« 
<23iclfa(^e an|eigt, ^ei§t ber X)erb&ltni0name; ba^er 
Die t^ecbältm^ nat() iBef^ffen^it ^ <^er^ältnif ^ 
nomett^ rarioYtal ober irrational \% %(m @rif en 
finb «vep anbem ©rö§m proporrionirr, töenn ber 
QQkr^äUnifnatne bepber ^are^ eioeriep i^, er mag 
. mm 
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nun tattonöl o&er frcatfooül fm. $m^ (Bto^t» fin& 
jroep onDan umgeCe^rt pcoporttotttrr^ ijioenn W 
eine ^oat i)ie äußern ^ unb ixtö on&re ^kuit t>ie mttt^ 
letn ©Hebet J)er ^ropowlon ftiebt. 

@d ftnb »ier geratx iinUn^ A;, B^ C, D, proportfo» 
nlrf enttottev wenn 5t3' 90« D In C fo vittm&l entfyiU 
ttn ff!, ali B In A ; cbev roenn ^ig. 91. B unb D in eint 
QUid)t ^njo^f Qleidier "^^rite get^eiit iii, unt> ein fo(cf)er 
t^ii «0nD In C fb t>ietmal ent^ttni^,- ati ein foiiitt 
t>on B In A; o^er »enn ^ig« 92. bep jebcr foldjcr l§ei« 
iun^ber B unb D, ein %^tU t>on D in C Immer fo t>iri> 
mal mit einem f (einem fKt^e entsaften iftj al^ ein X^ 
t>on B in A mit einem fleinem Sief}«. 

<B)et:aM[nic&te\5iguren fint> hbnlid), »enn Öle 
eine mit bec anbecn einerlei) ^infel ^t, unb bte©«^ 
ten, ttcld^e elnerie^ ^infel etnfd^IieN/ einerlei) 
QSec&dlthii öaben; ober für jec: wenn t^re ?(BinW 
gleich, unb i^re sleic^tiesenbcn (Seiten proportionirt 
ftnb. ®aö Seichen ber Sle^nlid^f eit ifl ( ~ ). 

SufaiJf 5« J«"«? 8«!raWlnid)tcn giguren finb bic 
©eltenumgetc^rtpi-opoctioaiirt, wenn j»e9©eltm 
ber einen bte diigern unb jweR gieicbiieocnbe helfen btr 
onberh bie mittlem ©lieber ber $>roiportiön geben. ($. ii3«) 

^cianöel ^BC, ACD, »ie aud) ^araHelosröinme 
EC, Cf, üon einerlei;. Äd^e, vergalten fi^^mie i^u 
©runbllnien BC, CD. ^ig. 93. 94. 

ittfttiä^ fwb BC, CD, commenfuräbel ^Ig» 93« fo 
ifiein befiimmter t^ileonfiC, aid BG/ et(i(^ema( in 
CD entölten. €« fei) ba^er BC = 3 BG unb CD = 
3BG. ^U^et mon nun von A na(() Jeben ^^ilpunft 

ber 
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i,3»ti^efffhen^tii:eh. 177 

bwBC; Cl>, ^cüeiinknx fo 0hb.§. 56. t>ie trfoti^if 
«fl« «immMr ■ ^liic^, unt> AABC s 3 AABG^.. aiO^ 
A ACD=.3 AABG. 0olS(i(^ ifl§.n3. AABC j £Jia> ' 
^ B^ ; CD. ^ 

SCW§. 59. EC = a <iABC/ nnb CF = a^^ACD; fb 
if) II. §. 179; EC: CF = AABC:AACD. ' 3?«n*tt' 
AABC t t6ACD = BC : CD. ^oiglicl l|l U. §♦ 73. 
EC;CF=ßC.:CD» . - 

ZvokytiM fin^9Cy CD> ütcommmfuroSel 5^ 94.' 
^ ifl fip60C .b«fitmmte t^U »ohrBC,^ aüBO, eKi(^ 
mal in CD mit einem fieinern tKefit ent^Kttu ^ fey 
^^er BC =,3 m unb CD = 5 ?G + HD. ^je^f moit 
tiim Mit A gerabe i^nien iia'dbj[iei)em ^^eifpunfte: fo ftnb 
fe 5^6. btt ^ridngd clKt timtitet^ ^tUSf , unb /^ABC = 
«'AABG/ 'öWb AACD =^ j j1 A«G + 4i AHD, ^el^. 
fi(^ ijl $. ii3..AÄBC t £|ACD^= BG«CD. 

,.' %)i4,^fn:bfn ®riinben^ toi« ^um, i({ ^^^ ^idf 
EC j'CF =,^ AÄG ^^ACD = BC : CD. ^ 

' ■ :Sff<iÄ<^tti^nief ABC,, eine öetflbe einfe Di^' 
bt? .«{n«n(^ctt^BC^; )jd);attd: fo /jt^neibet fte W< bei?* 
6en an6elrt^jSe^«^tlA^^ ac, propörfiom«. Unb 

fjnejbet ?tne 'geroöe gihfe DE, jmej) ©rtten eine« 

€«Me9 crfjli'd) DE, RC^ pafaOel^ Jinb BE,,CD Qt* 
lOflen: fo ifi §, 55. /^BDE= ACDE, fpfglidj 11. §,74, 
ABDE : AaDE = ACDE : AADE. Siun j(! §. a^» 
ABDE : AADE = BD : DA, wnb ACDE : AADE s 
CE : EA. ^fglid) ijl II. $. 73, BD : DA tt CE : EA, - 

€6 fe\> stueytcne BD : DA = CE j E A. SRtm ifl 
§. H5. BD : DA = ABDE : £kADE, unb CE : EA ^ 
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ai;XBE, foldlU^ §i 5,7*^/ ^^ >aroittrti 

5uf«e. 1. 3>ar(^ bie TfSonberons H. ■$. 79* i(} «u(( 
ÄDd DB = AE : EC^ unb «A : DA =CA i EA; ou(^ 
•;AD^ ÄE = DB : EQ, jiiÄÄA j CA ä DA i EA. 
•i^ . a. "augerbem^l!«»** AB : 80 = AD : DE. tXtm 
lithtt man b«r AC bU DF paraarf/ fb Iff nwfeÖWg«» 
.U J AD !?:'BC J OF. giuij Ijl §. 49. CF = E^- doii' 
^jdj^BA: AD=,Ba:.ED, f6t9«(| U. §. 79. AB : BC 
«: A&:DE. Vi 

' l!,i - • ' ' • ^•^^^' 

^fanoct« ABCvjOtt i>tc ©cunWinie BC, fi^neiM 
Sic m e*eiÄ(ä» BA.AC, proi»rttonirt,.n>«jn Oe 
U cntsescnseff^en ^inM MC, ,»irt ; «^ ^»^ 
Vtt Äcn ^CßinM; 'wenn fii^ t>ie ©ninbänic Hai 
^^cnMnpröpo«toDlCtf(^nclH?f/5iff. 9ör • ' 
e« f«9 juerfl BAD;xs.DACj BAtwtan^ert; iiil> 

Sb DAC = ACE; , felali^ I. $. 45.* ?^Si^CEM.f» 

ii* §. 15. £A = AC. <m m. .1ß..»& : »c.= 

iA;AE. goIS«*i(ll^>ßC-BA't^V* s 
€«J ßb jweyt««» BD : DC a/^i^c AC.^ imb CJ, 
ADporofld: foifi§. «^6.BD :DC = BAj AEj fo(«r 
BA IK §. 73. BA :,AG = BA : AE; fol^^ U. §* 75- 
AC = AE; fe^tl^ §. 15- B£C^ ACE. «nun t(l |.44. 
, BEC = BAD 4inb ACE = DAC SölS«* <!» '• $• 4J. 
BAD.= DAC. 

-^^ (^n\> In 5tt)e9 ^rlonödn ABC, DCE, &fo <20ßmW 
'6c«einmfe<n«2BinfcIn Deö onbetn slei(|>: foMjJ^ 
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^{tcn, welche gJcft^e^tnfHetnfc^lKfen, pwpbr^ 
tirnttj unD aowr öie, m\^M^tn'3BinfHn^tnt» 
jK^ejigcffW Pnö / slf id^nomt^, ^ig. 97. ' 

^SHoR {Grinse tiie 1irian3f( $ an (tnoi^y l)of &{e 
$\AMn'SaflhVt^nlep iaQt ^beft^ unt> BC/ CE^ tit 
geroter änicfintN; urtD t>^(dngere BA^DD^ wef(^ $. 43, 
tn F jufammenir«flperi, »e(I §. ag. ABC + ACB <a 9t. 
ttn& anamommen i% tag ACB = Dp^. . . ^ ^ 

©a ABC 3 D<?E, unb ACB b DECr fo ifl §. 41; 
DC ter BF, uRb AC bi^ EF'fpaeaOir; ^fblsHc^ CF dti 
f)araflde9rämm,fot3lk& $. 45?.i^'9»^;»nbFA=r CD, 

,©a AC bcr EF päroReJ: fo 'f(f*§, it6. BA ; AF =i 
BC : CE, i>ber/ »ril AF = DC, AB : D€ = BC : CE, 
foIgÖ(^,AB':BC = DC:CE. . ' 

©a DC btt BF poroael: fb j(l $. 116. BC : CE = 
FD : DE, Htm, mü FD = CA, BC : CE =; CA : ED, 
foIaHc^ BC ; CA = C^ ; ED. 

©tt AD j DC = BC : CE, UnbBC :.ciE=:CA:EDt 
ü» iß II. $/73t.AB ; DC = CA :*Dy;jW8«<& BA tAC 
= CD:DE».> . . ' ^ • • .:. 

•, '■*;'";.• ^ ■ §. 119. ' ■ .... " ,-;';;! 

^inb in jtiiep ^fiangeltt ABC, pEF |>te (^eitert 
ta einen ben ©citen beö onöern ftoportienict; foj 
jtnö ble ^tnfcl, n>eld[>c fllcic^namigcn leiten en^ 
senöefc^tfiijö, einanöergleic^. Ä 98. . ' 

e^ fe«> §. 35. FEG = ABC^ .unb EFG = BCA; 
fbCgJJc^ $. 46, EGF = B AC. ^cigfitfe ifl $. iig» Aß : BC 
= GE : EF. 3lmiH angcnomoiw AB : KC = DE : EF» 
gotgii* i|l GE ; EF = DE : EF; folgric^ GE = DE. 
7(uf ehen bre Xre beiwift man, bag'GF = DF. SRun 
1(1 au* EF = EF. gofglicb ijl $. 17. DEF =GEF = 
ABC j DFE = GFE = ACB; EDF a EGF = BAC. 
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•' 9ff! In awc9 hangeln ABC, DlEF,. ^{n ^t?tW 
BAC, beg dmn, cmem ^(nfcf eöF/! bc* ön&er# 
ftUiicl, unb 6ieifbI(^i3Binld einfc^t<#trfä^tr.<^c(tciT 

ii0. 99» • ■/-- ^'^l■^' ■ ■■■ t 

€« fe«> §. 35. fbG^ l8ÄC nt EDP, nnft ÖFG ii 
ACß:5 -fofgH^-S. 4ß-ßGF=r ABC.^ :5ol9Uc6 ifi'§rii8. 
^ A t' AC » (^ l JDE.' :9&itt Ifil A«srttttrancö> BA ; AC 
tp EP j DFi .^(rflßcÖ^ifl eD t DF d E£): : DF j fd(gii$ 
GO = ED. gjun t^ au* DF ^ Df , unD GQp = EDF. 
Mi^ «fl §1* 14. DFE äs DFG = AGB unb DEF^ 
DGF = ABG. ; Vi 

tens&eö einen AB, ßc, ^mm ©etten m onbcm de^ 
t« jJri}^»Äiöftl«pänÖ:We ^{«MBäc, EDF, m\<ht 
, §»»9 i^ei^rieti»^- «Beitim-^eiKS^dütSef^ ftnt», etiK^ 
anbec gldd^, fecnet Me <aBlnfei AGB» DHE, »ck&tf 
bcn bcpben anbetn glei^nOm^eft (^iren ent^esenfle^ 
feit finb, 5«9|eJ^fpi'^/ obei Ji^letc^ m'c^t fpl^: fb 
fünb bie ^Gßlheel abc, def, wjelc^e ^on bert ptopörtto* 
Äfrten (gelten Hng^feffifn tüerbw, einoobcc glef c^ 
5tg. 100»'. • 

®ffe|f ^lefc ®hiW »aren tmgferd^, fo böf b« «in«; 
fftoö ABC > DEF tüdrr. fo fe? ABÖ t DEF. g?u^ 
ifl flngcnofnrrtm B'AC "^ EDF; golglicö »dw 5. 46.' 
A(SB = DFE'; folglii* '§. lig. AB : BG = DB t EF. 
SRun itl ongcnommm AB j BC = DE : EF. Sö^gflcfe 
toare AB : BG = AB : BC; fbrgli(^ BG = BC, fblgHc^ 
§. ijv AGB = BGC. 
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: 3ffnuJi ACß et»#{|er «HNtifei: fr jfj $. aä. AG» i 
DFE^. ein ^htmpftr ^Mttl, txi jio(fe «rtgmommen, bö|5 
DFE «u(^ augfel^-lM^ i'fl. ^ A(m nid)t fpif : fo ifl 
BGCs AC£ an4^ nt(l[|t ffi:^mc\äits $.28. luimdslic^ ift 



4/ auf ^te;^poi^<nti^ BC« in $»«9 ^m^njirtt 
twb <toant<r 'iy{><i ^Ni«^ ^rian$rt ABD , ADC; 

J)(i§, 24;.AD» = B^Cj «wO ABD:: ABC; fofg. 
(k^ §. ^e.-'BAD =: HCA:^ fo firtb i 1 1 8. We @<(t*n pro. 
pordoniK/ UQb $. 114. 4l^^D»i 4iABC.. ^n |b 
wirb feepi^ftp, ta0 AAPC~ AABC» 

" ©a $. ai- ADB ;; ADC , uwb «o;^ CU^ BAD ^ 
BOA; fo(gti(^$,46.ABD;;bAC: fo finb §. ng. We 
©fittfi proportJotÄrt^ w^ §. 114. 6ABD ec 6ADC. 

mittlere ^r^porrifiitalÖiHe m ben,2(D(^(fttt ber ^^«f 
t^fe BD, DC; uxil i «8. BD : AD?: AD,: DC, 
"Swäf ifl |uc J^pol^ttfe. 1ßC/> ußb jebem i^rer 7ib(^mtte 
BD, DC, ber an i»t^m Ubidmitte Ii<seti))( ^ot^efe AB, 
AC, ble mttt(?re 'SPröportionotlime ; «ml ^. 1 j8. BC :> A^ 
= AB : BD, unb BC ; AC ^ AC : CD, 

a. ^wjH) 0er6bHnid^te Sii^urfä, nxlc^ ctnrr bntf<9 
4^t(^, finSl fel^ «^U(&« ' 

^ - §. 123» 

2(tif^abe: <3Jon (ifitr 9«at>en Zink AB, einm 
b#tu!iten '^^ii ab^c^nd^en. ^t^. 103; « 

%tman an BA Die AC tmter btaÄ^m^hM^AC, 
irogt auf AC fo »ief sieic^c %^k AD, DE, EC, als »er. 
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182 * m.$^txt^t(Bi^m^ii. 

ioD^t fokb, aU^ Qß> Mb maitt §. 4a. DFtcrXB 
pmMi fo i(l $. u6i AD : AC ^ AF : AB. fJUm i^ 
AD=iAC. 8orgH*l(lAF = iAB. 

§.124. - 

QUifQahtx $ine ungetleifte derabe ^fnie AB, dm 
^et^Uten ACy proport(9hirt )u fc^miben. ^19. i^ 

% man AC, nxb^ Mcbisin. D u«t> E ^t^ 
i(}> tiMeri berkbis^n ®inf«( lUtrttA^, fielet CB, mü 
itUK^ $. 43- DF, EG, ber CB, tud) D^tttr AB p«ri(' 
lel: fofinbFH, HB, f>arafle(i>gramme/fo(3(kb$.'49' 
PH =: FG, unb HK = GB. SHutt i(l' §^ .u6. AD : DE 
k AF : GFunb DE : ECJ = DH : HK = FG jjGB. > 

2tof^abe: gu pep sewtxir Sinttn, AB, AC, W 

iegt man BA , AC , unter btüAi^ Wimtei an tm 
(Mbttf tttlanQttt fie noc^ D unb E/ ma(S)t BD = AC, 
iit^t BC, unb §. 42. DE ber'BC. |>ard(f<f : fb ifl $.."6. 
AB : BD s AC : CE, loorinn BD = AC. 

Jltifgabe: gu btci) jjeta&en önlen, A, B, C, 
biebiette^cot^ßrttonalllnitsuilnben. ^19.10$:. 

& fe^ nma^tliät ein !Binfel EDF. fStadft nun 
DG = A; GE = B; DH r C; |ic^cf GH, unb §. 4a. 
EF ber GH poraOef: fo i(l§. 116. DG : GEsDH:HF, 
0berA:B = C:HF. 

., ^ ; §. 1^7* 

aufgäbe: 3tian)^99crat>cn8fn{w, AB, BC, Die 
mittlere ^roportiboaUinte^u finden, ^ig. 106. 

tSlütt 
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i^Söonbett ebenen Figuren. i^ 

^an legi A9/BC'ia«kiv Stratum iinit an tlnav^tj 

. fyifbite Ap, imt>. btfifyitVbt t»en ^Üxn ^ittti ADC; 

I %u( AOmid^K: map §. vsf. in. B ^ ^etptvbihl hD, 

tmb |t(|e'DA, DC: (b tf{ $. $3* ADC ein re<$t«c SEBim^ 

Wjfolsttt^ jkMa. AB:BD = BI>4,ßq* i.. 

§. 128.: \'. L. . ^ 

aijf in J1W9 öWd^en ^ac«ttflc5f wmmen, aB/BC;, 
ein SSßtnlel lic« ein«t>^ FBEf^ einem <2BtnW ttc« <m^ 
betn, EBQ, ölei(&: fo finb bie folcfee <2ö5infel «nfc^Iicf' 
fentm (Seiten uftigef e^rt propwtionirt. 5ittci> finlk 
jmep ^raßclögwmme, ab, bc, etnonbe? glcitfe» 
wenn ein <2Ö(nM be* einen, fbd, einem «jäBittfet 
' t>c« an&ern, ebg, gJeic^ ifl, unt> bic fol^e 9ÖJinfeI 
einf(()fie§enb(n @^iten umgefe^ct ptopocttonirt ftnb«. 
5ig. 107. ..,,.' ^ .. , 

€ö fcp 5ttepfl.AB'= BC, ©ringt m<m,t)B,, BE ia, 
Üine gcraDeiinie: fo ftnb §, 26. mtt^ FB^ BG, in «tncr 

I (craben iin(e» SSoQenbet mon nun. tiai Paroflelogramnfc 

! FE: fo ijl II. 74. AB : FE a BC : FE, «Run ifi §. uf. 

1 AB:FEi=DB:BE^ u«bBC:FE=;QB:BF. golfl». 
«(& ift II. $. 73. M :^BE = GB : BF. 

. e« fei^ jwcyteji» DB : BE =: GB t BF. SR«n ifl 
§. 115. DB : BE c AB : FE^ unb GB : BF = BC : FEi, 
Mlicb ifl 11. $. 73- AB ; FE = Ä€ ; FE. ^l^H «R 

. II.f.75.ABcBC, 

3fl in ^eir gWc^en ^riangehr ABC, ADE, tin 
SSJinfel &<« einen, BAC,..eiiym<2Binfel bc« önbern, 
DAE, gleid^.: fb ßnbbie fol(^e^mWe{nf(^Uc§cn< 
ben- Reiten umstf^tt prepßtttionirt Stud^ finb 5n>e9 
^tiongel ABC, ade, einanbep gieic^, wenn ein 
Sfißinfel be« einen, bac, einem Sißinf ei be^ flnbern, 

2R 4 DAE 



.« 

^ 






184 w- ^ reim ©eemewe. 

tm leiten untief e^rt p(»)>MtiofMv( fint». ^tg. log. 

AD^ in (ine geriibe (inkt f) ^t> §i 26. auct^ EA^ AB, 
In einer geraten Üinie» 3i<^ man ntm BDt 4*0 Hl 
II. §. 74. MbC t ABAD = AADE : ^^BAD. SWun 
id $. 115. AABC : ÄBAD = CA : AD, m 
AADE : ABAD = EA j AB. 9»igHf^ i(! II. §.73» 
CA:ADs:EA:AB. .1 

€5 f<9 jweywMS CA : AD = EA : AB. STun ijl 
$. 1 1 5. CA : AD = AABC : ABAD, unb EA t AB 3 
Ä ADE : iCkBAD. goigli* tR 11. §.73. AABC : ABAD 
s AAD£ : ABAD ; folslif^ II. §. 75. AÄBC =: CJiDE, 

©inb \>itt maU önlen AB, CD, E, F, iptopoitif^ 
nirt: fo ift m SRectongel bet iufem ©fiepÄ/ AB, F, 
bftnSKectansel Der mittlem ®Ke&ec.cb, E, gÄ 
auc^ ftnö »fepsrtobc tfnicn ab, CD/E;~f> p^opoctiiy 
nitt, wenn baö Ülcctcingcl ber erflen unb legten AB, F, 
bem Ülectan^el bet bepben mittlapn, CD, JE,; sHäd^ ifi 
^ig. 109. 

€« t«9 5»wfl AB j CD c E : F. g»<jn Ifttidttt 
$. 3a. «Mf BA, DC, Ut 5>er|»nblfe( AG c= F, ui* 
CH =JE, unb \>ö8«nbe §. fi; bie 9>araQe(ograntm( Bö, 
' DHr fo ifr §. 438. BG i DH. 

e«f<9$weyten9BG=DH> |bl(l$.i38.AB:CD 
b:CH:AG = E;F, 

$. i3r. 

©tab bw 'dewbe tmien a, b, c, ijfopwrtfwifet* 
fö Jj! bo« SRecKinflel bec au§em Qjn^bcc A, c, m 
OuAbcatbcd inUt#eo.^U(bc0B^dic|> $(u#ftnb 

btev 
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S^^ctanget Oec ec(ien vtt^Wtm, a, c, beth üua^att , 

. e« |>9 iuecft A : B = B : C. «Run fep t> s= B; 
fllfo A i B = D : C. golaH* iR §. »3o. AC = BD =' B» 

€« f«9 SwejKcne AC = B« = BD; fo^fj} §.130. 
A : B * D ; C, «nb M§er A j B = B ; C. 

SiifHQ, €iR9tmati9e( mtrb txninac^ in ({nüudferäi 
tMnponbdt, wenn man $. ia7> iu ben bei^bm @ettm ' 
t<« 9licMnseI^, A, C, tM mittitte 9)rop<]rtionaUm{e 
B, fu(|t. 

§. 138. ■ ■ 

2(ttf3Äbe{ 2{uf einer geraden ?fnte AB, dnese# 
wWinid^te tigut jn bleiben/ tt>Vl(^e einet 5«ebc^ 
iien9ei;aWtnl(^^'9««CE, ö^nric^fe?. 5%. nr. 

( «Wo^f man §.35. BAG = DCF; ABG = a)F.J- 
BGH = DFE; GBH sFDE: fo 1(1 ftu* §. 46. AGB = 
CFD, unb GHB = FED;/aut& §. n8. bl)e©eltfn pro. 
pcrtiontrt. SolgUc^ifi^. ii4>AHc«CE* 

■ : • ^ §. »33. 

. 2W^nK<l^^tton9eIABC,pE^,öet^ftenft^»ie 
^ £UM&ca^ t^m dki<^«enbni <^ten. ^19» 112. 

.€»fet^f. »»5» BC.^'EFir EE : BG,fol3H(^ »• ^%% 
BC j BG = BC* : EF«. fOtan jie^ AG; ©a AABC «» 
ÄDEFt fb 1(1 §. 114. A^5C\= DEF, unb AB:BC = 
I>E : EF, fofgfii^ AB : DE = BC : EF. mm war 
BC : EF = EF : B6. 8o%l((ft i(l AB : EflE = EF : B^ 
ic^^m $. 139. iS^ABG = ADEF, forjjHc^ U. §. 74« 
Z:^ ABC : AABG = AABG j ADEF. 9lun i(l «.115. 
ZJkABC : AABQ^ « JJC ♦ BG. ^gHc^ ij au<^ 
/^ ABC t i^DEF = BC : BG. Sflun war BC : BG =: 
BC* ; EF«v S9(3H(^ ifl Z:^ JVBC : iM>EF = BC» ; EF« ■■ 

^ 5 5ufaQ* 
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186 ni S)te wltÄOepmeCi^e^! 

j^roQ/^iemb« et^ttÜA, matt litai s^äU iMek 
iC, £F/ BG, ptep^rtionitt^b'y traf distwnn bet Xtim 
S«( auf bn erflen ABC^ jti'bmi i^ ä^itt^n triansrf 
Auf ter jtoe^tenDEF^ ftc^Der^te, ■»>{< ^^.nfttHC, jut 
dritten BC. » 

§. 134» ^ 
. 2fe^nHc&e^0l9ÖOn«ABCDE, FGHKL^t#ltft^ 

in sUid^ üide 6^nltc^ &en ^^doncn pcb|)octionitte 

SSRan |jc^ bie ©iögonoTe« BE, EC ; GL, LH. !D« 
bie 9)of9gone d^nlij^: fo ifl §. J 14. BAE = GFL unb 
BA : AE = GF : FL, fblgHt^ §. lao. ABE = FGL^ «nö 
ARB = FLG, fofgli^ $. ii«. AB : BE a FG : GL, «nO, 
AE : El'. -- FL :,LG. golgli^ i(t.$. 114. AABE« 
AFGL. d^n gfeic^ie« «irb »on beti ^riotiflrfn EDC, 
LKH, feemifen, golalw^ i|l au(| §. 118. 119. ABEC« 
AGLH. 

$)ö A.^ ff t. :. AFGL : fo 1(1 $. T 33. AABE i AFCt 
= BE» : < :j '. "Hue eben bem ©runbe.'ifl ««* 
AEBC : AL(';n = BE« j GL', gofg«* ift 
A ABE : AFGL :z AEBC : ALGH = ACDE j AHRU 
8o(fl(t*ijin.§. r.O. i'cDE ; FGHKL= AABE: AFGL. 

5ttfa9. tSkratfi- ■* ^ic^wm, tUl^ au« <l§nU<^ 
^riangeht in ^e^ti .e» ''nung |ufaminenge{<|( fo*^« 
' finb dnanber a^tii^ 

<Dfe ^erimefcp c.^.uutAt '^Jofegone abcde, 
FGHKL, wrMten ft(0 n^e pi,' fllcicWieöenben0«t«v 
ober ©toptiafen» 5«3. "?. 

5Da bk W^nt 46nf jcf) | nt>, fo (|J $. 1 14^ AB : FC 
= BC j'GH« CD ; HK = Di- - . KL = EA : LF. go^' 
Hc^ ift IL $. 86. (AB + .;; : 4- CD.+ P^- + ^^' 
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i..1Bontene0e»ett§iötirett «7 

(FG + GH + HK + KL + LF; = AB i FG jc. =, 
BE : GL K. ($. 134.) ' ^ s 

litn «nfe »on bm^rlongefR^ctodfm lafitt fcr gilt l^tr 
©ttft iMm «Ben geraWfnicIitttrSiauren,^ 

;- ^ . ;.•,§.;■ 136. , ,:. .. . ., . _ 

.Sr#rtfi*e ^Ipsfln!^ WDE, FGHK^, m^m 
^ »Je tiieöuft&wte l^talck^jjefleöbcn leiten eb» 
^iagfittoktt. 5«S- "3.. i ; . 

^ "©b $. 134. 'ABCD(E> FGHKL = AABE : AFGL 
nnb $.' 13 j, AABE : AfgL = AB« : FG« = BEt : GL« j 
ft tj! awif ABCDE : FGHKL = AB« : FG« = BE« t GL'jc. 

'' iSiifaij. I. SDo We« out^ iwn totcrfüfrtgen Slfl«^«»» 
«ntodsli^) tff/ M«b Wtrkingelnr §. i33.^{<f<n »Of* 
tien: fo gUt ber Gof bon ä0«n gerabHitid^ten ^Ijumi; , 

3. J^ieeou« er^cL wem br«9 jerabc ilnUri/ AB,^ 
FG/ 0^ proportioniM finb'; ba^ afebonn bte gerab(ln{4)te 
gigur «uf .bec W(!eri ABCDE, fii^ ju ber il^r o^li^tw 
ouf ber jwepten FGHKL, M»erjafte, wie bi« erfl« AB jur 
trifttjiO. - ■■*.'; ' 

Bm, »eld^c elncc gegebnen ABC, o^Hd^, tihö einet 
ant»etn D, gjelc^ fep. ^ig. 114. 

SSRan Ibtföivtibe §. 63. ouf BC bas |3araffefogromin 
BE = AA|BC iinb §. 64. «uf CE, mtet im ®fnfel 
CBL, bo« gJoroaerogrdmW CM := D: fo ifl §. 23. BC 
mit CF, unb LE mit EM in einer gerabwi iinir, 3«r«^^ 
«er ma(^ pian §. 127; BC :GH= GH : CF, unb be» 
(abreibe §. 133. ouf GH ben AKGH e« AABC. 
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©ft BG t GH = GH : CF j |b ifl §. 136, M ai 
A ABC : AKGH =i BC : CF. mmiH§. 115. BE : CM 
= BC : Cf . golöli* fft AABC : AKGH = BE : CM, 
fo^lk^. A ABC : BE = AKGH : CM* aUwi ifi AABQ 

Ä BE. 5«rari(^ in ouc^ akgh =? cm = p, , , 

§.138;. ■ , 

0{nb t)t« gerabe Sinlen AB, CD, EF, GH, pro* 
pmkiMi fo fint) duc^ bte auf benfeibcn.ixfc$Hel>neit 
ify^mm m(ä^^ttnWsmn ka«, LCD, MP,Nri' 
ptopottionirt» Stud^ ftnö Di«: gerob« gjnleti AB^Jf^ 
EE, GH, proporttonitt, »«in Ne owf ^elbjö l«# 
f^riebciwn d^Hc&w ^tguten KAB, Lcp^ MF^NHt 
ptop8«iontttfi«b.^tg. »f.. ■ \« 

€5 fev 5»«^ AB j CD = EF t GH. «Ro» fk? 
' §. 135. AB t C6 = CD < O , tinb EF.: GH :? GH j P» 
§o(fllk6 i(J II. §. 7J. CD t O = GH t P, 9?«n «W 
AB : CD = EF : GH. Sforgücö ifi II. §. Su AB : = 
EFtP. fnmifi^. i36.3uf.3.AB:0=AKAB:ALCD, 
tittb EF : ? ? MF : NH. §of8«(& i(l n.,§. 73- 
AKAB:AtCD = MFtNH. 

e« f«> jwevtene AKAR : ALCD = MF : NH, 
giun i(l §♦ 136. 3«f. 3. ^KAB .-iALCD = AB«: CD'/ 
unb MF : NH = EF» 4 GH«. ^olgH^i ifJ H- §• 73- 
AB« j CD* ^ EF« { GH«i fo%Ik^ U. §♦ 79. AB ; CD 
=rEFtGH, , . ■ .; ,':•■ 

§♦'39« . 
3ti>Aem«ec6ttt>ii^(feten Hansel ABC, tflbj« 

gJÄUi:,«uf bet ^ppotlenufe BC/ben i^r a^»«^«" VT 
surcn auf bm Äat^ctcn U, Aq, jufamrrwn «rf«cvr 

&fe9ADfmtnäit, fi» ifl §. is^.SMf. »-"CB -^J^ 
= BA : BD,,fbl8KA §. i3«. 3«t «. ^ : F 3= CBrßlJ 
€ben fo tfl enoeiöli* E j G = CB : CD. golglf* jK 



Digitized 8yL:iOOQlC 



\ I. fl)»tt2)«Mfekmti^gur^ 189 

E §. ge.'E : (F + G)=,CB t (BOn^^pC). i'Do nun 
(^B-BD + DC : fb iff aud^ E = Fo+^G. 

■ '" , . '-•'.'§♦ HO., ; '. 

3n>ci) iftj^\illii^i ^VitaDerögrohune AC/CF, 
(Inb in jujomwengcfifirfl; <25ec^d(tni§ t^r« ©nint« 
liiiicn ßC/ CG^ ynD ,g)i$^n CD, CE, ^ig. 1 17. 

iöringf mau RC, CO in <jn« gttot)« itftie:. ^ ift 
,5. 2^. DC.mifX^E fi^jin jj|frolJ«r i|nw. 2Rfln-»>ofl«nbe 
^ ^c(«ngd.Cl^.r,,..9iui^^f(e9 n>i({furÜ(^ eine aerobe 
Unit K," unD '§^ 1 36.' BC : CG s K: L , oh* DC: C^' 
= L : M, .fo Ift IL $. 84. K; M =:.K .L : L . U'zl 
r,C . DC :, CO / C*:. • SHun ifi f 115. AC : pH = 
BC : CG = K tt/iatit) GH : OFc-CD ; CE a L : M, 
lm^ txj^er 11. «." iSiV/C*-: GF.=: K : M. . gi>r8«(^ ifl 
üu* AC:GFd%e^.üe;OG.CE. - -••^ 

SufuQ. X)a $. 54. j<tfSfd)«eMnf(i(^fef^arofle(0' 
dromm eineiiv red)tn>inf listen AC, ^e^ alfic^ir ®rtinb> , 
llnIfBC, m*-Jg)ä^CD, g{ei(^ ifl: fo gtit'ber 60^ »on 
(Ulm fyat(iffc%rbmrmn; unb^ n>e(( §. 49: ein ADfiC 
^ie J^ifre tx0 ^arollefogrflmmd AC, aud^ twit aim, 
Triangeln. 

ji^nitte, acb> edf, hn x*i9<|<^lttrt€n iß«9en 

ein&AB, EF, commenfuroW: fb 1(1 ein BefHmmp 
ftr^^e« »ortEF, ali EG, erfi<l|>einftl o^mefK«^ In AB 
«tt^lten. €0 ff 9 bo^er EF = 3 . EC, unb AB ± 5 . EO. 
^ffUnbif nton nun tnr9)litte(pu<ifre b«r (S,ttkX mir ben 
l^ilpmlttm bcr ISogcfr miKelf^senjblr itni^n; («(Wtb 

$. 90, 
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I90 m^ieirtineiSftMmtee^i 

dnanber g(eld)/ uinb EDF cs:.g . EDG^ . atu^ ÄCB .= 
,5 . EDG. Sorslld) (fi $. 113. ACB : EDF = AB : EP. 

©inö AB, BF, incomTnenfuratel: fp Ifl 6*9 j^öec 
©nt^ellung wn EF, e^ 5^11 £G in AB rtÄd)emäl.mlt 
einem f (einem Slefle cnf^alten, «nb EDG in ACB eben 
fo »ielmol mit einem f feinem SKcfft. S^Ialit^ifl ««^ 
^r §, 1 1*3. AGB : EDF ri AR-: EF. ::; - , 

^ufiic. I. Zittaus er^Öwf tr^if W "Xuöfc^jni«« 
ÄCfl, EDF, fic^ ttut^ wie' ble'.sciroAnf^n SBinfel »er« 

a. ID^ bie ^etip^er'iewinfef, weiche atifben^SogeR 
AB, EF, (Ie^al>ic Wfenber eenfrtoiiifel ACB, EDF, 
pit: f(y .m^itin fid) auc^ t)U ^eVip^ederoinfel in gkl« 
((;en ^irf efn / wie bie t^o^fn , ^uf benwi fi« flehen« 

. ■ ■ ^ , , §. 14a»- ■.■■■'• 

(Sinö m.iiö$feici^en ©Wn bie <3]&(nW AGB, 
DiEF, einander flletc&: fo ftnö t^rcSBogenAB, DF, 
Uieit ^cpip^,vicn Dcc ©rfd pwpoptfonirt. ^ud& ftnD 
t»ie «oßinfel ACB, DEF dnanl)cc glcfc^ , «jeno m 
«Sogen AB, DF, Den ^ecip^erlm bei; ^t"rf d Proportion 
nirt jtni). W "9. '^ ;..^ ,. ■ ^ 

e« fe^ iutifi AGB = DEF. Crrlcf)fef man §• ab. 
«üf AG, DP, bic 3)erpen6lrel gG, EH; fo jf} »onben 
55o9cn AG,JPH, jebtfr; bec »icrte, i^ett bee fPetjf^tie 
ftbm <lttM«^ ^*w ifi $. 1 4 « . AGp : ACG :^ AB : AO, 
unb DEF : DEH i Öy -^DH, unbll, §.'74, ACB : ACG 
= DEF : DEH. gorgtit^ i|} IL f 73. AB • AG = 
DF : DH,fo(9(i(^ AB : DF =AG : DH = 4 « AGaDFL. 
(ri.§..79.) ' V 

Q6 fe9 $vot^ttn9 AB : DF 2 4 AG : 4 DH = 
AG ; DH, fofa««|.AB : AG = DF t DH» «nuniff 
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K ^on hm 0>mn disatm 191 

§. <4l. AB i, AQ c ACB : ACG, unb DF : DH = 
DEF* : DER $o(^(i(^ ifl II. §. 73. AGB : ACÖ « 
DEF:DEH» gflim ifl $..24. ACG = DEH. 3ol9li(^ 
jßII.«,76.ACBsDEF. ^^ 

' ; • • ,l!, , , ' .,1; ■ 'V 

.. ' ■■'•.!'; .-' ,^ ■■ S. ;43.'' ■'■••,■ ■'J 

iDti ^'«rtmetet i^nlic^cr ^Itwonc wr^alten fK§i 

W<^ol99onebcfc^ricbcncn€ir!d. Ä'iao. ' ' 
SRon 'beftöd^fe $««(? ble ^»olpgbtK' ABCDE> 
FGHm.^ um. mi^ -hiiiSÜtM, «xren $M;cbmrffer, 
BM, GKife(äM^nffttp9tlbiit^ AM; BE;<Fi{/ GU 
»«$. t»^.. BAE =.6Uli^ #«» l|A :. AB ?^ GF.:iFL; . fo 
i|!$. i»o. AEß.pFLG. giiimiff§.86.:AERft=;AMB, 
W» FJLG e FNG. $0(3(1* (j* 1. §.45. ^A^tB » FNG. 
Slip '4(1 §. 93. BAM :;r GFV> " 8ol§U<^Jfl $. n8» 
AB : FO t BM j GN. =rj>lt :. GS, «Jhm if? $. ijj. , 
ABCDE : FGHKL = AB : FG. $old(i(^' ijl 
ABCDE : FGHKL = BM ; GK = BR : GS. 

|Mi^ , {n Webe bit ^irfd^ ber«n tDur^ntff|<r BM, 

Wtbt / bflg /^aBR N Ä fGS , unb «B«: fG = KR ; GS = 
BM t öN, Mnb ba0 ba^tt abcde ; fghkl = BR : GS = 

tüxiteiHr ilpalbmilfet fibn ^Dün^tnef^^ b«t* um«bec 
©a §'." 143. beblefm.mörbctt, tag AB : FG = 

BM*-: -Gbi = BR { GS, forgdcb n. $. 7^. ab« j fg« a 

BM* : ^^«= BR< r'GS« ; imb §. i^6. ABCDE : FGHKL 
= AB« : FG'} fo j(i ABCDE : FGHKL *: BM« : Gftl« =: 
BR« j GS«. 
.... Tlxif 
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192 m* ^e tdnc ©«ömctrie. 

V ' TCitfeScn die ?(n wirb ein g((i^tft»onal>cde,lg\4 
6(toie(ltu 

§.-'ht»- ' ; •■■.',; 

3(1 ein wguIdK^ JJoItjgotr abcde, um einen ffir^ 
H tinb ein ä^niic&e« ^logon abcdE, fn benifelbm 
Citfel ^fcl)irieben: fo wtjdtcri f!c& bhfif^bl^&one 
i»<e bie ötiabcate öer ttom «SJJittdpunfie R, duf bi« 
^olpQonfeiten ab, AB, geraten *^ecpenbifeIRB, RP; 
i^e $eametec aber, mit bief^ ^crpenbifel. .5*9. 120. 

3>a r«(^t eVn)e{0(t^^ARBä i^ i6R.PB : f« iß aB ; BK 
ac BP,:1PK. Sfiun' tfl fcü^terifetiisH^ abeixaB, «n& 
AP =. 3 BP. ' grtgHd^^ifl 4m^ «bl«: BR = AB ; f R ; \^* 
Udj ab : AB = BR. : PR. gUiim Wr^Cttn fi<ß $. 136. t)i< 
^öf^gone/ lok »b't'AB«', urrt) §♦ 135. i^e petimrter, 
läe ab ! AB. So(^(i^ oe^frm ft^ Die ^oi^orie ^ 
löit R3« : RR*, «nb i|^e|)«wiu«t« n>le RB : RP.' 

<=6ßetitt in einem ©cM jroet) <&e§nen BC", DE^ 
einanbet f(^neiben:' f& fmb W Sftfc^nltte ber einend 
BA, AC, ben Sibfc^nitren bet anbem, DA, AE, mi 
öefe^rt pcoportioriirt. 5«3« 121. ';;, 

3ic6« man BE, CD: fo i(I §. 86. ^EÖ;'4i<g>} 
tinb EBC = EDC; aucfe ,§, »sf.jBAE = DAC/ goistic^^ 1 
ifj §. 118* BA : DA = AE i Äft , . , ^ . .,, ,o { 

5nf<)Q. @Mb(t Sig. m. ^ ^er iDnr^ii^eeiDC 
eine @f^BC|fn!re«tt: fo ifl $..«$, jA3,c;,jkG; \^tg« 
«(^Wc 9)tO|»ortio« AE :.ACa AB : AD nttnmel^r AE: Aß 
::;AB:AD, bo< tf^, bec f>n-)»enbt^el auf Dem. ^un^. 
mtffrr eine« ^irf«(0 i(i bte mittim ^^ropörtiotiafUnie JM 
beii^&f(^iff(n<tictf$ur(|Rief|^«» , ! 

/ f. 147.1 
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§. 147. 

- ^imb t»rt dorn fünfte A mig«^ eine« '®r^ 

-M^ jwep sewbe ftnien AC^ AE, gcjogen, n>el(^e 00 

'Cfefel ftt>n«Äen: fo tfl feiatafAC, nebjt t(>rem duf>» 

fern Stbfi^nitte AB, Der an&crn ae, ncbjl i^cem äuj« 

fern ^ibii^nim, ad, titnftefe^tprop0rtiont«.^ig. 122. 

3ie^t moa BE, CD: fo i(i CAE ? CAE< un& $.86. 
ACD::AEB, unb bober $. 46. ADC:^AfiE. ^0(3« 
Hc^ 1(1 §. 118. AC : AEc AD j AB, 

0inb bwi ^'nem fünfte A auger^Ib etee« ®r^ 
Wß'^we? scwbe ginlen AC, AD,, gejosen, bercn clo< ' 
AOben-Sfrfd f(^neJbet, Ole antare aD tbn bem^tct? 
^ ifl bM b?tü{;rcnbe AD, Uc tn(triew ^^r oportlonfllUnie 
}u bec#ncibenben ac, unb i^tm dufern Slbfcbn(w 
Aß. aiüt^ i|l Don ^e» stoben Linien AQ, ad, bl^ 
oon obgebacbten fünfte A mä) bem ©rf el ge^en, 
«nb bercn eine AC, bcp ©ticl ftbnelbet, bie anbc^ 
AD eine ^ö^qinfl^Iinie, wenn fte. bie mittlere ^ro» 
fcecfiehalhnie ju bec f(^neJbenbeh aC, tinb ibrem duff 
SrtiSrbfc&nttteAB, ifl. 5ig.i23. ' T 

$6 («9 3uer(! AD eine Xan^cnre be« (Xitfeltf. S97aii 
Äfee.BD, CD ; fo ijl CAD = CAD, unö §. 94. ADB a 
ÄÖ, unb baber §. 46. ABD = ADC. Soiglicfe 1(1 
^h8.AC:AD=AD:AB. . ' 

^ö fn> jweytenö AC : AD i= AD : AB. iBon 4 
'|i«^ man $.81. bie tongenre A£. 9?on be« ^irfelf 
SERiffffpunft F jffb« mon FE, FA, FD: fo ifi nocbObÖi 
grn AC : AE = A£ : Aß, unb nacb ber Q?orautff(|Mn0 
AC : AD = AD : AB^ ^olsüiif i^ AD = AE. ««un 
iff avtd) FD = FE, nnb FA = FA. gols»* (fl $. «T» 
ADF 3 AEF c SX, ,folg,Ui) §. 80. AD eine tonaAite. 
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194 «i IDIe reine Oewtteftrit' 

, ' §.149. 

>o^ ter größere S(bf^mtt&fe. mittler« 9^i»c(foR«l» 

»erb«. ^Ig. 124. 

^ ' • Snan ^oftlrc AB in G, tnid)t9 In B bcn ^«rpenW. 
|(( BC = AG, mac^e au« C mit CB einen €trff(^ |te^ 
. AC, unb »erldngfe fie bii D: fb ifl DE =.3 . CB = A». 
@nbKd> ma<i)t man.ous A mit AE ben i8fo$m EF, bof 
AF = AE : fo ifi AB in F (b gefc^nif ten, bo| AB : AF = 
AF : FB. 

1{)a AB fmtrtäit auf CB , fblgUc^ $t 80. «ine taiu 
ienfe be< Sicfer« ifl: fo ifl $. 148. AE : AB = AB : AD, 
folgticft II. ■§. 79. AE 1 AB - AE = AB ? AD - AB. 
mm ifl AE = AF, nnb AB = DE. joigli* ijl 
AF:AB- AF=AB:AD-DE, b«<jl, AF:F8 = 
AB^AF, ob«cABtAF=AF:F8. 

§. ifö. 
aufgäbe: &ntn dlctd^fd^ehld'^ten ^ansd |» 
feef^reiben^ tvotinn ;ebe€ SSBinfel an bec (Scunblimt 
boppclt fo 9n>f / a(^ b(( ^infd att b» ©pt^e f(9. 
^tg. I2T.. 

., Qiftp $. 149. eine gerabe iinie AB in C fo gefd^nifi 
ittti, ba@ BA : AC = AC : CB« Ku* A mad)e man mit 
AB einen (littü, trage §. 98. in benfelben BDr AG, 
^nb ate^ DA: fo ifl AA6D nit^t nur gfeicbfc^nflic^f/ 
k>ei( AB = AD, /onbetn aud) ABD c a BAD, »ie b» 
ipiefbn mtrben foQ. 

9Ran jie^ DC, unb bef^reibe $. loa. um ben 
A ACD einen girfei. ©0 BA : AC = AC : CB, unb 
to = AC : fo ifl AB : BD = BD : CB , folgfi* §. 148. 
BD eine tanamft U$ ^itUl«, ^i^l^ $. 94 BAD = 
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CDU, fol^j* I. $. 46, BAD + CDA = ADB". fftm 
1^ §. 37. BAD + GDA=BCD, ufl1> $.15. ADB = ABD. 
joC^licfe ift I. §. 45. BCD = ABD, forgtic^ §. 16. BD = 
DC. SttunnwrBDsCA. Jolglid) l|l DC =^ CA, fo(g* 
Ud» $. 15. 37. BCD c a BAD. giün warBCD = ABt) = 
ADB. dtAsfiiif i|} au(^ 3 BAD = ABD = ADB. 

§. IT». 

2t«fgabe. ;^ ><bcn ©rfd eine teiguIÖK funffei^ 
tlg« ^»9Ut 3U btfc^rcibcn. ^13.126. 

Q?5 fei) Der AFGH n>ie §. 150. SWon I<f<&rd6« 
$. 99. in Den €trM ben AACD mit fohlen ^infefn, 
fo bdi alfo i(t>er £B3inP(( an bec ©runbltnie CD Doppelt 
fö grof/ ote ter ^infe^ an ber @pife A fep. !97an ^p(« 
iire §18. j«ben ®J> ., «1» ber ©runblint« CD; fo ifl 
CAD = ACE = ECD = ADB = BDC, folqJid> §. 90. 
tie ^^ogen biefer ®mfe(, folg(id) $. 91. M'e Seinen bie« 
ftr idoflcn gleich. ' !Demnad) ((} ABCDE g(eid)f((rid. 
IDrt ber Otogen AB bem SScgen DE gleid) ifi: fo ifl 
1. §. 46. ABCD = BCDE, fofglid) $. 90. AED ='BAE. 
^bm fo erwet(! man bietf von b^n übrigen SBinfefn. 
S)()iina(^ i(l ABCDE and) a(ei(^n>inf(id}r. 

3ufaQ. (ibtn fo wie $. loS. 109. 110. be^ ber regu« 
form fec^dfeitigen $t()ur gelehrt n>orben, ioirb aud) um 
b<n ^irfe( bie regulär; funffeitige $igur/ ober in unb u(n 
Ut vtgalitt fünffeidgeSigut ein €irfe( befc^rieben. 

V §. 1^2.; ' 

2(ufgäbe: ^?anfu(^t jweogfwbcSi'men, bereit 
©iffcrena AB, gegeben iii, unD bcncn jwep Segebene 
ßeraDe hinten AC, AD, umgefe^tt propottloni« fin.N 

Wtan laffe jme^ gerabe iinien HK, CD einanbrr un» 
fec teilten Sßinfebi in A (treiben. iBon A (rage man 
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^6 iH. ®ie teim ©eemetrle» 

Auf tie üntUe ^(6ene £)if|^r«i) AB / Arib <nif b!e an^ 
Ak s>9cb(nni Ittittn AC^ AD/ on tfn<3(3«ngefit|t(n @ci' 
<en. SRan ^fbire AR in E^ unb CD in F^ unb erriete 
to 9>«rpenbifc( £C^ FG^ bic fi^ in G fd)n«ib«i muffhi. 
3(11« G jte^e man mit GC = GD einen €irfe( burt^ C 
tinbD: fbfbibAH^ AK^ bie gefu^Ken iinfen. 

IDa GE fcnfre<t( aui$ G: fo i(l $. 69. HE'=EK. 
$Runi(lAE = EB. $ordli<^ißHA:=BK, fo(dn(6AB 
tie !Dif]^reni »on AH, AK^ unb e$ tfl §. 146. AC : AH 
= AKjAD. 

^mme AB,- gegeben (|f/ unb benen jwep segebene 
gewb« önien AC, AD, utrs^'^ttproportfonirtflnb. 
Jig. 128. 

€« ff? ein^ecfifer ®{nfel BAD» (Son A (rag< man 
auf ben eiimi ^t^fcf bie gegebene @umme AB, unb 
«uf ben anbem bie gegebenen 4inien AC, AD, an dntr' 
lep ®eire. SRan |ialbire AB in E^ unb CD in F, nnb 
mid)te biei^erpenbiPei/ EG, FG, bie fic^ in G f(bneibm 
mä^n. Hut G fiebe man mit GC= GD einen Sir^et 
tfotä) C unb D : fo finb AH, AK, bie ^efuc^ttn iinien. 

©a GE fenfreibt ouf HK, fo ifl §, 69. HE = EK. 
Sflun i(VAE = Eß, gofglitb i(l AH = KB, foigltib AB 
bie @umme «on AH, AK; unb e$ if} $. 147. AC : AH 
sAK:.AD. 
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$.154^ 
I. ^ine ebene ifl buK^^M?offe qlxt ÖBfen'geIe§r, 
^^ i[t)enn fold^ fünfte- eDct Önl«i in Wcf« 
€bcne ftnb. , ' . , 

2* ®ne öewbeönlelflfenftec^r aufÄherebftte/ 
tt«nn fie 4ttf aUen öeraDcn Önien/ tfe man In bcc 
©>ene auö bem ©urc^fc^nütöpunfftj liefet, fen!^ 

3. ©negcrabe^fnfe i(t geneigt geden ^t^bene, 
n>enn fie auf öerfclben nic^t fenfctc^t ijt r 

4.' 3ttx9 Ebenen finb auf einai^ fmtttä^, 
»enn /«Der in bec einen €bene auf Die SHitd^fd^nittt* 
linie geföHt^ ^erpenöifel auf ber atfl)em gbene fei^' 
f«&tift. • 

Tt Ebenen jlnb geneigt gegen einander, wenn fte 
nid^t fenfeeidbt auf einanbec firtb. 

6. 3[fl eine gerobeönie geneigt gegen eine ebene, 
anb man jie^et wn-elnem wiüfMit^n fünfte becfeT^ 
bcn eine gerobe fenfeec^t auf Me &m , «ftb Mtbinbce-' 
minelfl einer gevaben Einie ben ^Ducd^Mtt^nft ber 
fmfcec&ten mit bem bet geneigten: fo IM§^ ^v fpi^e^ ' 
"äBtnf ei, ben mit folc^et ^3JetWnbung«linie \)k geneigte 
öoie mac^, i|LW n<ig«ng gegen bi« ebene. 

^^ 7. 0inb 
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198 HI. '2)tc teirte Öeumefrter^* 

* 7. ^nb jtvcp Ebenen genHat gegen dnont>cr, unt) 
«irtn errichtet auf bcc S)uKl)f(i^nittg(inie in einerlei) 
n>iafürii(t>em fünfte in jebcr §benc einen ^erpenbU 
W: fb ^eiff'berfpl^e <3BinfcI, ben folt^e^rtpenbifel 
<irir^tte|eri, bicncigpitg bec (jbenen gegen einanber. 

8. €inc gerabe 8inie ifl einet (Sbene pav^üel, 
) wenn fie mit ber (Jbene nie jufomraenföuft, fo mit 

ttwn beybc aud(> öeriangett. < 

9« 3">ei) Ebenen finb parallel, wenn fte nieju* 
fammentreffen/ fo toeit man auc^ k^H oecldngm* 

3ebe getabe Cinie, öon »eld^ec ein ^eü in tintt 
€bfneAß, Iflgan^inbiefet^bene. ^tg.;X29. 

\ , ®(fe|t , e^ wäre twn einer gerabcn iinie ün %^ 
<PD in Der €b(ne/ unb txr antxre Xfitii, wie DE^ ibtt 
Der @behe : fo f onnte man §. 3. 3uf. i. CD in ber Sben« 

' nad) F Deridnjern. iDemnad) bitten jtoep gerate Linien 

CDE, CDF, einen ^b«^^^^ »n«* «inonber gemein, weU 
4ie6 §. 2. 3uf« 4-. unm^gticb tfl. 

' ^ufxti, I. lDur(bjebeserabe ({nie laßt ftc^affo eine. 
Sbene legen. 

9. ^et^e ^erabe iinie fe^neibet eine €bene nur ia 
fjnem 9)unfte.. 

. S»e9 gerabe€lnlen> cd, ef, n»eWb< einanbop 
fd^neiben, finb in einet: ^bene; cm<^ ;ebei; ^iangd 

CDF, iflln einer gbene. 'iig. 130. 

Oefe$f eö »dre *on bem AGDF, ein 6ril(Pt5HK 
in ber ^benc AH,: imb ba« anbre HFDK, aber fo((^er 
€brne: fo lodren bie geraben hinten GT , GD, nic^C 
jan| in bn €ben< AB, weicbe« §. i55> uiün^icb i^> 

Sofg* 
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^f^i^ if! bet gan^ £^.GDFin.b«c^htm hB , inmU 
(^r oud) GD, GF, folgtit^ ^ 15 5. auc^ CD> EF> fuA. 

5ufae. ©urc^ jeb« t>reiy fünfte G, F, T>, wk oud^ 
bur(^ j«ben SittM CGE, (aft ft(^ <^(ft> etne^fte legen. ' 

®efe|t txr ©urc^fd^nitt bet ^i^enen^ EF^, war« fein* 
gerate iinie: ^fo^feif irg^nb eine onDreüme »on H nac^ 
Fgeräte^, efaja DU EGF in t>er SBene CD, unb bit 
JEHF in bcr SSeiie AB. 3)iefe »örben bempod) jtoeft. 
f)nnffe E unb F geikelto ffihen^, welche« $/ a» Sujp 4* 

§.158. 

®ne 'ScroDe tinfe CD,, ifl auf einer ^6enr AR' 
f5»nfrecl^tv wenn fie onf swep gernben giw'en EF, GU„ 
Me man in fold&ec^bene t>ui:c^ Un^üt6)(<S)nHtip\irit 
C, Sieget, fcnfrec^tif^. ^ig..i32» 
' . !97an $ie^e ift ber Qbw* Aß bur^ C wifi^firftd^ ein« 
ti>i(fe tinie KL : fo foge te^, bof CD au^ auf KL, foig« 
fi(& $4 i54i 2* ouf ber.€6eue AB.fenfcec^t i(!. 

©enn man wad^e EC = CF, GC = Ctt) unb|te^> 
1H„ GF j DE, DK, DH j D6^ DL, DF. 

5^0 EC = CF, HC = CG, . unb §, 25. ECK ä 
GGF: fo ifl $. 14. EH = FG, unb HEG = CFG. 

^HECcCFG, unb $. a5.ECK=:FCL, fln<^ 
EC = CF: fo i(f §♦ 14. EK = FL, unb KC = CL. 

©« DC j^nfrecftt, firfg««^ DCE = DCF, oud) EC a 
CF, unb CDs CD:, fo ifl$.i4.DE = DF; ynbou» 
gleichem ®runbe DH = DG4 mm mt «u(^ EH = FO. 
8oIgU(& ift §. 17. DEH = DFG, 
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Zu DEH«H&FG, DE = DF, EK = FL: foiff 
$. 14. DK = ÖL. gjun mt auä) KL 1 CL, loit) CD 
^ CD. 5o(slt* i(l §. 14. DCK = DCL, Msliiöi §. 8. 
CDftnfre(^ oufKL. 

©rep öoabe tinicn CD, CE, CF, bitöu« «iitem 
5>unf(cC, ge^en, utit» auf öenen eine Dirne CG, jn 
folc^em fünfte c, fenfcec^t ijl, fmö iufommen in 
<|inei; §i>cne. Ä»33' 

®(ffe|t, CE, x:F, tpdren in bw &tM AB/ a6er 
CD öBer bi«fer Sbene: fo fc^nitte $.. 1^7. eine Sbene 
,tur(^ GCD, bie ^bene AB in trgenb einet getaben 
finicCH« 

©a CGouf CE, CF, fenfret&f: fo iftfie§.i58. 
#1^ ouf CH'fenfre^f. fflm ifl angenommen/. ba§ fie 
«M* auf CD fcrifred)t^ 5ö(9ti(^ n>dre GCD = OCH, 
ml^t tmm^dfit^ ifl. ' 

§. löo. 

Bwei) gecdbeSinienCE, df, fmb pani0«l, wenn 
fie mU äiif einen €bene AB, ^ftei)t ftnb. Jig. 194* 

3;n ber €bene AB jie^e man CD, unb DG fehfr<# 
«uf CD; mad^e DG = CE, mib )ie^ CG. ©ön E 
jlf^ mön EG, ED. Da EC fenfM(^e auf AB: fo Id 
fie §. 1 5,4. 3. auf CD, CG, fenMf. Hine eben bem 
^cunbe ifl FD oufDC, DG, fenfre^f. 

5Da EC = DG, CD = CD, unb ECD = CDG: fo 
ifl §. 14. ED = CG. tftm ifl au^ EC = DG, unb 
EG = EG. gol9li(& ifl §. 17. ECG = EDG, = % 
tkmnadf ifl GD auf bC, DE, DF, finfw«^; foig« 
ii(^ fmb §. 159. bicfe i/tvt». genannten Linien in «iiier €&«««> 
in welcher «u* §. 1 56. EC ijt Wun ifl ECD + FDG 
= a3l. Soiglit^ N §; 4«. EC, DF, paraltd» 

Sufai». 
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2. ^nUnf^m^ti'^iSimtu 201 

ßd^ t'mt&muUQm, 

$. »Ö7. * ^ ; 

&w gewÄe Zink, jorfc^e j*w<> ^wOdm, EF, 
GH^ fc^eiOet/ tflintt Den ^caBelm in einer $bene 
AB. ^tg.ijf, 

®ef(|t Die ft^tidbeti^ iinie mdre nic^ in AH, fon^ 
tMtn bruberwie CKDi fo wirb $. 157. eine ^ime burd^ 
CKD We AB in einer geroben iint« CD fc^iben. ©em« 
nod). Ratten jloep gerabe unten ^me^^unfte C unb-B, gtt 
mein, mi^«$ $. 2, 3uf> 4. Mtun^gÜd^ if). 

§. 162, , 

aifl öon awep ^(uwUellinien EC, DF, We ^ine EC^ 
auf diiec ^t^ene AB, fenfrec^ i ibüßd otK^ hit onbre 
DF. 5ig.i34. 

tDur^ £C; DF, rege man $. 160. 3nf« e«nf ^^e, 
lnn>«{<^r$. i6i.au(J(>ED, CD. ^ 

'Da EC fciiPre(|)e ouf AB: fo ifl $. 154, a.ECD 
= «R. Snün fmb EC, PF, paraffeJ, foiflUi^ $. 44» 
ECD + FDC = a «R. 5ol3(i(^ ijl FDC = «R, Un6 bd^ 
firFD aufDCfenfrec&f. 

DRtM^ man in ber Ciiem AB^ bie DG auf CI>(enf« 
ret^t, EC = dg; urtb i&^ CG, EG: (b i/< $. 14*' 
EO e CG, f»(8(i(6 §. 17. ECGs EDG = fR, unb ba« 
|er GDonf IJEfenfrec&r. 9lun »Ar GD m^ auf DG 
J^nfep(^, folgli* i(l §» i$8» GD a«* auf DF fenfre^f, 
«ber FD auf PG, , fftm mat FP auc^uf PC fenf* 
rMl)t. SolM ifi.Fl) $. 1S8. auf ber «Ebene AB. 
fm(re<^* . , 

.' \ 91 5 §.163. 
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^ $. 163. 

^Swep Qccabe Smien, ab, cd , mW einen bdt^ 
tcn EF, in einer an&ccn €bcne parallel, pnö felbjl pa* 
rdlel. 5i3.i36. 

• .3n EF neunte man elnjn wiUtMidfen 'pmitö, 
anb crric^fe jn 4)er €b«nc *ur4 AB, EF, b(n fperptnöjftf 
GH, unH in ber &tm buw^ EF, CD, ben 9>crpenbiM 
GR: (b ift §. 158. EF auf t-erSbene bur^HGKfenf. 
xt^t, Solgltc^ finö $• »62. oud> i^re gJaraöelen AB, 
CD , auf fol<|ct &€n€ fmtte^, fplgUc^ $. 160. einoAi 
^ popaöef, • 

. $.164. 

, 3ipe9 «Sßlnfel ABC, def, tn »erfe^iebenen &o 
mti, f«nb tinäktütt sleic^, wenn i^w ^c()cnfei para^ 
j«l pÖ. 3»Sr '^' 

r «Olon itwi^e BA :;:ED, BC = EF, tmb |fc^e AD, 
BE, CFj AC, DF. 

■.■ . 5)a BA, ED^ 8l«J<& "«>> potflffcf: foffnb $.'48. 
oudE> AD, BE, .unb ou« eben ben ®rönbcn CF, BE, 
folglich $.163. AD, CF gWc^ unb paraKel. ^olgti^ 
(tnD §. 48. au(^ AC/ DF, gleich unb porofieJ. 5olä''<^ 
|fl§.<7. ABCsDEF. 

WW auf eine (SSeneAß, §u gflen. ^tg. 138. 

3fn ber €&ene AB , jl«^e man »taWrfltft DE , tmb 
jtlHe In ber €bcnc burc^ CDE ben g>erp«ttbifc{ CF. 5fl 
>i*fee fenfre<lt)t auf ber €6ene: f5> iji ba$ »erlangte ge« 
fd)e(>m. 3ifi *P <«* «^<f nM>t: fo errld^ee man In ber 
ebene AB auf DE ben 9)erpenblM FG, unb faOe in Der 
eberfe butr& CFG b«n9>erpenWfel CG; fo Jfl folc^er finN 
re*t auf AB. 
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2. $3on litnHtptiAk^m ^i^m. ^oj 

• > AB jie^e mon butä) G öl« l^K bw DE pataM, 
ta FD auf FC, FG, fb/gll^J §• 158. öuf bfr ,©>ene CFG 
fJnfrecbr : fo IfF $. 162..01K6 l^re ^oron*(c HK ouf fo(<fcfr 
€b<ne fettfriÄf, fofgtit^^i 154/2. auf FG, GC, ba« 1(1, 
CG ij} auf GF, GK, folglich $^. 158. auf bec ^octie AR 
fnift:e(^r. ... . . 

$. 16Ö. . - 

2(ufe<»be; STufdncr^beireAB, In ciwm fünfte 
t, einen ^crpmöiWjü crrid^tcn. 5ig.i38. . -. 

$Bon einem n)t((fdtli({)ea ^mttt äbetba &tnt fdife 
man §. 165. einen ^^erpenbifei auf bie €bene. , ^rift biej, 
ftr fcfn 9)unft L wie MLt fo ifl ba6 »erlangfe geft^je^en. 
hi(t er ben ^mft L niöot, wie CG : fo jie^ man LM 
Ut CG pataüel: fo i|l $. 163, LM fenfret^f auf AB. , 

j. 167. : 

Sluf einet €f>eneAB, fönnen nid&t in eln<m Qiurtfte 
C, jttei) ^erpentif e| CD, CE, fepn. ^ig. 139. ' 

®efe|f CD, CE, nwren Bepbe auf AB fenfred^f, unb^ 
man legte l>ur4> DCE eine €Bene, toeit^e bie AB $.157, 
in ber geraben iihie FG f^iffe: fo n>dren §, 154/ a,CD; 
CE, ouf CG fetiMt, folglich ECG ü DCG, i»fl(^e5 
-«»miali^ 1^. ^ ..j 

_ . ' §;'i68.'' ■ ■ 

^(l^nertim einanöec jwep ,®)en<n/ AC, AD: 'fö 
fannemegcroöeönie, EF, ntd()t öuf be^^n sustcic^ 
f(nfre(^t fcpn. ^a^et ftnt>' jwep Ebenen paxaUd, 
tocnn eine d((ab(£||^nf bepben su$tet(^ fenftec^t ift, 

®efe|t EF war^B<9b<n €benen, bie ftc^ in AR 
f^netben, fenfret^f., unb tm^ nifymt (in AB einen^ioia- 
Mrlit^en 9>unft G, unb j^e EG, F^ : fo n^dreg. 1 54/2^ 
FEG + EtG =2 01. nxlvjfö §. «if» unmagli«^ Iji. 
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204 m. ^ Uftx^^Seimtttit 

^ ftige ferner^ baf iwp €6enen patrttQef (htb/iocttn 

eine Qatibe iinie auf Bc^tittn juglei^ f<i^re^t ifi. ,3><nt 

. ge^t fie toittn nk^ |HiraSe(; fo liefen ^ jufämnwtt unli 

fijttitten ciaanbce. ^etnnö^ wdre (^uf |nw9 €Nnen/ 

tu dn«nt<r ft^bcii/ eine get^ ^e {aihiü(P(/ »((• 

$. 169. 
; 3»«) $f>fHen, AC, DF> finfe paraDel, wenn bli 
0(l&ehf<l dneö ^infelö ABC, in in etnen &mt, 
De» ^(f>enfcln ctnc« ^inM« DEF, In bep atÄern 
€bet«, parflBd ftnD. Jtg* h'« 

• €* ftt9 §. 16 >♦ BG M I>f Rnfr«^ , mt> man jf«§( 
GH 6et DE , unb GK bcr EF parftttef. 

!Da AB >r DE, unb GH ber pE })«raO«f : fojitA 
§. 163. AB, QH pataUtlj fWglid^ $. i6n ABGH in cipft 
@ftenie / unb $■ 44« ABG = 9t, SRun iß e^n fo «mtii^ 
ü^, bog CBG = 9t. 0olöfi<& J(l 6. 1 58. GB ouf AC 
fenf wd&f. 3Tun »at GB aucft auf DF f?ftfr«^. ^ffl« 
fi($ fmb $. 168. AC , DP , pöraaer. 

§. 170. 
^ejbin |W<9 pawHcIe '^bmtn AB,.CD, wn elt«fc 
Dritten €beneEF gefc^nitten : fo finl^ WeSttrctift^nitt*'. 
linien EG, FH^ parallei.. 5^. 142. ' 
. (9if<|t EG, FH, momi aic^f paraltef, fimbem (rdfen 
^tÜinfßct in einem fünfte |ufamtnett; fo mdre fo((^ 
'f>unft in bcr Mr(dng«ten AB, unb in ber t>er(dngerren 
CD. ^emnoc^ träfen bie p«raj^ €6enen AB, CD^ 
lufammen/ n>el4)es unmdgfi^ ' 



t p«rajU|a < 

W 



gn«t> sewDe gitilen ab, cd, m^m wn- öwir p«^ 
rdHelen Ebenen hk,lm, NO, in proporrtonfcte^l««^ 
Scfc^nitteiii ^4 143. 
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9Ran itc^ ADV we(c^ t>i'<^ €6(ne LM in G f(^neibrt; 
brtS(«(tenlG, GF, AC, BD. ©a LM, NCf, paroOri, ^ 
ttitO «OK bcr (£6ene BG gef(t)ntttfn nxr&cn : fb ftnb §. 170. ' 
EG, BD, poraflel. Sten fo Ifl eweirtkb, bottjF,AC, 
p«MHeI finb* Jotefid) ifl $. "6. AE : EB = ÄG : GD, 
unbCF : ^D-=ÄG ; GDj forgtit^ II. §.73. AE : EB , 
i CF : FD. ^ 

3|l efoc flewbe $jn|e CD, auf dner $bene AB, 
fenfrcd^t: fo ifl eö aud^ )<bc €bene ef, roeJc^e Hkib 
t)ur4> feiere £mteUdt. S^'H^ 

jD« cd f€nfr<4lt auf AB, fofglic^ $. 154, 3. auc^ 
Ottf FG: fo ifl jebc im\t wie KL, tie man fen^re^t auf 
TG fn Der gbene EF, jif^t $. 41. ber CD poraflcr, folg. 
(i<() §. i6a. duc^ auf AB fenf rcc^t. 9o(g(i(f) ifi §, 1 5 4/ 4* 
EF ouf AB ftnfre^. . 

$. 173- 

Sfl iin^ €b<n€ CD , ouf einer anbern ab , fcnl* 
te^'t; unb man fällt t>on einem beltebioen fünfte F, 
intiec einen €bene CD^ einen ^eqjenbifel auf We an* 
Nte ebene AB: fo , ttift fol(^e? We SJuw^fc^nittelinie 
PE. ^ig. 14T. . 

®efcif e« (r^fe ein fo((f^ ^^erpertbifei nicbt^bie 
l^r<^fd)nifteünte , toi« efwa FG: fo fei> in tet^fne 
AB, bi« GH ouf DE fenfrccfet, unb FH gf jogfen. ©a 
CD unb AB fenfre4)(auf einanber: fo ifl §. 154, 4. GH 
ö«f CD, fslglld» $. 154^ a- ««* mif HF frnfw^. IWun 
feilte FG 0uf Aß, fD(3ii(^ oucb auf GH fertfred^t fer)n. 
©emn«^ »are'FHG + PGH = 2 9t Ü^eld^es $. 28. 
niiiit6sli(& if). 

• ^ , . - $» 174. 
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fto6 . «K ©ie telne ©«mefri«, 
$.174. 

B<n& ^»e^ Ebenen, CE, DF, tt>cl(i6< «<Jn^(!rf*nfw 
t(n, aof einer dritten ^bcne AB, ftnftc^t: fo i^ti 
•auct) {^rc S)ur^f($hittölmic CD. ' 5»g. 146. 

I®eft^t CD »drc nitbt feiifwcbf ouf AB, fofgUt^ aii(^ 
nft&t auf et, CG: fo f*»> tn it't &tnt CE, W« CH oif 
CG^ unb in Der €6<;ne DF, bie CK <juf CF fenfrccbf, 
gjun' finb bie €6enen Cß, DF^ ouf ber €b«ne AB ffuf. 
t(d)r. $ol9(i<b finb $. 154, 4. oud^ CH, CK, auf AB 
fenfre«^, v»e\^$ $. 1 67. unm63li(^ if!. , 

ft. ^rifhiaeffc^e Äörpet. 

§. I7T. 

I. (5m Prifma ifl ein 5v6rpec, »eld^er wm e^ei» 
neh öCMWInJt^tcn ^ifluren bcgretiiit w<rD, unter ixf 
nen jwei; einanöer enti^egengefcfete gleich unt» ö^nli^ 
unbpatiifid, bte übrigen aber '^NaraRelogratnihe finb. 
(allere 6ei§cn feine (ßcutiOfl&cfeen, leitete feine 
@cttenfläd)cn. (^0 üiel ©eiten bie @runbfla(^e 
l^at, fo t>iel (^eitenfldfben ^t b«g ^tifma, iinb §ei§t 
babcr nacb ber Sfnja^l ber (^eftenflai^en, breyfeirig, 
»ierfeitig , rteifcirig. S)ie gewbcn gtnien , woriR« 
lebe im\) ©eitenfidcben einonber fcbneiben, ^ci§ert 
bJc Settenitntcn beö 3>rifma. S)ic o<y>e beö prifma 
i|l ^er ^bflonb ber einen ©runb^dtbe t>on ber nnbcm. 
£egt man burdb ^ep gleidbliegenbe diagonalen Ut 
©runbflä^en eine i^bene; fo |^ei§t foldbt (ine IDiago^ 
ttafrbene be<{ ^rifmö. 

i2. &n prifma ^^ei§t gcraöe'ober fcfeief, icna(^ 
Um \>U (Seitenlinien, unb baber aucb ^it &titcfl^ 
fidcben, auf ttn ©runbfldcben fenfre(|t finb, oDer 
nicbt ' S)a^r ftnb bte ^ettenfldcben eine« ge»U»(n 
prifma Siectangel. 

\ 3. ©a 
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2. <3ön ^etf Hmtii^n^i^tmtu ■. so? 

a> €in^iftna/ helfen ©runDMen ^amOelo« 
srmnme fmb, "^ci^ ein paraUefeptp^6^ morinn ol^ 
^e a»«; entöeöenflcfc^te ©eirenfldd&en öud^, wie 
Me ®cunt)fldcl^en , poiftiOd fint). ^in ^ecabe^ ^ 
taBelepipeÖ, bejfen ©cuntfidclm Sicctongel finö, l^eif t 
.te4>twi!ilKct>t. €in recbtn)iriöicl^teö.$araflrfcpipet>, 
wdcöeg üon fec^jJ Ouaöwten bcgwnjt »itb, i^ii^t ein 

'4. &n Uvpevliä^nXXHnfel, ober eine'JCrfe, 
Ifl iie D^eigung , »enteflcnö bcei>er flccaDcn £teieh ge*" 
gen einanDer, welche in einem fünfte aufommeirtwf* 
fpfl/ abec nid^t in ein unl» öetfelben €bene liegen; ®n 
Kepetlid&er *3Binfel witti tx^et wn ttjeniöjjeng bcep 
eknen <2[Binfeln einsef^Ioffen, beten ^pipm un^ 
6(^enf el jufammentreffen. Äocperiid^e ^inf ei jinb 
Bleid^, wenn {te bon gleid[) »ielen flleid^en ebmen 
^EBinfeln eindef^lojfen werben. 

. r. 2(ebtiU«t>e Ä^rper finb folt^e, bie Oon ^lefe 
t>fden d^nlidben Ebenen besrenjtwecben. 

6. kongruente B6rpei: finb foJd^e, bfe in efnön* 
kt prtjföi, ober beten @cen$cn fUc^ becfen. @olc|>e 
Slorper ftnb gleid? «ob &bnltc&^ ober werben W)n 
9lei4> t>iclen gleitben unb ol^nH^en Ebenen begrenjt. 
S)o$ f6nnea Körper gleich fepn, o^ne ^^ fie iu^ 
9lei(b d^ic^ ftnb. 

.§.170. 
<25on btei> ebenen *2B(iifeln, BAC, CAD, DAB, 
»eldbe einen förperlic^ea^infel, A, einfc^lie^en, 
f?nb ;cbe jwei; ^ufammen Qx6$n, olö ber bri«e» 
SiQ' 147. " , 

' @int> kie brep ebenen ^itifel ejnpnber gfcicb: f» ifi 
(ff @og för ftd) flar; finb fte aber ungliidb» f* fep etwa . 

£AC 
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ao8 Hh 0ie rdne ©comcftrit 

fiACgr^er/ ttnb$. 35.BA5=RAp, <ui(^ $, 13. AE 
äAD, SKonaie^eÄEC, CD/DB. 

a^ AD 15 Afe, HA = BA,^ unb RAD = BAE : fo ig 

K. 14. DB = BE. «Jhm i(i§. 33. DB + DC > BE+ EC. 

gorgti* ifl PC> EC/ fotgrt* §. 36. DAC > CAE. 

giun mt BAD = BAE. ^olgfid) »ff BAD + t>^q >. 

. HaE^K^AE, t>a«ifl^ BAD + DAOBA9: . 

' • . ^ .- - ' §..177. 

; S>t< cbJnett ^infd DAß, BAC, CAD, twld^« 
dnen li>rperlic&cn ^SBinfel a, emfc^Ue§<h, fiiÄ>,^ 

' . • ^^et man DB, BC, CD : fo enffle^w norf) Drei» 6*« 
]p«r(i(^ ®mre(, D, B, C) bereit |ei>frt>onbre^ef>mM 
<BinFe(n eingefdKi^n ifi, ^elgiict) ifl f J76. CBA + 
UltD > DHC ; BDA + ADC > CDB :, DCA + AGB 
> DGB. Sflun finb §. 46, bie bre^ (e|tgenannfen ^\n* 

, . Hl fß^iomtn jn>(9 redeten CB^infeln glei«^. ^pr^Hd) finb 
6te feä)0 erf}9«nantiren ^tnfel iufommen grdler a(S jtpeit 
rcd)(e <a3 Inf efl ««un finb §. 4 6. bie ®inf cl DAß, BAC, 
l!AD , nebfl ben fe(^« erfigenannfen ®inf<fn jjufämmen 
' f<d>8 uedften ® jnfefn gleiii^. gofgltt^ tfl DAB+BAC+ 
CAD < 4 91. 

Suf«6. ^uf i^niiäft Htt »börbe ber ^enwlg 91* 
fu§rf, »teenn'bcr Wtpcrlic^ ^Binfd A, t»n mcbr <rf^ 
brep ebenen ^infeln etn8ef(^fo|fen rodrbe. ^ofdli^ 
ber 6a$ a0gememt>on j^em tirperfi^^ SBinfel. 

f 178. 
, 2(uföÄbe : SIuö bce^ ebenen «©Inf ein ABC, DEF, 
GHfC> ttjelt^c jufiimmen Weineif al^bieirred&te^in' 
fei, «nb beten ji^ jroep juf5tomen grd^er alö bec 
kim finb/ (^«n fört>erli#«i ^inÜ iu machen. 
513. 149, 150. ifr. 
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tStmi ino(N aUt ^^taM ber Qt^thrnm Wtntti ein* . 

wr 3(el(6/ ui* jie^e AC, DF, GK : fo lä0t pd) $.37.* 
€mt fb(^n iinien ein Iridttgef maf^n. €0 f«9 t>i«< 
$♦ 94. txr ALMN, fo bä§ NL = AC; LM = DF; 
MN s GK ftf. Wien itfiymbt $. loa. um im 
^LMN einen ^iifel/ mb )ie^ von beffen 9J{inffpiinf(e 
O, tiegeroee linie ON: fo ift ju bewerfen, Oof AB >\ 
ON ft9; ttv ^iffdpimfc O 0103 nun in, oder aber, 
ober unter LM faden, 

€r fep in LM. ßiQ, 149. 3Ekire nun ABsOM, 
i»berAB<ON; fo n>are, n>e« AB = DE = EF, un» 
ON = ÖLcOM, iraer(!en5oHenE + EF = LM, im 
iwepren ^aüt DE + EF< LM, mlife$ bepbe«, weil 
LM = DF, $,33. nnro^<;b <fL ' Soldlict^muß AB > 
ON fepn. 

a) €r M 06er LM, ^ig. 150. änb OL", OM gejo« 
gen. ®are nun AB=:ON, folgrid) BC=OL, aud) 
AC =LN: fo »dre §. t?. ABC = NOL. 0lun nxirt 
eb«i |b ern>ei«rid>, DEF = LOM, unl»GHK = MON» 
5ol9lt4) »ore ABC + DEF + GHK = NOL + LOM + 
MON = 4 JX. (§. 35.) n>f(d)es w»d^ bem Tfngenomme* 
neu unm^ficb ii^. ^rt hingegen AR <OK: fbf^p 
ÖP=: AB unb 0Q= BC, fofgrid) PN" = QL; fofflIi(^ 
§. 1 1 6. PQ^ NL, poronef; tvlglfc^ §. 1 1 6. ON : OP ä 
NL : PQj_ «Run ifl ON > OP, foTgltd^ NL > fQ^ 
IRutt i(l NL = AC. ^«Jsn* roin AC> P(^ - ^©(g. 
Ii<|r »dre $. 37. ABC > NOL. JRun rodrecben fo er» 
weMid) DEF> LOxM unb GHK > MOiV. 5orqii<^ 
»dre ABC + DEF + GHK > NoL + LOM + MON, 
folgliib $. 25. > 4 9t. »cfdKtf nad) bem angenommenen 
uiun6g(t^ i^. !Demnodi> mnf AB > ON fm* 
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fio iri. S)ie rifim ^eumeftjtf. . 

3) $r («9 unfet LM 5»9- 1 5»», un* OF./OM, gejö« 
gen. ®4re nun AB = ON: fo matt mitbtpm^ioit^tm 
gflOe ABC4. DEF + GHK = NOL + LOM + MONä 
4^. 9* gen batf 2{ngwommene. ®dre ^ingr^fn AB < 
ON fo f«n »icberum OP = 0<^= OR = AB, fölglii^ , 
»ifberum PQj>^c LM', P^- ^t MN pöroDel, imbba^ 
QPR = LNM, au* ABC > LON, unö GHK > NOM, 
fol9li(^ ABC + GHK > LOM:- affrt mk htpni jnwtjf« 
gott«. €« ftU öo^ NOS =; ABC, linb NOT = GHK, 
folgli* SOT = ABC + GHK, ouc^ OS = 0^= AB, 
unD PS, PT, TS g^jogcn: > ijl §. 14. PS = AC = 
KL, -imb »PTc: GK = NM. SWun tji ofjcnfta^ Ll?M = 
QPR > SPT. gofglit^ «ifl §. 36. PF = LM > ST, 
folgli* §. 37. DEF > SOT.' «Run war SOT « 
ABC + GHK. 5o(9li4) wo?« DEF > ABC + GHK, 
gegen ^(^njicnemmcne. SDemnac^ mv$ AB > ON 

dweyterCNI. 
'iDa offo in «Oen Ratten AB > ON: fo fep §. 98. * 
eine QitaU iinie cd fo. Daß AB«=:ON« + cd«, imb 
§. 166. OV ouf beR®rfeW6<nen Sifl. 149. 150. 15T. fenf« 
re*t, äu* OV = cd, foIgHtft AB» = ON' + OV^ 
m<M jle^ VL, VM, VN: fo ijl V t>er wrlongte firpet» 
|i(^ SEBineeL 

3)a OV fenftec^t «af- 6er €6ettey fb^ti^ «udft auf 
OL> OM, ON: fo i(l VOL b VON. «Run i(l nu4 
OL = ON , unb OV = OV. golgfi* ijl '§. 14. VL = 
VN. 92un ifl au6 e6en t>en ©rönben VM c VN. ^(gk 
«(^•ifl VL = VM = VN. 

5Dä VON ein vtä)m ^Simteh (« ^ VN-» = ON* 4. 
OV«. 5Run Ijl au* 'AB* = ON* + OV« ^ots» 
«* ifl VN» a: AB', folg«* VN = AB. «Rm n>öt 
VN 1= VM = VL, unb AB = BC =: DE ± DF = Glt 
s HK. ^(u(^ «ww LN = AC, LM 1: DF, MN = 

OK 
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a. S3on ten förperitd^ Figuren» 211 

CK. 5ol9H(& lif §. 17. LVN = ABC, LVM = ÖEF, • 
MVN = GHK. JDemna* befielet &er f «rperllc^e «ffibu ' 
ttiV «aatm gegeSwwn e&enen ©infein, (§. 175^4.) 

$. 179. 

^nb Mn ^n Ebenen, tt)^Id(x einen ^6rper bt* 
Öpjen, i'ebc ^e^ entöegcngcfeVe etnanbcc parallel; 
fa fott folc^e. Ebenen $ara(le(odtammc, unD imta/tt 
Die enfgegengef^ten einöoDec öWc^. ^ig. 1^2. 

^a t>te ^raae(e8en«n 6G^ C£; unt) bie 9)araaefe6e« 
Mit BF, AE, »on «iner tiriefen €bene.AC gefcfcnlefcn nxc« 
Iwi: fö fjnb §. 170. feie ©Ur^fdjnitMlfnim Aß/ CD, unb 
AD, CB, parotfel, fofgüd) AC ein 9)aronefosramnu 
fSbtn fb ifl tiefet twn oUen übrigen Ebenen enteiölic^. ^ 

3ie§et nuin in jmer» enfgeg^ngefeffen €benen bie^ia« 
Senalen AH, DE: fo t|l §. 49. 3uf. 1. BG = a'AABH, 
ttnbCE= a ADCF. «nun jtnb AB; GD5 BH, CF, 
powßcl unb gleicb / «"& ^^n §• 1^4. 14. AABH s 
ADCF, 5o(9(i<biilBG = CE. €6en fo <(! öiefes »ort 
«Ben übrigen enfgcgengf festen Ebenen crn>eiß(i(|>, 

Sufitc» 5«öeö S>rtfma, »ctcbe« ein 9)aroflfe(ogrammi 
CE jiir ©rnnbjTdcbe ^t, büiS fyitmd) pütdMe (Seite«« 
Pocken, ©enn Da AB ber GH^ unb BC ber HF paralleC 
iP*. fb ifl §. 169. BD, HE, unb <iu<! eben ben®runbcit 
A£, BF, pavaUel ^a^tt ^ei^t ein foI(t)e$ 9>cifma'<iti 
ParaUelepipeb. 

' §. 180. 

^icb ein ^oraDelepipeö abod, t>on einer €bene 
EF, t>en <SeitenflQcl)en ab, CD, pacoflel gefcl)nitten: 
fb öer^alten fic^ bie abgefc^nittenen ^^eile af, ed, 
»ici^r?<53tiinbpdc^ertAH,EK. ^t0. 1^3. 

@inbcr(ili<^, AE, EC, conrmenfuMM: fowii* 
«n ^^eil toon EC, roie EL in AE 'aufgeben« & fetj ba« ~ 
^ £C = a KL^ unb A£' = 3 EU Ugt mm burcb bie 

O 3 t|eiU 



Digitized by LnOOQ IC 



ai2 III. <Die retne ®eotmtrie. 

^^eUpunfte iinitn mir AG ^ CK poraOef: fixenf^<|Kn 
gkttfje 9>dran(lo<)ramme ali HL ; ^nb ^ , totm nam bun^ 
^IdK itnkn €benm mit AB, CD, pataM k%tf audf 
^UiA)e ^avaüt[emtht f otsFL, toit Itidif' ttrotieliid) i^ 
X)(mna6 i(l ou* EK = a HL, unb AH = 3 HL, dut^ 
£D-3FL, unb AF = 3 FL. S«(gli(^ ifi $. 113, 
AF:ED = AH:EK, 

@inb stveytene AE, EC, incommmfuroM: fb 
wirb bet^ iebev ^^(itung bcr EC, ein Xf^üf wie'EL, tu 
ü^tniai in AE, n|it einem f(einern fKt^e, unb bo^ 
HL in AH , unb FL in AF , eben fo t>ie(ma( mit einem 
f (einern !Xef>e enthalten fepn» ^oldiii^ ifi «u^^ debonn 
§.ii3.AF:ED = AH:EK. 

Aufgabe: S(n einer dccaben ^fnfe AB, einen Utf 
peclic^en ^infel )u bef^cei6en, ibeld^er einem mf 
bencrtD g|ei(^fe9. ^ig. IT4- 

^er gegebene iP5ri>er(i(()e ®{nfe( b , fep »oh ben ^> 
«en ©infein EDC, CDF, FDE, eingifd)(ofren, fo baf 
DF äBer ber Sbene EDC fei?, ^n DF ne^me man eincik 
beliebigen 9>unft F, fiüe §. 166, wti bemfetben ben|)fl> 
penbifel FG auf bie Sbene EDC, unb jie^ in folc^tt 
€6ene DG. J^ierouf mäc^ man BAH = EDC, unb 
BAK =' EDGI, fbiglid) HAK = CDG. «KTun fe^ AK i 
DG, unb §.,167. KL fenfre<^t auf ber €bene BAH> 
cud} KL = GF, unb AL gebogen ^ fo if! ber titpttii^ 
®infelA = D» 

9Wan mac^e AB = DE> ÄH = t)C, tmb ife'Be Cö> 
EG, CE^ EF- HK, BK, HL^ BL, 

Da BA ± ED, AK = DG, unb ÄAK i= EDGt \o 
if) $. 14. BK = EG. fWun »ir aud) KL = GF> unb 
§. 154. 3. BKL = EGF. Solglic^ ifl §. 14^ BL = Ef» 
5Da ferner AK = DG, KL is GF, unb §. 154, a. AKL 

i= DGFj 
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«. 23on ^en fötperKc^en Figuren» 215 

riKSF; fo ifl §. 14. LA s FD. !D<i «nWi* KA = GD, 
AH = DC, utU> KAH ;= GDC: fd tfl $. 14. HK:; 
CG. gitm »ar au(& KL ä GF (inb §. 154, , a: HKL = 
CGF, gorglitö i\i §. 14* I^L = CF. 

J>a AB = DE gtm«^^ unb, iemi^m BL = EF, LA 
= FD : fo ifl §. 17. BAL = EDF. 3>a HA = CD g«. 
^tmad)t, unb benowrcn LA = FD, HL = CF: fo ijl §. 17. 
LAH = FDd. 9lun ijl oiic^ BAH = EDG gem«(&f. 
gofflfft^ ijl §. 175,^4. t<rf6rpcrli(^««ffilpfeIA = D. 

, 2(ufgabe: 2Iuf dner gcraben Sinfe AB, ein ^ 
taBelcpIpcö ju b<fd^ceiben/'n?el(i&eö einem gegebenm 
CD, d^nllc^ f<9. \^i9. isi. 

SDton befc^retbe §. 181. an AJB einen Hiiperiiä)en ^in* 
W A =: C, fo b<># BÄK :; ECG, KAH = GCf, HAB s 
FCE, «9i«nma<^§»i^6.ECjCGxBA:AK, nnb 
CG : CF s AK ; AH; folgli* IL §. 's». EC : CF = 
BA ; AH, unb t>oilenbe batf ^ataMf^QVGmm BK; unb 
ba« ^araffefepipeb AL: foifi $. 114. fiK^EG, KH» 
GF, HBt«iFE; fofgttc^ $• '79. ««($ b»e entgegeugef«!» 
tm €6enen einanber 4§nli<^/ &lal»4> $. «7 5/ 5 • AL ,^ pJ^» 

§. 183. 
3etic«^Mlle(eplpeti DH, wirb t)on,b«; ©iadw 
SolcbcneADFH, fälblet. Jtg. iv2. • 

©« $* 49. 3uf. I. AABH = AAHG, unb ADCF 
= AEFD, auö) §. 179. CA :? FG, unlb ADFH = 
ADfH: fp ifl $.175/ ^' M'n« ABHFDC =• 
AGHFED. 

SufäD. I. €tn brei)feifise«9>rtfbta i(} bo^er bie J^dlfte 
eine« ^aradelepipeb« im $tei(^<v J^§( unb gebopj^itinr 
©runbpat^, ' 

D3, J».®itb 
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ai4 in. 5)(e telne (Beemeftrifc 

a. SBjrb ba« 9>arflDete|>lpeb DH,^ bu«6 |»«j fneg«. 
yngcfe|fe ©cifenflo^n BD/ HE, ton einer ©iogonoU 
«ebene gefcfjnitfen: fo ftnb bie ba^er enefie^enbe l^ifmafa 
(Oud) einanber g(ei(ö , unb ba^ec icbeö bie ^ßAfte beö ^» 
tattelepipfbB DH. 5ofgli(^ ift bog ?)rifmÄ ADCFEG = 
AGHFED, n)Ot»on jene« CE, bie^ö AFED gut ®runb» 
fia«l)e1^af, fo bof CE=^ AFED, unb bepbec J^6§e 
$fei* i|i» ' 

; ^araOelepipcbe abhf, abkg, bon sleld&et ^6$«, 
«rib auf ein unb Dccfelben ©runt)ffö(l(ye ab, ftnb cinon' . 
Ut gleich, ^ig. if 6. if?. 'T9. 

33ir(ili<j^ moöen ^tg. ifö. bie Seitenlinien bept« 
Ä6cpet in einerlei flewben önien FM, DK, fM^ 

S)a $. 49. DH = CB, unb EK = CB : fo if} DH = 
EK, folglich DE = HK^ folglid) §. 54. FE = LK , unb 
§. 56. ADCE = AHBK. ^ben fo ifi etmisU<ii AEAG 
= ALMN. fnm i|i oud) §. 179. AD = NH unb AE 
= NK. ^olgficb ifi $. 175/ 6. ^"fino AFGEDC c 
NLMKHB. eeff man ju be»b«n ben ^irper ABHÖ 
l^inau: fo ifi ABHF = ABKG. 

Sweytene mögen ^ig. ly?. bie (geitetriinien be9* 
ber ^öcper in einerlei) geroben Sinien rc, LK, fic^ 
enbigen»' 

^ier iÜ eben fo emeiölic^ FG = DE, fofglicb FM = 

DK, unb AAFG = ACDE ; au* ALMN = ABHK; 

^ ferner AL = CH, unb AM c CK; fofglttb .0rlfma 

AFGDEC = LMNHKB. ©e^ man nun j» bf{>öen ben 

^irper ABHG: fo ifi »iebcrum ABHF = ABKG. 

2)ritten0 mögen S^S' 'SQ« bie ©cifcnlinien bep^ 
ber^ocpet: in berfcbiebcnen geraben 8in(en FL, DH; 
GM,ek, ficbcnbisen. 

Wlan 
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a. S3i>n t^n HmHi^^istJittn* 215 

SiRiw welottger* MG na#R>. LH n«^ Q^^. KE 
ttinl Q> FD itöc&O, unb jie^'AR, CO, NE, BQj 
^ ifi tUK^ Dem «rflen $alle ABQR = ABKG, unb nod) • 
tem itw^fen Jaffe ABQR. = ABHF. 3o(gli(^ j|l t9i$» 
^inimABHF = ABKQ. 

3ufa«. 3e6e«^fe&{(fe fJaroatfepipeb ABRd Mßi f!(^ 
In dn geratxs Mmonbefn/ wenn man «uf einer b«c b«^ 
bm 0run&fI4(^en ®eken(inlen perpent>icu(ar errHK^tef/ 
tmb fo((^ 6id jur anbe^n^tinbfTat^e verlängert. 

©ninbflac&eq fmb einan&er slcijC^. ^jg. 158. 

fc^ief* 5Da man §. i84- S^f* '4^^-« tii-er(kre.t>crnHiRt)cto 
Cönn: fo giU Ber ©ö^^, n>enn er ^m ben fler^^fw be« 
»lefen ift, auc^ t)pn bcn f<^>fcn* ©int) Beijöe 9>ar«^ 
fcfcpipe&e gera))e:. fp ^a6cn i^fe gUic^e«^ ©runöpddjcn 
«nf»Acrcinerfcyiffi.t9feJ, ober md)t* 

' ©int> 5uei:(l Die gfelc^tt ©run^oc^tt AB, CD, te» 

Hc^e, fo fcrtnge rnan biefe ©runbfldcfeen fo an einander, 
bof AED, 6eggJej(&ert BEC In geraber iinte gnb, v»ei( 
AEB = CED tf!* a^ollenbef man Die ^^araflclogramme 
AC, BD, mb bit 5>araöe(eRJpet)e auf bJefcn ©runt- 
jl%n, unb jte^t FEH: fo Ifl folefec bte IXagonate bes 
5)<M:aKefogramm^ GK,. fb bof bie S>tagi>na!ebene burc^ 
FH baö g>araüefeplpeb auf GK ^aftlrfv unb ba^ft: bii 
Körper a«f FKH unb FGR gleicf, (itt&. ^uö cb^ ten 
8rii«benfinbbfei?orpera«fFCE, unb^FAE, mcbtn^ 
^ft bie ÄcfFper auf EDH^ unb EBM, gktd). 91immt 
»an fofcbe ^on'bcn gJeldjKn Ädrpeint' auf FK;H unb FGH 
^iwn^g: fo finb' t)ie tibriggebtiebenien ^Irpcir auf CD unb 

O4 ©inJ^ 



Digitized by 



Google 



ai6 ^ in. 2)le ttine ©eotneede. 

toinf li(bf / tote Afi ^ LD • fo toertDattbl« man LD in CD> 
tiRö tt iii ieiöH tmeisüdf, (af bai pdfma auf ECL, 
bemaufKDM/ gfric^fe^; fotsli«^/ loenM man 6ei;A>«ti 
bm Meptr auf LEDK> Mfugf^ tM g>«iraBefo|Np<b 
auf LD , Dem <mf CD, fofglM^ out^ Um auf AR, ^letc| 
feipn tnüfie. 

^rallelepfpebe, ab, cd, boti öWd&<t^6^e, 
W^m ftc^ n>ieii^re®nint>fId(^AE, CF.^t9.i6c\ 

4uf GF befibteif» man §. 63. FH 7 A£, unD t»oS> 
cnbe ba$ 9>arafle(eptpeb GK: (b tj|} $. 185. GK =AB. 
Sflurt tfl §. 180. GK : CD = FH : CF. JoIbH* ifl 
AB : CD = AE : CF. 

5u(ae. I. J^a6(n)nx9 9>araff(Ml>(bc ^K/' CD, 
g(ei(6< ®runbfld(^n, KH, DG: (b «er^ffm fte (f(^^ 
wie il^re J^5^n^ HG, GC. 3>«tn t$ ifi näc^ Obigem 
GK ;vCD = riF : CF unb $. 115. HF : CF a HG : GC, 
Selgli* ijl GK : CD c HG : GC. ^ 

2. IDa ein brepfeidgc« ^vifma bie 4>^(ffe eine^ ^Oß 
iraffelepip^b« i|}: fo gilt t)ec @a$ aud^ »on bre^feitiflcn 
prifm(itif(()en ^jirp«rn. "■ . 

§. «87. 

^Um ft(& wie i^re ®run&Metu S^S* '^'^ 

^ fe9 bte ®runbf{äd>e eine« toieifetfigen ^rifma 
ABCDE, eine« anbern »on gieic^r^^ FGHKU !9Zdn 
it^eile belebe burd) ^Diagonoien in Triangel; unb nenne 
bie breofeitigen 9>rifma(a ä6er fol4^ ^iangeln^ M, N, 
0;P/QjR. 5Da$.i86.3uf»>.MiN = ABC:ACD; 
fci(HI.§.79.M+N;N=:ABCD:ACD. munlflaw^ 

N 
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N:0 = ACD : ADE. göfgricft i|Hl. $. gi. M + N : O i 
ABCD : ADE, folglit^ II. f 79. M + N + O : O = 
ABCDE : ADE. SWun IfJ ou* O : R ä ADE t FKL, 
80I9H* Ij! II. $. 81. M + N + O : R = ABCDE ; FKL. 
«nun m tben fö «rn>ei6fi(^P+Qj-R: R=?FGHKL:FKL. 
3ol9(i<6 i(l II. §. 81. M + N + O : P -f Q^+ R ?: 
ABCDE :FGHKL. . ' 

1 

fI(l(ffeM/ r>er§olten fi(^ wie i^e J^o^en. 

§.188. 

^caQelcpipebe AB, CD, flnb in }ufämmen$efe|^ 
Ut 93er^d(tn(§ i^ret OtunbWen AE, CF, unt> ^6* 
^nEB/ FD, ^13.168. 

SKan mfl(6e FG = AE, tmb toQßnibe &M 93<)rafl(((» 
pipeb DG: fo ifi $. 186. guf. i. AB t DG = BE : DF, 
«nb §. 186. DG : CD c FG : CF = AE ; CF. - ^olg. 
«<^i|l IL §. 83. AB 1 CD = BE . AE : DF . CF. 

Bufao;. Kuf ehen t>te 2(rt (etodfl ma» ein ®M^ 
«on )eDen prifmatif^m Körpern. 

§. 189. 
$(e^nl{(&e ^öroüelepipclx AB, CD, flnb in cubt^ 
fc^ei; Q$ec^altni§ i^et slctc^Kfgenben Reiten, AE, 
CF. ^tg. 163. . . 

fSftan wtWnst« AE, GE, HE, Si« ET s CF, EK = 
FM> ,EL =: FQJf ; unb «oOenbe bai ^ataüeiodxamm 
KT, unb bic Ädrper OT, KP; beogleid^n bM 9)aroU 
(efosromm GT, unb ben .^6rpec £N. 

©a CD <v AB : fo ijl MFC = GE A = RET. fftun 
ift CF Ä ETj FM = ER; unb ba^r CF j FM = 

5 ET 
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ai8 . nr. 9le reim ©«meftrie. 

ET } EK, 5of (jfi* Ifl CM 2 TK. «ftu» ift «b« g> «^ 
»et»«* CCL2 LT , unb DF S EO. 80I9U4CD ~ 
OT ~ AB, folg«* AE : ET = GE : ER = HE ; EL 
3fU«tt ift §. 1 1 5. 186. AE : ET r: AG : GT = AB t EN; 
unb GE : EK = GT : TK = Eljl : KP; beögUid)« 
HE : EL = HT : TL = KP : OT. gelgll* «|l 
AB : EN c EN : KP = KP : OT, fotgli* H. §.85. 
AB : OT (AB : EN) » = AE ' : ET% JRun vom OTis 
CD, untET « CP. ^olgli* Ijl AB : CD = AE' : CF. 

SufaQ. 1. ©inbtoier gerobe ifnien a, b, c, d, pro« 
/ porrtonirt: fo ftnb bic auf benfelb*« htfdytiebewM o^nK« 
c^«n9)oMUelfpipebc A, B, C, D, glei^foD« prepottionlrt; 
wbunigcfe^rf ; mil A : B = a' : b', unb C:D = C:d'. 

3. ©inb pwr gtrobc iinUn a, h, c, 6, (lefig ptofci' 
tlotjirt/ uhb ei ftnb ouf ber erjlen a, unb jiwpttn b, 
d^nfi^e 9>öro(rriepiprt)c A, ß: fo iff A J B = • '. d; 
nxil A t B = a"= : b'^ unb a : d = a' : b^ 

3. ©lefe @a|e jeUen auit toon o^nlic^ bwf'i«^« 
prifmafift()tti Äitpern, als ben J&dlfifm bet g)arttßelfpi« 
pebtn; unb ba§(c ouc^ )>on ben Dielfettigen. 

$. 190. 

I. ©n €yUnbet {(! dn Ä6rptt, nxW&a öw J»^ 
'gleichen unb papaOelen ©tfelftdc^en, bcren ^«tt«' 
punfte eine gerabe fitnie^ rodele öie Jtye ^i^/ »«^ 
binöct, d« wn fdnen (ßnint>(iSd?en^ unb bon ein« 
fnimmen (Dberflact>e begwnjt »icb, welche utn w 
Peripherien beijbec ©runbflQcben seiest , unb fb bt^ 
fd)afrco i(l, lia^ jebe sewbe önie, welche tnanijoj 
itflerö einem fünfte bet ^erip^ecie einet ber wpi^ 
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JEN>crfldcI)e faW. 

b«i;ben ©runbpdc^cn j)on cmanbcr. 

' 3. ®>nn&(r ftnb &^«Kcb/ wenn l^te Qlm ben 
®urc^m«ffern 0^ ^Ibmefcm i^rcr QJJrunöflac^m 
pfoportjontrt finb. 

4« S)?r,®)llBber ^el§t gerö^e, ^ ob« fcfcicf; ;> 
nöd^bcm bic ^c ben ©runöfldclien fenfirec^t, ober 
»lic^t fcnfj;ec|)t ift. 

Sufölj. I. ©n (CyUn6er roltb öon einer Ctrfef* 
flad&e bcfi^nebcn, welcjje ji(& an einer geraben ?inie 
fo^erabbiwegt, i}Ci$ fit ^ia)inmitpavand bleibt 

2. 6 Jn ge ra6er €FHn^er wirb Mn ciiKm 9vecto«^ 
Sdlbefc^riebcn, n)eldf)e6 flf^ rinfi« um feine unterrucfte 
©eife bre^t ®ic 2tj;e ifl iit unocrrucfte <B^it(, 
11m »el^e fid& ba<J Ütectangei brebet ®ie 0ber# 
flicke tfl bte frnmrae ^d'e&e, »jricpe bie ber 5i)fe enfe» 
flesengefe^te (^titt befc^reibn ®le (5rün6pdc^<tt . 
Ünb bic ©rfel, welche Mn ben übrigen (Seiten öeö 
(Rectangelö befc^ieben »erben« ®ie ^6l?e i|l bie 
SfrefeJbfl. 

§. 191* 

^irb ein CpHnber AB, »on einer ^bene f^F, bec 
©runbfldc^e paroüel gcfd^nitten: fo 'j^ /eber foid^er 
(Schnitt ein ber ©runbflö^e gleicher €iifcl, iinb 
fein ^itfelpnnft G, in ber ^pc CD. ^tg. 164. 

1 

€< werbe ber 5Durd)fc^ni(t EF, Don ber Tfjre in G ge* 
rroffen. Xiic^ frift bie AH, we|c&e ber CD ^^arü^cI tjl, 
brn Umfang bed S)urc^fc^ni(t^in £• Serner i(l §» 1 70. 

GE 
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020- ra. S)fc tetnc ®eottiefHe. 

GE b« CA pavaM, forgacft $. 49- GE = CA. ®«i 
fb eemeid ntttn, 6af GK = CL. fftun i(l bfc ®runb. 
|[a<&c ein ©rfel, unb bö^cr CA « CL. Jolglitfe i(l 
Ifl GK - CA = GEi Siuit gilt bie» »on otlen iinitn »ie 
GK, GE. Sorg«* ifl ber 1>ur(^)f*mrt «n ^ixtei, befle« 
SRItferpunff G, unb bf|fen^dbmeff«f GE = CA. Solg. 
|id(> i(l bec ^ur(^f(^nttt bet ®runbpd4>e gleich. 

5ufac. ©n 5)ur(&fc6mft bur* bfe 2(;:e CD/ #( 
ein 'S^araKerogromm ANBH; unb jtpac ein 9tectange( 
be9m geraben ^egeU 

®ne Pyromibe ifl ein Ädcp«:, ber bon fUm 
Serablinit^ten Figuren bcgcenit »irb, töelc^e aup« 
<inet;> bet (Srunbfl&cbe, Triangel ff9n miifien/ ^ 
in einem ^tinf te, »eichet au^et bet ©tutlbfldcbe Il^t* 
gtifammenttef etv, unb Settenfl&cfoen beiden. ©0 
Diel leiten blt ©tunbflocbe ^t, fo m\ 0eitetij(y 
^en §at We ^ptamibe, unb ^ei§l bo^et nacb bet 2ln^ 
§a^i bet leiten Wen, breyfeitig, werfettiö/ we|* 
j^irig. S)ie fletoben ginien, rootinn, ittü jwe9 Q?«* 
tenflQC^en einanbet ft&neiben, feigen t^k eeitenlttt««« 
bet ^ptamibe. 3^te Spim ifl bec ^unft, mm 
1>U ®eitenfld(^eti.jufammentteffcn. 3^te W« »P 
bet 5(bflanb bet ©pi^e t)on bet ^tunbfld(&e. 

Sufai?. giimmf man «uger^Jb einer ebenen g»«'" 
rinid)(en ^igur »iOeörticb einen ?>unft an^ jieM w« 
ji)(d)em gewbe «nien nad) ben ®inPelfpi|cn ber 5'9""^' 
unb regt but* biefe Linien Svenen; ^ entfielt eine W 
iiMnibe, 



§.193. 
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d, SDottDen|f^rli(^n$iduren. suu 

cjBjrö dne ^ocamtt>e abe, mfttrtf! einet €bene 
Ut (^rund^ad^e pacaOel gefi^nitten: fo if! bec ^ucd^« 
f(^(ttGK, t)cr©ninöfIäc^eBE, äNi<i- 5«0.i6f. . 

$)« $. 170. GL Der BF, unb GH ^cr BC poMflel: 
fo ifl §. 164. HGL = CBF, unt> $. 116. AG : AB = y 
GL ; BF = GH : BC. fWun n>irb fofAf« ouf cbm bie 
Hxt von ben dSrigen ®infe(n unb Seiten bewi«^. 
5or9lk^i(l§. ii4.GK:«BE. 

Sufag. I. ^mnö(^ i|i §. 136. 3uf. GK :BE = 
GL« : BF« = AG«: AB'. 

a. 31* AN,fenfrc(fte auf BE, fofgli«^ aut^ouf GK, 
unb man jle^et GM, BN: fo ifl AMG = ANB, fofsHc^ 
GM ber GN portfle 1 , unb bfl^r AM : AN = AG : AB. 
Sotflöd) ijl flu(b GK : BE = AM«: AN«, ta» i(I, bi« 
S)ur(bf4>nkre finb in <|uabratif(^r 93eri|d(m{ß i^er &t* 
femungen von ber @pi$e. 

f. 194. 

©n Beger iff ein Sv6rper, welcher bon einer ©t# 
Idfldc^e, <kH (Smnbfihdft , unb bon einer frommen 
Öberfldc&e be.«enjt wirb, ml^t bon einem fünfte 
öu§crM^ i>et©tunbjidc^e, (Ai ber öpi^e^ umöle 
5>erip^erle t)er (Sronbpdc|)c seiest, unb fo befc^offen 
ijl, bo§ |e|)e 9<rabe Zimt bon ber (Spi^e na^ ber ^e«» 
ripM« ter®ratibfI(S(^e gonj In biefe öberfldc^e fallt, • 
©lefe gerabe Sinle ^ti^t bie Bette be^ ^eöelö. ©eine 
2l)ce V^ eine getabe Sinic bon ber ©pi^e nat^ bem 
^ittelpunfi ber ©runbfldc^. '@cine ^6l>e l|l beif 
Slbflanb ber Spi|e bon ber 0runb(ldd)e. ^in «tera« 
^<r Äeflel ^ei§t, bcjfen Sire auf ber ©runbfldc^e fenfe 
Mc^tifl; ein fd^iefec.^edel, be(feA^);eauf berOronb« 
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222 lu. S)ie xeiw ©eomefirfe.; 

fldc^e niä)t f<nfrc4>t if!. 3e&et ^<S)mit bUH^'N 
8():< i|l ein ^rtangeL Äcgcl finö ^bjiltcb , mm ii)t 
^fttt ben S)up(|)meflf«n bcr ©nint>fldd{>en pcopomo 
nirt ftnb. ' ^ 

SttfaQ. $in grcaöcr JKegel wirb »on einem mf)( 
iolnfli4)fen ^dongrf befd^üebin, xottm (td) foidiet m§ 
um feinen unwrrücf ten pcrpcnbif<( bre^ef.- 2)lefer m 
MrrucFte Perpenbifer ifl bie Tiye unb J^d^ b<« ^es'lü. 
^ie ®runb{Td^e ifl ber (Iktel^ ber bon bem <inb(m,6(< 
toegten $eq>enbife( befc^rleben wirb, ^ie <Seife iß N( 
J^ijpof^ejiufe be« bemedtrn ^ridngrfiS. !^«b(r ©d^nitt 
burd) bte 2(jre b($ geraten JTegeto If! ein qki^fäftntiidi' 
(ec Iriangel. j^e nac^bem bie (8(f)enfe( btefe^ '^ridi^J 
einen rechten, ober fliimpfen^ ober fpifen fS^'nfef ein« 
fd)liegcn, \)ei$t ber ^egfJ, reditxoinHi<i^t, ober fhimpf» 
witAÜd^t, ober fpi^mnUIic^t. 

§. I9T. 

«XBitb ein Jtesel ABD, mittclff dner €b<ne W 
©runbWe parallel ö^c^nftten: fo <fl berS)ur4i' 
f*nittFK, cin®rfer, beffen «Wittelpunft G, int« 

64>n<»t»et mfln ben Äegef bur^ bie Hpe AC: fol/f 
jeber 5Durd)f(ftnitt wie G?, ber CB paraßrl/ fot# 
AC : CB = AG : GF. €6en (<y iÜ AC : CE = AG; GH 
ober »eir CK = CB, AC : CB = AG : GH. Jefjli* 
IJl GF = GH. «Run roirb blefe« bon aOen anbem ©iM« 
(ä)nttfen »ie »on GF, GH beroicfen. SoJgli^ ip FK 
(in €irtef / unb G beffrn ÜRitfelpunft 

Sufac. ©emna* i() FK : BD t GF« j Cßee 
AG«:AC« = AMe:AN«, ba« ifl, bie 5Du«!#nitt« : 
fmb in (iuabrattfd)er flSer^ni^ ber Entfernungen m 
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2. 95on tett(6rpet?(i(^en Figuren, a«? . 

twr Spt|e/ too AL fcnfred^t auf BD^ tmt> Ooficr ou(6 
oufFKIjf, 

I 

®nc Äuttri/ Sp^&re, wirb Don einem feö((>ett 
©tfflbefc^iricben, wenn berfelbc ringö iim fcinm un^» 
tcnücftcn !t)ur(^mcff<p gebre^ct wirb. ®tc ?(>;< bcc 
.^ugel jft öicfet unöetrücftc S)urd)tncffci;, unb b« 
tlltttclpunft ber ^ugd bcr WlitteipmH beg bewegten 
falben ©rfefö. 5)ie Äugel^acbc tfl bfe frumme 
ObcillödK/ «>rf^c bfe 'liertpberie be^ ^fben €»rf<B 
bffcbrcibt. ®et lDmii)mef(ev ber ^uflcl ijl /ebe ge^ 
wbeEJnie, welche butd^ ben ^ittelpunft seilet, urti) 
an biroben (Sritcn *on bet Äugelfl^^e bfegrenjt wirb. 
SnuSurdt^mcffec unb^rbmeffet einer Äu^el fmb eini« 
anbeü gleid^. Äugeln fünb eCnanbet flleleb^ bcren 
S5urcbmeffct ober »^albraefTer fllcic^ finb. . ^irb Hc 
^sel öon einer ^bene burtb ben 'a)?itteIpunFt ge«» 
fc^nitten: fo i^i bcr 5!>urcbfcbnitt ein €ir!elv n>cl(^er , 
mit ber .^gel einerlei/ '•D^ittelpimft unb ^urcbmeffec 
fyxt, ©aber ftnb oEe ©urc^fdjnitte burc^ ben SKJt^ . 
telpunift 9icid[> gto^e €irf ei: Sebe ^bene buid^ ben , 
SJNftelpunft ^bfrt ^k ^gel. 

§. 197. 

Sfeber ÄugUfc&nftt AB, <^.dn Cirfel, beifen ^fc« 
lüpunlt d; ton betn Mi bem Äugelmittelpunfte C, 
flefdllten ^erpenbifel, GD, geirpffen wirb. 5«g.iö7. 

!Da btc Qäfnitt AB, -hiner^alB fcerÄugel: fo mu§ 
jtbe iinte aus bem 'iSlitteIpmttt m^ bem @<bntt(e, fo(g* 
fi(^ no(b me^r bet ?)erpcnbifel CD, f leiner ol« bcr fyübi 
mefftr CA )Vr«n. ^it^et man nug DA: fo ifl DA« = 
Ca* — CD*. JRun wfrb ?ben We* »en oüen iinicn be« 
«Ntfen« bic man wie DA / von D nacb bem Umfange beS 

♦ * @<bfli«« 
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224 iiL ^te reine (Beometüfc. 

' D fein SRÜfelpunf «. 

3n öWt^t Entfernungen »om ^ittelpunfte ffnb 
aOe 5ttt9e(f<^nitte einander gletd^; in undlelc^eh ^n& 
fermmöee aber ifl txr öem ^(ttelpunFte n^^ere 9t6f<' 
jer, a.Iö bec entferntere, unD öer öurc^ ßen ÜRittetK 
punft öerflrögefl«. ^ig. 167. , 

@inb CD, CE, t>ie Snffrrnungen jwe^er \^use(' 
fdfnitte AB, FG; fofdÜc^ ?>«cp«nOif<(j fo ifi DA« = 
CA« — CD«, unD EF«= CF« — CE«. «Run ijl CA« = 
CF«. ^oiQÜdf i(l DA« = EF«, fwenn CD.rCE; unt> 
DA« > EF«, nmm CD < CE ifj. ©emna* muf t>«r 
e^itt t>ut^ bm £9Iitte(punft ber sr6f efle CtcÜel fc9tb 

ßen gleich €N(femunsin CD, CE. 

3. f8onin>e9 unfllek^n Jtuarfff^iHen AB; FG, {^ 
bte €j[t(f(rnun0 bed gr j^em^ CD, ^dniT; «iiite$ tltU 
nern CE. 

3. ^ ein Jtugeffc^nitt ein grAffer kittelt (b ge^ 
er bur(<) ben^ittefpunft ber^usei, n>ei( e<fonßnod^ 
einen grd^ern €tif e( geben mä^e. 

4. ©ne serabe iinie CD von bem Wttapvmtte ber 
^gel na(& bem VRittOpmlU Us ^nim AB , ^ (enN 
re4>c auf bem^nitte^ toctf fonf} ein ^erpenbifci autf bem 
9Ritte(punfle Der. tilget ben ÜRtttefpunft be< @4mi((< 
ni(^t tcäfe^ n)e((^ $. 197. unm^U4> ijK 

5. €tnegerabeiinte/ n>e((^e man ovf einem ^ugrf« 
fc^ttitte AB, in feinem 9}titte(punft D, fenfret^f errief 
W, ge^t bur«^ ben iJRiffelpunft ber ^t^el C, n>ei( 
^n(i no^ ein Perpenbifet in I) (iünbe, weic^ §* 167^ 
immjg!i(j^ iff* 



Digitized by 



Google 



§. 199./ 

©n S)utd&mcfiVr öec Äu^d/ »efc^er ouf eincnt 
Äugelfc^nJttc fenfKc()t ift, unD öa^ccöutc^ öcs ^c&nltt« ' 
sKittelpunftgcl;«, ^ei§t \>k ju folc()cm ^ügcffc^nttte 
Qi^iüQt 2lp€, unti ifl §. 168. auf allen übrigen mit . 
Knem Jjaraaelen ^(initten fenfced^t, sei^tjt folglich 
§. 197^ t*ucc^ bie '5)ZJttcIpunfte oflcc Mefev Paraücl^ 
cirtel. ®ie (Jnbpunftc folc^ec %e in öec Öbecfldc^e 
bec^ugely ^i^en tie Pole aUcc Der i^r juge&örtflent 
^arallclcJrW. . ©re^et fic^ öieÄugel um Diefe^Jve: 
fo befc^celbt /ebcr ^unf t i^cer Öbcrpöc^e einen ju 
folc^er Slye sc^orisen ^arallelcirfel. gine ^benit be« 
röbrt Die Äu^ef, wenn flejwar i^re Oberfläche tdft/. ,' 
aber dan$a|i§er(3al6 Der ^udelliest^ tolgltc^ DitS^n^ 
sei nur in einem^unfte berührt. 

§. 200. 

^^eguiar« 1R6rper ^ei^en fblc^e, welche Don dUifi 
c^en regulären getaölinii^tenS'iSuren begrenzt »erben; 
ncimentKd&baö 3[eaaci>ec t)on »ier Triangeln; t>a$ 
<)C]c<teöer, ober Der tt>6rfel öon fed^iJ Ouabraten; 
Da« (l>f tacöer öon ad^t Triangeln ; Das 2^o^cJae^ec 
öon 5tt)6lf ^JSenraflonen; Doö 3eorÄeC>er »on jw^naia 
Triangeln. , ' 

5ufa^ ^ußer Diefen fönf Äorpem i(I feiner regttlor; 
JDetwi au« bKt> gltic^jfeitiäen 'Triangeln entfielt ber Wrpcr« 
lidK ®infel Be« ^«froeber«, au« toteren be» Dftaeber«, 
AU0 fünfen beö ^foforterö/ ous fe(fe6 ober meutern «nf« ' 
fe^t fein f örperlic^er ® inftf, weil ein ©infcl beö gleitfe« 
feidgen triangelö = f ^/ folglt^ fe4)ö folöfe ^infet 
= 49v. roelcbes §. 177. unmogltd) iff. 2(uö breo öua« 
bifaten cne(!e^t ber Porperiicfec 5ßtnfel beg ^fjracDcrs, nbcc 
ou« »jcr obermefiMtn Üuapraten entfielt <§. 177. fein 
förpctlid)ef SBBinfel-, Äuö Prep rfi|uiaten pcntuä- ' n 
&t>cen;tn(ut>emAtiE.iCt>t ^ enf« 
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2i6 iiF. ©lcrefnc(Beemefrfe. 

mtfle^tet Htpptttdft QBiitM bei S)ottfae6ei^/ aUt 
0M utr ober me^rmt «titfle^t fein Urperlic^er SS^nM, 
toeil ein ®infel betf regurdren ^ntaspta ^ i i'9L fcdg* 
liefe t>ler folcfee ^HMnfei > 4 ?l» mel^ei $♦ i??. rnrnt^ 
lief) tfi» Hu« attbernS^oi^sonen iflei no(^ mentger m^« 
(itfe einen fifrperiic^en ^infel ju macfem. 

2(nmeifim9« S>ie 7(f(en ^a(en bie %^tU ber re« 
su((!ren JT^pee mit großem ©cfearfftnn au« einanbet ge« 
fe|t; nur fann man ficfe t>on i^rec 7(nn9^nbung n)0§( td^ 
iten befonbem SRu|enberfpre^em 
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1 I I ' IL III agagaBMeaeiii V'<3i»»,ttgtteggaDBgBBBBg8aaggw^ 

f)ie aemifd&tc (Geometrie. 

3. Q3pn ber^ercd^nung e&enet^rianse(; o^ \k ebene 
trigotiometrie. 

3. a5on bcr '?«re(^nung forperffc^er triangef/ oberste 
fpl>Siifc^e Trigonometrie. 

€r(leö Kapitel. 

9^011 kv 5fu^me(funö kr ©rößeti. 



I. sitt^meffung bcr Linien unt 2Bmfe(. 
$.1. 

ß^ine @r6fe, weld&c tiiao afö befanntunöseö^^e» 
V^ onnimmt, tinö womit man anbere ©pöfen ^x* 
fclkn 2hJt öec9Ut4>t, umbfe ^et^Ifnlf öerfelben ge^ 
•gen folc^e @i-6^e, alö scgcn b<e ^in^eft, burt^ eine 
3a^l auöjubrücfcn, ^d§t em X^^M% S)ag ^^aaf 
dccobei; Sinien ifl eine sembe ttnte/ tt)o}u man ^yt 
^dnge cinc^ ^ußee, b(e ab« felbH »(ebec fe()i; »et/ 
(trieben Ifl, ,«nb becfi^iebentHd^ ehi9ct|>eÖt roitb, an«» 
genommen %0A, ^fjadb bem geommijitjen ober 2x« 
ctmalmaaße-tt>irb ber^u^ in lo 5oü, ber BoB in 
lö Hinten, ble ginie in lo Öcrupel einget^cilt ; fo 
ttie lo/^u^ eine Ält^e oMömael^jen. ^e Seiften 
fuc.SXm^e/ ^uf, 3oB, iBIntcn, @crupel ftnb: 
*1"/1*'- JÖevm 5^^einl&nötfc^en, ober aDn^öe* 
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Ximal, ttUtVOettmaä^tf finben tUn UiH^tMnt 
nunjim uhb Bdö^en fim; nur baf btc (Jlnt^eilung 
tuv6) bie B«f i 12 gefc^e^ct. 3«» Untctf^iebc fann 
man aud^ bJefeö bur<^ fldne, «nb j«ncö but^ stofe 

' 3. e 8° 4' 5" 3'" 7'^; ob«« s U> 4 F, 5 z, 3 L, 

7 S; ob?r 8 r, 4 f/ 5 Z/ 3 1/ 7 f/ ^«ßt 8 fXntfyn, 
,4$u§, 5 300/ 3 ^inun^ 7 ^ape(/ X>Uoticdma(m(i(i^ 
eber tiecimatma<^ , «ber be^br«/ je nacbbem [tUint, 
obir gc^ ^dS^füabeRy ober 2'iä)tn gebrdu^t jutb. 

/■ 5uf<ii5. I» ©69 bcm ^edmalmaoge ^ tnon «od^ 
bie ^equem(t(i^fcit/ baß man t>affe(be aucb mt^ Tlit in 
^ecimaf ja§(en bejeitbnen f<äm; weil ^ernoi^ x'-ris', 
\" - ris° u. f. ». ij!. ^ fann j. €. boö obige 95<9. 
fi)ieloM* au«gcbrikft Werbern 8/4535° ober. 84/53?' 
ober 845/37" w» f. »♦ 

, s.^ne fcan3^fir<i>e ^tttbe/ ober eine toifeijl 
=•6', f = 12'V «"= 12'"/ V"^ »o'^J »orn«* alf» b<f 
Porifei- Ju0 in 1440 gfeic^e $§ei(e ober ©crupergi* 
l&eilt wirb. 

2Iofeöbe: ^enn bie <3Set$dItnif jöw^cc ^uf> 
moaßc, A : B, gegeben i% /ebe ^n|4l 2hi§en, na<& 
bem einen '^do^i, {»effen Q5er^dftn<MI A ifl, in 
bie juge^Srige Sinjol^l ^ge x^ «lac^ bcm «nbew 
«Kaaf e, beffjn QJer^dltnißja^l B üfl, ju »ewdhbdn. 

J^ier ifl offenbar B ; ^ = n i x; fofgfic^ log. x a 

log. n + log. ^; in n)el(^ formet ba« pofiriweS«»^»«« 

gilt, »enh A > B; ba« negafit» aber, wenn A < B ijlt 

3. €. ^enn ber 9>drifer $ti§ jum SK^inlanttfiben 
»ie 14400 $13913, Bo« ifl, wenn 14400' fK^einU = 
13913' 9)arif« unb man foK 1080 9)arifer $uß in 9{§(in* 

(dnbt' 
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IJnlbifc^e ttmatiMn t fo fcf t matt/ 1 3913 Patt $tf§ $«<• 
^it: 14400 fH^inUitib, 3up/ tpaii S06en. logo ^larifejn,'^ 
S«^? ober ' 

13913 : 14400 = logo : X 

firfsHt^ log. X 4: log. 1080 + log. TUT? ♦ 

^., 3. • , 

^ c« ^ier nur mif He \)irf(^iebene ^ittf^eUung ttt 
litiio ober 12 $§eib| anfomtnC: fo nimmf man ba3e9 tett 
§ug «QH gleicher (Ar jpe an |. fiybol; .. 

I^ $U§ = 10 Z. C 13 Z; 

|i Sußsioo L. = i44l. ; ' 

I du$ s 1000 S. =j;ag £ 

ÄJemnac^ Hl v 

1) 10 Z = M z >. fofgWit^ Z =: |§ z = z + T^y z: STütt 
ifl z =: j^ 3 1 , unb bo^er /«. z = f % 1 = a 1 + i% f. 
Sor9li(6.i(f Z = z + 3I+ A 1. SRun ifl 1 = la C 
imb ba^r Ä 1 = 4f f = 4/ 8 f. ^Wi^ ifT Z. = 
z+2r+4, 8>f. 

3) . 1.00- 1 = 144 i, foffll«* t = t44 I - 1 + tV^ t 
f!ftm ifl 1 = 13 f/ nnb b«^ t%% t^ i%% f ä 
5/38C: 5otatl(^iffL=:l + 5,38f. 

3) 1000 s i 1738 i, foffl{i(^ s = n%%- f =^, 738 it 

Öottfe mon^ernotfe |> €. 9 Z, 8 L, 4 S auf ©uobecf« 
tndmaaf^bringent fo ifi 1 

9 Z = Os + 2 1 + 4/ 8 f>9 = IQ z H^ 9 1 + 7, 3 f 
8L= '(l + ?,38f>8= ul+Ö,24f ; 

48= (1,728 f> 4= 6,9Taf 

9Z + 8L,-h4S= II «+9! + 8/35»^ 

|J3 $,4» 
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f30 IV. S)te gem<<(|>te ©eömeftrie. 

§. 4. ■ 

aufgäbe: T>ai ?dngentt>rtfmaaf in ^i sew 
metrifc^e ju öerwanbeln. 

' 9l<t* $. 3. ifJ 
1) 1 a z = 10 Z j folQÜd) z s 4S Z = 0,833" 

a) 144 l e 1 00 L J foigHc^ 1 i: iH L t= 0,69'"= 0,069" , 

3) 1738 f= 1000 S: fd8Ji4)f=i^S|Sso,57"'=.o,oo57" 

^aaßbtitigen: foifl 

8z = (0/8h").8 = 6,664" 
3 1 Ä (o^eV) . 3 = o^aö?" 
5f=(o,oo57'0.5 = o,o38'' . . 

JJZ+ 3I+ 5 f= 6,959" = 6 Z + 9 _L + 5, 9 S. 

Sufao^ ' I. i5«9 60teR 7(ufs«6At ifi bee ^tt^ Mit 
glfic^r @)roß« ang^iommen n>ort)en. ®«0te abor W 
pivt^t slHc^ ®r6ge §db<n: $a gelten Dod^ oSis«, $or' 
mt\tt, w(tm tQatt barvtnenfeif F bh^ f, fKjiff Z un^z; 
Z unb z , |!är( L un> 1; L unb 1/ fiatt S tmS» C 

a* ^u^ ft<^et fitd^ U^i tin. wk (in t8l«>p4t»e{n 
onbrM |tt txmanbetn iftV toenn HM^be uic^t. nur in ^^ 
f^t ber ®r^ßtf, (bnt^n, oud^ in 2(6jT<^t t)er fint^eUisid^ 
«rt iwfc&i^&en (wb. ^^ ^. man fottw 5/i a' «K^^«» 
tif(^ in ionlNier ^etecknumia«^ »«neanbefn { fo fnt(^ 
$. a. f^ia' 9f^tnl. ^ ^f^si' ion&ncr, &|rre geßen §. 3» 
5'3" ©'" 5'^ J)ueb«cimöioi«<jg* 

§. f. 

Jiflen. 5*3- lös. 

iStan turnte wilffävÜ^ eine Sftabt Unit AB , /^(^^ 
foK^ in gUtiäft t^Ü« |. €. 4; erriete auf bnfifbm in 
A «incR ^^crptnbifil AC «wt t>tli«&is(r HaC^, i^cKc i^n 

in 
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punfte ^araßeJfinien mtf AB. gerner mo^e man BD 
frnfr«^t, jle^e ED, unt> mff i^ ^atüU^lm t>«rc^ bie 
flferisen t^Mpunffe: fo Ifl BE ; AB = i : 4, «nb im 
£^DEB, m. §,116. ' 

DH:DBaPH:EBr:i:4,. 

DK:DB=NK:EB = a:4» 
DL:DB=LM:EBa.3 :4. 

5uj^ 1. »if We Httfk^ m<{nUiifi, nm pU 
€IW^Iuiia In 10 otxt la 1^1$ ^fS)ii^et, mit man 
^r(^ dncn aßoii^ttfi^ oft« ^r^fiif in 3f^t, mt> 
• Me Bolle in Sni«n dnt^im f4nne. 

a. SDuttÖ J^if« De« wriöngfen ^SUM«^ faficn 
jii^ mit seratcn Linien ofl« «it^metif^e Diwraeton« w. 
ne^nwn ; »oju öu^Jbie fo^annte arit^merffd^ ünfe btf 
proporttonalcirW» bienf. 

3. .6fatt b«« »>erjjH«9ttn tWöO^flöfee«/ ober Nr €i«« 

(^(uns b«K6 tCmnev^ifölHtti«»/ S*«*^ <* "•* *^* 
onbre wriöslic^ fWet^öbe^ twitöe nac^ .i^ren Crenbetn 
ber norntii6 (Slunaep) ober t>evnier («Jetner) ^ißf. 

§.6. . . 

2(afgai>« : $inm ^»niuö oöct QJmil« für W \ 
£5n9enmaa0 ju »erfettiscn. ^tg. 169. 
' €« fe?> Aft = CD , uBb- bie erfle in 5 , ble onbere in 
4 gl«*« %\itt\t get^iff. 5eber l^eü ber AB ^ige a, 
jfbfr^^H ber CD ^ige br fo 1(1 4b =5^/ H%{^^ 
briasa + l^a, ba«i(l, biimijjrdper oI« si. ^m» 
n«d)i|l ,' 

DK — BE = b — a=i.a 

DL— BF=a(b— a) = 5» 

DM— BG=: <} (b — ») *= I *• 
S^n bdtf silf au(^ rucfiparts von A na* B ju, 

' P 4 e^lt 
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23* IV. ©1« ^mifä^U ©ccmcfrie. 

@e|f nwrn in AB, flfl« 5, bie 3<»^I l><«^ "^^eife n: fo 
ijl in CD bic 3<»&l *er t^cile n — 1 , unb CD bcc Ho^ 

«tu» ober )?cnii«, roorinn jeber t§eil um -r^ gröp 
, ferijl, «f«4-.AB. 

SDö« «ß?oa§ eilte« <2BinfeIö io ein <2BfnM. tWnn 
tm&iHt boju Den rechten QtBinfcl, t^eilt i^n in 90 
filejdi>e ^^cjle, roeld^e man m(fy belieben wtiut m 
t^etlen fann, unt> befiimmt ^ieOurcb bie Q^r^dltnil 
, hit 9CBInfeI. <öa fic^ aber in gleichen €it;f ein lü. 
§. t4t. i)ie Möpsen roie bie SJBinM berl^lten; fo lögt 
ftcb bie.QJec^aftni^ bcr <2BinW <»u^ burcb öieOJ«« 
ialtni§ Der SBogen bcflimmen, önö man fann in fot 
^ ^er 55ejie^un9.bie ©cfelbogen al«^ ein ^aaf Ö« 
^infcl anfe^en. ^leju t^eilt mdn bie ^erlj>N< 
beö €iif eJö in 360 , folglich beh biecten '^eil öet ^ 
' »ip^erie, ober einen ^(Quabvanten , in 90, gleit^ 
?;^eile, »el^e man (Bvabe nennt. 3>eber @W& 
wirb in 60 ttJinuteii; i'ebi t5)Iinute in 60 6ec«n' 
ben; /ebe @ecönDe in 60 CCertien u. f. -». get^eilt. 
®ie gegeben bcc (|Jrabe, «Kinnten, (^ecwnben, ^er^ 
lien, fmb°""". 

SufaQ. I. @$ ifi wiütMidi mit mtd)tm J^iSmif 
. für becSirfefgejosen jer). 

a. ®n 3^njirumfttf, wcl^e« «Inen ^fl[&<n€irWi« 
feine ©rabe cinset^eilt ent^alf^ §eißt ein ^ranfpomur. 

3. 3«t €irf «(bogen baf man<iu(b einen t>ernier (*<f 
Hontue auf i^nfid;« %(^ n>ie fttc s^rabe Linien. 

$.-8. 
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I. 23ön Ut SCu^m^ffung tet? ®r^§cn, 233 

Sfl n Me ^nja^I l»er ©el«n eineg regulären ^0* 
Ipflonö: fo Ijl öec C«n(tin)Jhfcl = — , unö Der ^019. 



n 



\f 



Der t>a^ Komplement ^e$ an&ern |u pe9 ced^^en 
cJBinWn. • 

'S5tf(i>teibt man um 6a0 $0(99011 einen Mittel; mb 
3i(^et »om !Snitte(puntte gerat« iintm nat^ brn 9)o(i;8on* 
fpt|en: fo wirb t>a$ ^el^gon in n Qleid)< 'Triangel ge« 
tfyiU, unb jeber $o(;^onn>in(e( ^aibtrf / <ax^ finb aüt 
^entriwinf e( einander gleich, ^iefe aber ftnb jufammen 

B 4 «X, fofgli(^'iebec = 1^. 3n jebem triangel (Tnb 

bie ^infei = 2 91, fofglit^ bie ^infel in aßen biefen 
Triangeln = a n 9l> foIg(l<& bie ^^of^gomoinfcl = 

flnSJ — 4«; fofglic^ lebet ^ilM:il2 = a9l-lB= 

n - 

iLStu^meffungbetr^lt^n» , 

® a« ^aa§ einer %l^t ijl eine ^idd^e. SSlan 
ema^It l^leju öag 0.uai)rat, unD nennt e« (Dua^rat# 
rutbe, <Dua6ratfu0, (Duaörat$oU u. f. ». je nad&# 
lern fWne <^tte eine 9vut^e, ober einen ^§, ober 
einen 3oH '«ng ifl. ^(tic$ biefer Ouabrnte wirb enr# 
»ebec in 100, ober in 144 ßWd^c ^l^eilc get^eiU, je 
nac^bcm feine ©eite entn>eber in 10 ober in 12 gleiche 
^^cileget^eiitifl. 513.170. 

. 9> 5 ' ©n 
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234 IV. 2)ie 0tmif^t (Seomeft?ie. 

€in Üuobrat AC, beffen QtUe = 5/ inbcm Ue €«{ft 
t>e$ SXuabtats AE-i i^, n^ärüe o^wbat 5 . 5 ei)« 3j 
fo((^er Üuobrat«^ a(«AEif|^ tnt^AUen; mtUUl%.t36, 
3uf. I. AE : AC = AF* : AB* = ?* : 5* = i : 35. 
9o(g(id() n>ärb< lin üuabrot/ beffen Seife s 10 iff^ 100; 
'»in]) e(n üuabrat^ beffen 6eite = la if!/ 144 fb((^fl({> 
nen Cltuibrate Mf^ften. 

^(<xn. S>{e fBequemflt^feif bedl1t)eclina((an9«t' 
maa^e« §, i. duf* i* ftnbct auc^ 6e9m Ctuabratmaofi 
(htt. ©e«n btt i F* = riv R% 1 Z*= „*7ni R-* 
«. f. m. ifl ; fo fojfn iww flo« 37° 24' 36" 45'" iud^ (i^ 
6en 37/343045* ober 3734/3^45'/ 0Ö«t 372436/45" 
.tt. f. W* 

§. 10. 

fctatfiiße, A» : B% gfscben Ifl, /c&e 2Jnp&( üuflJwf' 
fttf e »/ na(& &em etf^en 5!)2aa§e in t>ie iH^e^drige go^t 

J^ler ifl offenbar B* : A»s n : x, fMsrit^ log. x = 
log. n ? 3 log. A. 3. ^, looo 5)arifer Üu«traf< 

ftigC; wie »ie{IX§itnl4nbif(be? wo log. x = log. iooo+ 
alog.fflxf» 

§. n. 
2<uf^abet ©a« öeometrffc^e duo^ratmoa^ fo 
ba« <^evfmaa^ ju txmanbein. 

Stimmt nifln §ier n>lebenim ttn $uß t>on glelc^«^ 
©r^geon: foifl 

I öuabraffiiß^ 100 Z,*'= 144 2* 

I £luabra(fu§ = loooo L* = 207 36 l* 

i üu«br«rfu^ = loooooo S* ss 398 j 984 f *♦ 
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j) loo Z*= 144 « •, fofsri* Z*= i%'% z»= *»+ tVtt e*. 

SWun ifl z' = 144' 1", MI* 60^ tVb z* = -V^ i' 
= 631*+ A«^ 1». ^(gltd) ifl Z* 5 z* + 63 1» + 
-^Ä 1*. ' SWun i|l 1* = 144 f% MuD tM^r tVt» 1*= 
•V^f»= 51,84 f». 8of9lf(&iflZ* = z' + 63fl*+ 
5U4f'. 
a) looooX» = 30736 1*, fo(g({<^ L» = $Sli| l'i 
a 1* + TT-oT^ 1*. SRtm m r = 144 f , utib Dfl. 

^er tKts- 1* = 45^M4 f* = 10,5984 f*. Solg. 
iftL*= 3 1*+ 10,5984 f». 

3) locQooo St* P3^ 3985984 f% fblgrtc^ S=: 
3/985984 f*. 

^oOtt mm |iimiM& 4 Z' + 9 L* + 30 S* auf !Duo&^ 
droofmo«^ bringen: ^ i(l' 

4Z's(z»+63l'+5i,84 f*). 4=42'+353 l'+ao7,39f* 

9L*=(3l» + io,5984f).9= i8l'+95/38f 

aoS'a (2,985984 f*)»«o= S9>7»f^ 

4Z'+9L*+3oS* = 4 2^370!'+ 363,4« f* 

Wi^6 , 8«^i9 «Mttltf, = 5 2» + 1 a 8 1* + 74/4» A 

§. 19, 

ltommli<l^e |u wxroatMn. 

!)• 144 z*= IOC Z% fotsflt^ 2»= m Z*=o,694444'' 
3) 30736 1* = 10000 L*, foia(l6 1*= i%m L» = 

0,48 . . . '"= 0,0048 . . " 
3) 3985984 f'=iooooooS*fol9«<|>f*5:ifS^IS§S' 

= 0/33'"= 0/000033*. 

i^imux^ i(i tie fBeriPon^efung (ri«^ S^4l<$^> 
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s^6 IV, S)fe gemtfc^ee ©eomcWe. 

tti üuobMtmaaf omocnben. 

ZufsAhtt 3eS)e^Q>araarlodrammau^)umeffi(n. 

^nrt (^^ itluabrodnooß , beffen @(tte = i ^ bcd 
9)ardQe(ogrammö P ©runbftnie = b unb ^6^ £= a : fo tfi 
III. $. 140. Qj P = I : ab. Siun ifl Q^= i. $oIgl4 
ijlPcab. 

Sufaß. I. TCutf P c ab fefgt i : a s b : P^ t>e$gUi^ 

I. = z, unb — '= b. 
b a 

3. 3(1 P ein Öuabwf : fi If! • = b, fö(g(kO P = «', 
fbf9Ht&rP = a. , 

3. 3(1 b<t 3«^ft «Ine« «nbern f)awffefi)9röinm< 
n = ».j3: fo' Jjl P : n fc ab j <»/3. ®arenuna = «: 
fon)areP:n = b:i8f SWrebs/Sj fo«ooreP:n = 
a : «. SBarc P = H: . fb todre ab s aß; («10^ 
• : « = /3 : b. 

§. 14* 

£)« Itt $. 49. 3uf. I, b«r triangel T, bie J^lfJ« 
met^taMogttutttM t>m $kU^ ®nmb(inie b, tinD 

J^d&ea: (b Ijf T= !^ = 1 . b = | . a.. 
5ufa«. I. »u« T = !5 fbfgf ^ =s b, iiiA! 

2 a 

?l=a. ■ i 

b 

a. ^ efnnn ndtttoMüdittn Triangel f«9 M« ^^ 



l^enufe h, blcÄat|efen a «nb b: fo ijlhsKa' + b* 
unb » s Tii*— '^,OMt^b=r^^^^. 
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«.S^onber^u^meffuttöber ©trafen, 23^ 

meffen. 

nwjfe foI(^|c unD bringe (?« in eine ®umme» 

§. 16, 

2(ufgabe : '3et>e fltraWinic^fe ^igut in 4n O«*», 
örat ju ücmanbfJn, eDec ju qiM6«wn, 

a)a jeO« geroMinicftfe Jigur fic^ in ein 9>arafl«r«. ^ 
SMmm, unb biefcö.in ein Stccrangcf wraxinbcln lagt: 
f> f«i7,l>i«« gefc^e&en/ unö bev ^ni}alt bei fKectanQtlß = 
at). 3fi n«n >>«« ©eitt beö gefuc^em önobrot^ x': fo ijl 
ab = X?, folflii^ a ; x = x : b, obtt x = fab. 

Sfafgabe : 3ebe8 Kfluldw ^ojpgon t)on n (^tittn 
ttusjumcffen, VT^cnnWe^^JolDSonfeitcAB, unb&eeJutn 
ba« ^dvgon bcfc^riebcnenCirfelö ^aIbmefl(fi:PA= r, 
mtbtn i% ^ig. 171. ' 

3icj^t man iwn bem Sniffefpunftc C, gerabeiinim 
n«^ brn @pii^ bed $o(i;son«:*fo wirb baffetbe in n 
SW«^« Triangel, »own einer AGB ijj, gef^eilf. jai- 
I(t man twn C auf AB ben ^erpenbifel CE; fo ^(6irt 
(bh^ AB in E, unb i| i bic ^i^ betf A ACB, 9?un ijl 

CE = KcFiTÄE» = r (r -- i AB^ JoiflKt^ ifl 

$.i4,,AACB= ^°-^^'^-^^^^ fctg(i(^bagg)o(y. 

§afa«. I. !Demnac^ i|! ein fo(c^$ ^r^gon einem 
Triangel gleich, beffm ©runbltnie bem ^erimefer 6e5 
5)of^(mö n . AB, mt> bejfen ^^e bem ^^erpenbifefDom 

2Rft# 
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238 IV. 2Hc ßtmim^ Oeomcfde. . 

mtttipmtu flwf bfc 9>ofi>3pnfelff/ CE = r(i-— ^ AR*), 

d. Vu« bem^n^ffe eine^ »su(dr«nipo(9goni furbra 
^albmt^n i^ fint)et man leidjt btn ^n^alt dne$ d^nlü 
A)en ^[tfl$ßn6 für bm J^d(6in((}(r r; xotü HI. $. 144. 
jener ju tiefrm wie 1 )u r*. 

3,, Kutf t>em ^n^Ut bts jnnmt 9>of9gon$ fitiM 
man (eic^t Den ^n^tt be« du^em; n>ei( ni. $. 145, \em 
iu Oiefenwle CE* ju CA* = i — i AB» : i. 

§. 18. 

~ 2(Hfg«be: 5(u« bcc sesc6men ^e(t« AB, jftr in 
dnem €WeI ber(l()r<ebcnen wsulären ^olpsontftw n 
(Seiten , mt> bem ^Ibmeffef ca = i, t>it ^eite-AD 
eine^ in beöifelfc»en ©rfel befc^ti^bencn reguldten^w 
Ipöonö bon 2 n (Reiten ju finben. 513.171. 
, 5D«AD» = AE» + ^%-unbAE = 4ABt f>f|l 
AD* = i AB ' + EDV jnnn 1(1 ED = CD — CE= 
I — CE , unb ba^^ED* = I ~ a CE + CE». 8»(j. 
«t<)iflAD» = i AB»-|.i — aCE+ CE». 9lntt 1 
CE» = AC» — AE»= I — i AB»,-ünb bo^r aCE = 
arO — iAB»). 5o(0lhftl|l AD» = iAB»+I- 
ar(I — ^AB »)4.i>-^AB'=a — 9 r(i-iAB*); 

fofgft«^ AD - Ts — aT" (i — I AB »). 

®are bemniU^ AB ti* Btkt einer fecNfeiriseit^ 
= 1:. fo ifi^AD bi e @ette einer jwdrfeitige« gigw 

= r(2— ari)= Ta— r3 = 0,51763809. fflimmt 
man nun AB fSr W 6et(e einer |n>d(ffeif^en ^ijur: f» 
ftnbeK mon AD bie ©ette einer 24|eiri«en 5»3"f« ^"f 
bie "Art fttOJef nwn ferner bie ©ette einer 48» 0/ '9'' 
324/ 768(eiriflen ^gur unb fo weiter, ie^fere IJ 
= o,co8i8n nnb bie @e^e eine« iSogen< wn »8t 
SiRinute. 
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SufaQ» SSert>Wfö(ejgf man bie gefimbeneSeife mit 
bflfS^J^l bet 9>ol98önfeircn : fo ^af mon ben 9)f rlmefer 
be^ itiMtn ^oltfQOta, mt> ^itvüut ben 9>erimetet be< 
ju§ern, mil fid) III. $/i4S^ jener jütj^efim \)er()a(r, n>ie' 
CEjiiCA = r(t-p'iAB*):i. , 

ZufQabct ®(e :8an9e bet ©rWpcrfp^frfc föt 
ben^albmefer i, fo senflu ate man will ju finben, 
I obet bcn €Wd ju recrfficirem 

' IDa bie 9^tp|erie be« €irfe(< an>if<^t) (^» 9>er{me« 
fMiHlil« imifrit unb äußern ^t^ßoni: fo bered^nemati 
§. iSr^ fo(c^ ?>erime(er 0(0 ®rfn^ für bie I9>erip^rte^ 
toeU^ beflo nä^ {ufammenrikren, je me|rma( man bit 
^ btt ^psonfeiten berbop^etr» 

®6 ifl I« S^ ber 9>erimefer ber Innern (ed^iftitiQ^ix 
^{^ = 4; ber du^rn c 6^9282038 ; folgtidi) bie^^etu 
p^i imifcl^ 6yO unb 6^9. ®j(( mati' fo(c^ n%r 
|a6en: fo if} ber 9>er(meeer ber Innern 768fekiden $tdur 
£.^^2830848/ ter äußern s 6,2831375; folgllct) bte 
^iMi^tit imifc^ 6,2830 unb 6,a8iu ©e|fe man 
bo^r for ben J^l6meffer i bie ^erip^ie 3 6,2830 
^ ffir ben tHir(^meffer i bU 9>erip^erie tt s 3/1415: 
fo mürbe ber Sedier nod^t){(^tT7^77 befragen, mlöieu 
mtti4uc& na^ 95e(ieben bermin^rn timu, xomn man 
Ü$Hni^ ber 9)o(9gonfeireft nod^ meker t)et:boppe(re. 2(uf 
bfefir mulfame Vrt fanb £u6oIp^ von Ceuleti für ben 
Sterc^meffer I bie 9^eHp§erie 

9r=: 3#Mi592 653589 793^38 462643 38387950 

^nmertutiSf* X)iefe llu()orp^tfc&e3a^(/ n)e((^e 
6i< oAif 3^ ^ecimaffleQen ge^y ^at @btn:utn bi$ ouf 
72, t}}ac^tn bi^ auf 120, unb itagny bi6 auf 127 
in9e4terr« 2(bet fc^on bie erffe Ifi me^r a(6 l^reid^enb, 

• unb 
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240 IV, 2)t« gern We ©eomcftfe. 

mh bimt allen tot^ebli^en Srftnbunsen ber.Sirfefq»^« 
Dratur jur §)rufuns* (Bo ifi j. S» b{e 2trd)ime6tt'c^ 
go^t " = 3/M? • • ♦ tüefc^ fd)on bei^ Der ititten ©cdi 
mdjleae abtodc^r» 5t)eö XTictine 3o^r ifl ||| = 
3,1415929/ n>e((^ erfl ^«9 ber jfte6enten jDecimalßeKe 
obrpeidjN 

5ufat$» !♦ ©emnüd^ ifl 6^1? efitem ©rW, beflen 
SDurctimefler 3, unb beffcn ?)erip^ertc p ^d^t/ p :d= 
CT : I , unb eben fo bep f inem anbcrn Sirfel P : D c 
TT : I ; fofglli^ P : p = D : d ^ R : r^ ta$ ^eigt, bie 
?>erip§erten ber SIrf e( t)ec^Iren |i(() n>ie j§re ©utc^mef- 
fer, lÄer ^albmejfer* 

3* Ttutf bem 12Dur^mef|er eine« (litteis 2r = 4y fttu 
ber man bie ^^ertp^tie p^ wem man fe|e i : 9r = 2r : p, 
fofgltc^ p = ar ♦ 9x = d ♦ ^» 

i. Uns p = 2 rgr finbet man r = -L = J- ♦ i,t« 
benn * 

L = 0,318309 886183 790671 557767 P>6* 

IT 

4« J^ierau^ (dßt ftc^ aud^ bteidnge etned Jeben &V« 
felbpgensi firtben, roenn mein fe|e: 360 ©r«b ju txt 
©rabja^l be^ ^oginö, fo bfe ganje 9^erfp^erJe ji« J?«? 
Jdnge fb|(^eö .S3ogeh^* , ^ 

.§. 20, 

2(uf3abe: ^incn ©tfet, beffen ^iübmeffer r Ijf, 
öußjum^flen , ober ju quiidritcn- 

^a §• 1 7* 3wf ^ ♦ baö r^ulore 9>ol9d(»»^mem 5riam 
gel 9le{(t> tfl, beffen ©runbfWe bem 5)erimetfc , unbDcf- 
fen JgJifje bem "p^ptnbühl wm SKittelpnnf c auf bie p^ 
I^gonfetce gWcb ifJ: p ifl ber girfel einem tttm^^ 
gleid), bef|en ®nmö(mie ber ?)erip^erie, unb beffen JJo^ 
Dem ^ülbmffet beö ^irfefö g(ei4> ifl. SDemnaib ijl ^^ 
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Sfh^tt brt ©rfef« a = Lil = 4 p . r, SRun ifl $. 19, 



4 



iben |b A : R* ;= ^ :, i;^ folglidy A : a x R* : r* a 

He £luai)rate 6er Jg)al6me(fer/ ober X)urd^me(fei» 

a.7(u«a = r*7r fofst i. r r*, forgH* r (a • l) s r, 

ttomo(& je&e gerablinlc^re ^'S^f / 6«tti ^^^^afrir a, In 
einen ®rfe( t>ern)ditbelt loerben tarn* Hu^ laffen fic^ 
)n)e9 €irf e(/ beren .Otf(^^#r ^/ i*/ in einen jiifammenfl 
Wngen, beflen ^albmejfer K (R* + O fe^ti mögte» 

3« ^en ^n^a(( x^ eine« jeben UMfdinim Mit n 
@rab, ftnbef mon , mm man fe^t : 3 60 : a s r^ 97 : x^ 

fblalt(t)x= ^ ♦ r*!»'* 
360 

. 4* S^etüui ftnbef man ben Hf^nitt, beflfen 0runb« 

link AB ^19« 171« n)enn man ben A ACB^ beffen ^^/t 

ä r (r* — i ABO il^/ Wn bem Xusfc^toe ^btra^rf^ 

5. @inb bie J^kilSmcfier R, r, jn^^er concenfrlfc^en 
©rfel gegeben; beren ^n^oft affd R* tt unb r* tt : fo 1(1 
bn 9Ung smifcben ben be^berjeifigen 9>erip^erien =: 
R»^ — r*7r=(R*-r-r*)^. 

6* (gd (ep ^tg* 17 2» ACH ein re^lnfftcfefrr gfelc^ 
fÜ^enÜic^rer Itriangel« 7iM C befcf)reibe man mit CA 
ben Üuabranfen AEB; unb au^ F mit Fa s FB ben f)aU 
kn C^irfet ADB: fo er^effet au$ 3uf. 2. baf ber ^Ibe . 
Sirfei ^em^Quabranten^ fofgli^^ menn man ben 2(b#' 
f^icc AEB bat^on nimmt/ bie lünula Hippocratis 
ADBE s AACB fep. 
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242 IV. ©feöcnttfo^teöeometei^ 

"'§. -21. . , 

®aö tOlaaf elned^6tpec« i\i ein Ä6rpci;.. «Kör» 
CTWablt r^ieju «nen 9CßütfeI oti«r€ubu«,.unt> netmt 
|6n Cubiürut^c, (üubtffu^, Cubiejöü li. f, ». K 
noA&em feine <^eite eine 9lut^e, ober einen ^u^, oöet 
men Soll Ions ifl. 3eliet biefeir<2BiirfeI/ wirb entwe^ 
i>tv in loöo , ober in ttas gleiche ^^e«e get^Ült, ie 
nacböem feine'<Seite -in lo, yyöCTJn 12 "filei^e ^J^eilc 
set^eiltifl. ^13.170. . 

•»ttf bcn ÖuabMtth AC, AE , btntt man (i<6 2Bär« 
ftt: fo TOurbe offenbar txrerj?« 25 . 5 ober 125 fbb|< 
Würfel flte 6er imeptt ifl, enf^dlttn; »eU HI. §. *8ft. 
ter jtrcpfe jum crfien wie Af : AB' = 1:5' = i : laj. 
^olgdc^ «PÖrtJ« «in ®örfe(, tiffen 6«i(e = 10 i(!, 1000; 
unbein ©firfei, bJff«fne<ite= la 1(1, ^728 fött^ fl«i' 
nen SBörfel entgolten, 

Sufae. ©i« S3e<|««n«(^<it 1x8 S)«ctmoCWngettt 
ma^ti §. I. Suf; I. f nbet wd) fcf^m Äörpermooge 
ijlatt, S)«mi 6«! F' = Wwtt ^/ 1 2,' = «rwTj^T^Ty R' 
ii.f.m.i(i:' fo fami monflatt 3° 42<739" 628"-aiMj 
fe|en 3;4257396a8''ober34a5/73Sf^a8'ober 3435739/628 , 
iu f. w. , 

2tufg«be: cjßenn bie «Ser^Sftnig jföepdr ^10 
' fu0e, A' : B', scflcben, ift^ jebe STnja^l €ubtffafc a 
md9 tm erflen tJRaöfc, in Ut juge^orige 3# x nac^ 
bcm anbern19?aafe, ju ijerwanbeln. 

. ^ier ijl offenbar B* j A« = n ; x, felgfi«^ iog. x s 
log. n + 3 log. ^» 3» €. 1000 ^ijir llfMfv^t, 

wie 
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»i« tM'cI d{^fn{änt>if4)c? »o log. x = log. looo + 
3 log. Hiih ' 

2(iifeöbe: (öag öcomctr^fd^e Cubifmaaß In bo« 

SRimmt man au(^ ^ier toiebejrum ttm ^Jtp tHm^fei« 

I €uNffu§ = 1000 Z' s 17382* 

1 €ubiffu0 = loooboo L' = 2985984 1' 

iDcJhnact) iH 

O 1000 Z» _ 1738 z', fof9H<& Z» = z» + TV#tr «'• 
Snun j|l z' = 1738 1'/ unb bo^fr tVA z' = 
1 257,^84 1'. 5ol9l««& t(l Z» = z» + 1357,9841'» 

a) looöooo L' = S985984 1*» 5oteH(^ U = 
3/9859841'. , ' 

§. «4. 

ftffd^c ja »crwanöeln. 

SRo(^§. 33. I(! , 

1) 1728 z' = 1000 Z% fofgft^ z' =s py578'^ 
») 2985984 1' - loboooo L% folgli(^~ P = 0,33"' a 
0,000033", 

Ipür ta$ €abtf maaß. 

«Benn C tos (^ubiPmoof / bcffen ®tite, := tf ItS 
^ataU^tpipttt P ®t!unbf(d((ie = bc, mb ^6^ = a: f» 
ift lU. §. i«8. C : P = t j abc/ «Run i(l C = i, foIfirMr 
I^Psabc. 
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«44 IV. <Die gemf^e (Bedme(tie. 

Sllf»^ I. Ättö P= abc fb(gr 1 r a unb ^ =bc. 
a. ^ P ein Witfüt fo if{ a = b = c, fofsUd 

P = a'itnbrP = ». 

3. ^ ber ^n^ft ein«« Anbern S^orüaekpiixto 
11 = »iSyr fo {flP:n=:abcj«/3y. 3(lwuna = «, 
foJjl Pjtl = bc:i8% 3[(lbc = /3yt fofflPtni 
»:«. 3flP,sn: fofflabcs«/3yj fb(g(i(|a:a« 
j3y : bc. 

§. 26. : 

"Xxa tttp^ist ^rifuia ifi Ue ^dlfte eine« ^ 
faDelepipc^« bon 9fei(9et @tunbfId(N bc mb^^^ •) 
fblfill*f€in»alt=^ = ^' . a = ± . bc . 

ein t>ieTfciH9iSf>Hfmd Idft fi(5 burt^ ^UgonaUS» 
tien in brej^feidge t^ilen^ bo^ (Mif ^^t ba« Pr^bud 
b«r gemeinft^fUicbcnJ^^ in bie @umme ber einjdiK» 
0nmb(ti(^, fblglit^ {n bie sonje Gninbffac^ ifl. 

3ttf49» Vu«P = ^ ftAbetmonaa: ^ unb b« 

^ninbMeti/ Hxk^e burc^au^ in cinerlep <£)6^ 
9lei^ ®ut(&f(^ltte geben, ^aben fllei<^ Siu«b<|* ; 
nung an<^6^e/ unt) ^eite, unb pnt> bemna(^ etn^ ' 
«nöer flleic^. 

§. «8. ^ 
^inbet unb |)i#natif(^ ^drper ben sleic^it 
®cunt)Men unbM«"/ ftnb einanbersleicl. 
* S)enn jeber iDuitbfcbnift eine« fb(d^ ^Stptrs i$ 
III. $. 1 91. ber ® ninbflöi^ gfet«^. fftm ifl bie @runb* 

fl<i(be 
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1* ^n^et;$(fl^meffull^^er<Bt^fcn, ^ 

flaä>e hti einen bec ®ranbfla(^ bei mbttn gleich $0(9' 
K(^ tfl au(^ iettf X)ur(^f(t>nitt betf einen btm ^vaöt^itti 
hee dnbem ^tidf, fflm ^oSen fie ditd) einerlei Jg»^^. 
$ofg(i4> ifl $. 37. ter eine ^jrper bem antem g{ei4). 

SufoQ. lD{«^9?er^(lnif]e; mi6)t von bcn prifoMfii 
fc^n üorpem 6eio{efen »orten/ selten olfo oui^ von bcn 
^^(Inbem. ^mnacb fmb ä^n(i(^ Sprinter In cubi* 
|d)er ^Ber^ffnii ter lÖucdEHne^er ober J^l^meffer t^r 
®runtfldd^en ; unt> ^^linber von ffeic^r J^% .in quo« 
ttaüf!^ flSer^bniß («MKt IDurc^meffer» 

S. 29. 

SHe J^^ te« ^plinber« fe? a^ ber J^bme(fer bif 
0runbff<l^ r : fo lü $. so. ble ®runbf[d4K r* ir, folg« 
lid> $/ 36. 38; ber ^n^ bc^ S^linbcrS V = a . r'^r ^ 

Bttf<>e. t. fSdrbe «ut einem C^iber^ beffen J^offi* . 
me^ K, ein €9linber/ beffen ^afbmtffK r auide^niU 
ftn: fb toäre ber 3ii^ fbfa^ cpUnbriji^ 9U^ V = 
» . R* w — ar* » = (R* — «»)«»} f^lsN«^ 

a. !Der4):n^reine<0nbcm€9(inberf/ beffen J^ 
« nnb J^fbrneffr^ / f^ Ol (».ifi Qjs » . f*»; f% 
li*V:Q = ar*»:»fV = ar*j«f*. 3(1« = «:^ 
4fJ V : Qjr r» : f ». 3flr = j: (b «J V jQcatas» 
3flV=Q^f»i(lar*x«f% fbisTI* a : « c f * { r*. 

3. 5" vor5erae5enberS)rapotrtoM V : Q = ar* : »f% 
fc9«i=:na; «nbfsmr: folp V ; (i,= ar*: nam' r»3 
I : n , m*j f(i<lgri(& Qj= nm* V.~ ^uf le^w gformel 
gränbct fi^ bii aSerfectigung be« cy(tti(>rtfc^eit Vifivf 

Ü 3 $.30. 
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34« IV. ^ie gemiW^ ©cometrle.^ 

§.30, ' 

ttn& d((icf)en ^5()en ftnb emanier di(ic^> 

©fnn jeber 5Dur4>f(t>ni« ber 9>r)rom»bc GK 5»3«i6?. 
iMr^U ftd) ni. $. 193. )ur Qrunbffdc^e BE unb jebn 
^rd)f(^nift bM^egel« FR ^tg. 166. w^ait ft4> III. 
§. 195. iuc ©rimbfiacfee BD wie AM* : AN*, golg. 
ri(6/ )Mnn bie J^ö^en be^berfet» ^tidf fmO/ {fiB£;GK 
= BD : FK. «nun ifl BE = BD. dotM «ü «m4> GK 
c FK. goTglid) i(l $. 27. bie ^ijrttmibe ABE im Su 
0(1 ABD gleich. ' 

;, Huf ebm bk )(r( fä^« man bm QSetMif ^ hwim 
ABD eine anbre p^ramib« »on (inet: beliebigen 2(iiia^( 
Reifen grnxfen wdre. 

.$. ,3'. 
€fn ^rifmft, ober Cplmb«? Ifl brepmöf fo stofc 
«I^ dne $9tamitie, ober ein ^esel Mit dldd^c (^tunD^ 

€5 fep ^tg. 173. bo« breijfeldge 9)rlfiiw ABCDEF. 
iQ{<inite^ bie S^icsonolen ber ©eitenfldcbett BD, EC, 
CD; für bie brei^feiftgen ^ramiiefi ABDC, DBEC, 
ECFD: fo ftnb $. ;o- bie bi^ben crfien 9>9t<imibe|i qUO^, 
weil ftt Sl^cb« ®runbf[4(ben ABD, DBE, unb einerlei 
@pi|e C ^ben; unb eben fo bie be^ben (e|cen einanber 
9(e{(b, weil fte d((i(bc ©trunbfiaiben ECF, CEB, unb 
maivf @pi|e D ^ben. ^otglicb ifl aud) hie erjfe btt 
fe|(en sleicb/ unb bemmub bd^ÜMfma in brep s(ei(b<9V 
ramiben get^eilf, felg(i(()^ebe ber britte tbeil betf^^rifmo; 
fofgiitb $. a8> 30. eift^fgel ber brtftet^eif bee^pfin» 
\Kt$ «on eben ber J^6^ unb eben ber ®runb|{d(be« 

5nfaQ. I. ^dre ein ^rlfma unb eine ^i^tmiU 
t)i((feit\<j : fo foniteiVbe^be in brfvr<t(i3'3<r^Ut, ober af 

. ^, brc». 



Digitized by 



Google 



6rf9fdflg». geferac^ tovcittu ©«nwo^ glft t»r ©af . 
«Qgemein. 

a, Die a?rt§orfttiffi/ »eCc&e r>m 9>rlfmw unb €9» 
flnbetn hmiefit^ mvben,. ^äten «({e <iu(^tN>n:iP9cainii! 
ben .unk Regeln.. 

Wej« Der Orltte $$<« tx« S^Iinbert ijl: fo l|l $. 26. bie 
?()4>tamä)e = ^, uiO) §.i9. txr .^«gets ^, 

|ölt := ü^, uwö 6<9 einem onbem Äegefber Sw^offia 

r^; worauf {T(5 (ek^ttiie n6t|^fn So^nmgenjU^ 
bflen. 

§. 33: - ^ 

ö««|um#n> wenn t)ec ^ol&meffifc &et ^miibU^ 
AC =; r „ ncbjl &« ^cj^c CE =; a, unb Dem ^albmcfV 
|tt DE = ^, be« öec ©nintfldc^ pawBeUn ©^nftw 

Sieget mon DB ttv CE paraMt fb IfF AB =i: 
AC — B^, unb Dfr=iGE. 9?un ifl Ht $. n6; 
AB : BÖ=: AC iCF^ ober r — ^ ; a=.r ^x., gijTgti^ 

Ifr X = JL^ jofgri(& ijf §. 33. ber Äeger FAG !■= 
lÜ! . _aL. = J-1 . !ü. afhitt if? aiKl la $. 118. 

ü 4 AB 
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«48 iv*. ^ie||emif(^e®eomeeHe. 

ABjBD = DEjEF, rterr — p : a = *:JlL, tit«b 
llftfi« §. 3». bee iTegri FDH x ^ . JlL = X. . "^. 

'^ - 3 t—t r—f 3 

'Srfg«* ifl AH = FAG— FDH = ±1^ . 2^, 

> SufaQ. €ine aftqcfärjte^nramibe (d§f f!(& mit 
einem abgefdrjten ^(se( i»er^te%n/ unb tbtn fo^au^ 
meffen. * 

$. 34. 
©ne^albfugelAFDGB, (jlboppeUfosrog, Ott 
dn ^egel Don dleic^et ©cun^^dc^ linD dUic^ >6^&^ 

W bm Mittel TK = AB fep dti CT^Hnb« TL , bt^ 
fen ^6^e Ol' r CQ, unb worau« Der S^eßtl HOL/ af« 
•J-TL; g^fcfertitten werten, fo bog ber übrige Körper 
riTOKL = « HOL % ^ttnb tiefen -Sirper ge^ du 
6d)nite MN, ter ®runt!fia$^e poraOel: fo ifi fohNc 
^(^if( ein 9ling awifcijen Den €trfetn RS, MN, folg« 
ri(() $. 3o.3uf.s.:^(Qil"— QK*) jr=(QM*-0(t)»J 
»eilOP = CDsCA=PH, unb OP ; Ptl - OQj QR, 
folgfic^ 0Q^= QR ifl. 

S)tir(( bie ^bhisA g<^ g^'it^faflF« ein @d)n{(( 
TQf paraOei mit ber ®rtti(b^(^ in ber J^% CE c OQ^ 
unb man jiehe CF: fo i(} §. so. bic(er ®(^nitt ^ 
PP.*s:<eP — CE*)gr = (QM*~-0(^». ©m. 
tia<6 finb be^be @(^ir(e einanber gieid^. ^(g(t4> ifl 
^ §.37.AFDGfi = HTOKL=:aHOL. 

Sttfais. ®a HOL t=: |TL: f« ifl AFDGB =* 
4;TL. ^rnnoc^ Betragt bie J^ofbf uge( | eine« €p(in* 
ber«/ nt\4jev mit i^ gleicbe 0rttnbfId^e unb ^o^ f^at; 
- foigli4> bie ganje J^ugel ^ eine« SpUnber«, beffen ®runb* 
fldd)e bem graten ^irtei, unb beffen J^^ bem S)ur(^ 
mcfjer gleict^ij!. 
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. 1. ^enUt^uimtf^mQ^eti^\. 249 

Zttfsabe, 3ebc ^tugel ouöjumeffeni. 

€« fep b« XuQtl J^aftmeffet r^ fo {ji $. ag. efitCp' 
Ifaiter toon eben btm ^albnufftt unb »on bopipeU fo srofcr 

J^^ = a f*:r = ^, folM §' 34* ^ ^N«! «« f 
«Ine« fo((|en SprinDet« = 4 . r' ^r = § e 4^. 

^ufae. I. 7(u< S = f . r'sr fbisr 7 • i =* » '/ 

3. ^ ^n^ft einer anbeut Stu^tt, beren J^6nte(^ 
fer f fet> s: fo ijl s = f . f'w j fofglid) $ J s =s r» j f% 
N« ^ifg bieitu^ Onb In cubifc^er flSer^Uniß %qr 
J^otbmejfer; ober >Dui^meffcr* 

3. $(r J^ol^meffer einer SuQtl S fep t, einer ^uget 
aS f«» f : fr iU S : nS c r' : f», fbraiit^ j? = 2i-i-!- = 

Smg t}€< ]^aliber|}abe» in btr ^rtiQerit üriki^« 

\ §-36. 

2(uf9abe: ^ie j^6n>t( in dnanber |u txrwon^ 

ftr mit finanOer/ tink fuc^e baraut bit Derlangtai ^e^ 
^mmuttgim 3* ^« 

i) €in ^fgei/ bcffett J^alSmeffer r, unb ^Ü^t »^ 
foQ in einen S^Iinber/ beffen ^6^^ » Mrsefi^rieben ift, 
timapbtUmt^tnx man fu(()t be^en J^alimieffer ^ ^ 
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250 IV. 2)te gemif^e ©cometrie: 

2)a §. 32. ttt ^esfl ~ ^-^ unb §. 29. tw^^lint« 

3- ^ 

3) &n ^(iirixr ar'^r ^0 {n eine S^sft, berat 
J^(6meffer f man fu4>t/ t>emai^ef( n>erbcn. 

Da §.. 35. bte ^uQtl^s^n ijl: fo ifl ^ier at*« s 

3) 50«e ©«tt< <iw* ®örfef« x ju ßnben, ««fa^ 
(inen oobem^ürf«!/ beffen (Seite a^ nmaf enf§a(t. 

3. 
J^ier iß «a' » X* foföKd^ a r* n = X. 

SufaQ. tXuf bicfe'Xrf fann man'auc^jebenj^jiier 
in einen ^iirfcl «ernninbetn ober cubire j^ 

§. 37. ' , 

<$)iefnmimeObecflat&e eine« graben €i>«nJ)e« 
AC, ifi einem Sllectangel EG, ^letc^, &effm^6|e 
bec^6^ t>c« ®>IW>et6/ unb beffen ©nwibllnieDa 
^rif>|eti^ be? ®?unb Wi gleich i|l. 5^. 17Ö. ^ 

iea; man bie eeitenlinie BC be« ^^linber« an Me 
^6^ SropeJ^d^ be« SKecCangei« £F: fo (iff fi«^ ix^ 
CMinber in ba« Sfertangel eimBi(fe(»> unb n)irbfo((&«« 
6ie C9ünbrif(^e Dberflotfee betfen, »enn bie ®runDöiife 
EH ber $ierif>§erie ber ®nmbf[a(^ M gMc^ i^ 

Sufoe. 5Die colinbrifcfee JÖberflo^e ifl affo «^«" 
€»rfel 9fci<&/ beffen J^albmeffer f , bie mltrfere 9)ropoP 
WonaJKnie jw bei S^linbert ^i^ a, mt> ^atifme^ttit, 
ifj. ' ©enn e< ^ f'w i: aar*, obet j^.= aar^ folflu* 
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§• 38. ■ - 

S){e frummc Obetrfldd>e eme3 gmt&cn ^cgd« 
ABC tfl einem Triangel gleich/ beflfen ^5l^e Dej ®eiV 
tenitnie be^ Äegelö, unb beffen ©ninWin« Bet ^^vU 
p^erie Der ©ninbflidc^el gleich i% 5*3- 177- 

. tman leufene mit DE = AC , bm Hui^d^nitt DEF fo, 
böß fcer S3ogen EF ber ^^erlp^erie ber ©rimbfldcfec Bp 
^leicf) f^i;. ieg( man nun bie @eiten(tnie t)e5 ^ege($ AC 
on DE: fo fdgt ftcfe b^r Ä'tgel In Jbm Kuöfd}nttt ein- 
n>(cfe(n, fo bag fotc^er ble Oberfldc^e be< Äegetö becft» 
©oltfter 2i(u<fd)ntfe (tber i(l §• ao» einem Triangel gleich, 
t>effen.®tttnbHme bem 93ögen, unb beffen Jg)% bem 
J^allmteffer be$ iSogens gtetc^ if!* 

5ufai^ I- ^ie conlfc^ Oberflclc^ l(t offo einem 
©rfet gfel^/ bejfen Jgyälbmeffer ^ ble mittlere ^vopottio» 
naninie ju bed ^^linbertf @eite $1/ unb J^(bme(fer o if?« 
SÖenn e5 i|i fV = ra^r, ober f = rz/ftA^Uti) a : f = f : r, 
C©«in ble ^ertp^erte ber ®tmbfli^ ifl a r^, folglich 

DEF = 3 r;r ♦ ^ = ra^.) 

2. >Die contfc^e Sibetfla^ rzit, "ott^iit ft(^ ju bfr 
©ninbfldc^e r*^, n>ie ble ©effenllnle bt« Äegete t, juln 
^albmeffer ber ©runbfldd^e i*. 

' §. 39- 
S)ie Oberfldcl^e bct Äugcl tfl viermal fb g»^ oM 
ein 9«o§ter Cirf eL 

SMon ben^e fid) bje Dberfidcbe in fo f leine €lrW ge« 
freite / ba§ fo(c^e a(5 Ebenen dngefe^ nwben ftonen« 
^uf j^iefen €irfeln benfe man (id) gerobeifegel, bereu 
gemelnfd)aff(icfee (Bpi|e ber SWietefpiinft ber ^v^t\ ifi: 
.fo ift bie @umme biefer Äegel ber Angel gleich* Sfluri 
> ifl bie ^6^ biefer £ege( bem J^al6me(fer ber ^ugel/ r^ 

unb 
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a5a IV. 0ie0em^i^fk0tnetrie. 

jD6erf[a(^ ein«« S^iinber« ikiii,^ t>#n ®rimbf[a(6c 
bem grogfen ©rfel rV, unb beffw ^i^ b«in tDurdj« 
' nuffcr b«r ^ugH 9(ei<^ if^* X)enn §. 3?. war bie Obff' 
fl&die bei ^inber« = sar^r- SHun ifi ^iec ^ =: ar. 
M(i<^ i^ ^^ Obnßdit be< €9(mb(M zi^^w^^Ut 
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^^sgmr*tmsemataBB!esgl>iaäJlftaä^-amBmmmmmmtmiamm. 

o^er We ebene Xrigonometrle. 



I. CRotttr ^er tct^onomeerpen »(iniett 

§. 40. 

Sieltet itMti aai ber ^pi^e c{n<« ^inFd« AC6, mit 
<(nem bdicfcigen ^oibmejfer CB = CA, finm 

fb ^djt ber ^ecpenbifel BD, todd^en man t>on(^ati 
dnm ^ibpunfte be^ 58oden($ B, auf ben ^c^enfet 
^<B{n!(fö faa<t, becehnt9,bMi(«e20t„f((^ob(i: 
%09en^;-b(c^rpet^MAKab(r/ mictim man auf 
ton (^(O^fel b(« <aBinfd^, in Imn anbem ^b^ ^ 

wtl^nflmen anb<rn@(^ttiW b<<v^lo(d« CK, ab* 
flefc^nJtten Wieb, WeCangente b<<frt<3BinW« obec 
SJoflen«; ferner tai @tiicf bei @<NnW# jwlfc^ 
be^ben ^erpenbifeln, AD, betB^nue verfu» bfefe« ( 

^infel^ ober $5oden«; enbU^ txtbü^ Tangente * 

»eriänserte anbre Sc^enlei CK, bie @ecamc biefe« 
%inUl6 ober QJosen«, 5ig. 178. 

^19* I. ffltmitmmhm^&kMA'C», fbnM^, als 
toi ^sen AB, ntläftt für ben J^Ibm#r CB a CA^ 
h9i ^aa^ -bc« ®infel« ifl, mt fb ifi BD s fin. m; / 

AK = taog. m; ADsfin. ▼erCm; CICsfec. n, j 

9. i8e9 (imm fhimpfm ®mfe( ACF, Neffen !D2aa§ 
tortdogen AFif}/ t»4r»i>emna(||fFGb<r€Sttttt0; AL / ^ 
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254 jv. ©fe g«m#(e ©comeftlc, 

He'Crttigcme; CL We ©ecante; .AG ^r 6mu» 
ver(u9/ bctf jluntpfen ®tnfcfe oö<r fetnetf SSogettf. 

3. Ö<9 einem eetfetw ®inf*f ACE, beffi-n «SToaf 
ber S^uatront AE, wart EC öer @mu9; AC bei; 6i* 
ttu« vtt(u8; aber AK Der CE pnaM, fofgßd) ^än» 
gente uni> 6ec«ttitc te$ rechten ^infe($ o^ne ^nbe. 

§. 41. ^ 

erginien 8»«) <3BlnW, ACB, BCE, timfibtt 
p einem rechten 9E9infel: fo ^ei§t bec ^inu^ iti 
einen ber Coftnue be^ onöetn,; bk Tangente be^ einen 
\)ie (totangeme be^ anbecn; bie ^ecante b«$ eineti 
bie Cofecante be< anbcrn; ber ^tnu^ t>erfuä t>e$ etnett 
bet <£of!tiu» t>erfu« beö on^etn. ^Ig. 178. 

Siifac. I; '«Rennet man bie ®infel ACB, BCE, fb« 
»0^1/ «15 i^re ©«gen AB, BE, munbn: foif}BM = 
(In. h = cof. m; EN = trog, n = cotang. m; CNs 
(ec. n s eofec. m ; EM s fin. verf. n = cof. verf. in. 

3. ©a BM = CD: fb if? au* CD = cof. m. «Run 
i|l AD = CA — CD, aü6) fen ber J^olbmejfer CA =r. 
Sofglic^ i(i fin. verf. m = r — cof. m. 

3. IDa BD = CM : fo if! au(b pM = fin. m. «Run 
i(l EM = CE — CM, unb CE = r. golgli* i|l 
cof verf m = r .-— fiiii- m. 



§.42. 

3u jwep 9Gßmfefn acb, acf, welche emanbet ja 
^9 regten 9iBinfefn erd^nien, de^aren gieii^ grofe 
niisonometctfd^e hinten, nur ben ^inui^ becfu^ avts^ 
Bominen. ^.178. 
' 5DaACB + ACF=5 3S)t: fb l|I AGB = 3 91 — 
ACE. JRun ifl FCH = 3 «E — ACE. ^ofglie^ ift 
ACB 3 FCH = ACQ^, fb(aU(^ öu(^ BCE r FCE. 

5Da 
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©a AC» = FCH, CDB = CGf , CB = CF: foifl 
III. $. 38» BD = F6; fofgfi^) fin. ACE = fm. ACF. 

©tt ACB c ACQ^ CAK = CAL, CA = CA : fo ifl 
III. §. 38. AK = AL, unb CK = CL; folglich taug. ACE 
. = tang. ACF, unö fee. AGB = ftc. ACF. 

^inQtQtn ifl AD = fin. verf. ACß, WJt AG ^ 
1 fifi.verf. ACF, um DG= 2CD^t<|5 i|l,Mm t)ttt btpptUin . 
Softnuä untet\dflt\)t». 

35« §. 40. Suf. 2. FG = fin. ACF: fo ijl $. 4t. 
MF = cof. ACF; EP = cot ACF; EM = cof. yerf. 
ACF, unD ba^er cof. vcrf: ACß = cof. vcrf. ACF. gtr. 
m, b« BCE = l^CE , CMB = CMF , CB = CF: fo i(l 
m. §. 3g. MB 3 MF; föTgli* cof; ACB = cof. ACF, 
€nWi*, b« BCE = FCE, CEN = CEF, CE s CE: 
{9 iji III. §.. 3«. EN = Ef , unb CN = CP; felglfj^ 
cot ACB = cot ACF, unb cofec ACB r cofec. ACF. 

•SEßenn bcr fpl^i^infel ACB , »ad^ft: fo »dd&j! 

'jugkid^ fein <Bm^ unb (Sinuö wrfuö, feine ^an** 

Sente unö ^ccante, fo l>a§, tvcnntr ffc$ bem regten 

^[Büifel n%tt, Öie bepöen erfien Linien ^\<3) ktei 

-Jifllbftteffer no^etn, t>k bepben legten aber über al(< 

©cenieii »ac^en. - 9(Benn ber jtampfe 9ÖJinW ACF, 

; ttüc^jl: fo nimmt fein (Sinuö, feine Tangente unö 

I @ecante ab, aber öer^inuö berfu« »adbfi big $um 

I doppelten ^albmeffer. Sßepm red[yt<n*3B{nfeIACE, 

; ifl öer ©inu« unö ^inuö perfüö öem ^albmeffet 

' ^dä), »elt&er böiger öer ©inue totuö ^eift} ^an» 

sente unö <^ecante aber ftnö dr6$er atö ;eö( gedebene 

önie, Döer utienWic^ grof. ^ig. 178. 

^fati, I. 3nbem ©inutf, $<ins<itte, un^Secon* 
Mi)ftn, roöfm (Sofinutf, €(K<utdent« unb^ecante^b« 

tie§mat; 
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9^6 IV. 2)ie gentifc^te ©ecmefrfe. 

A^^mfri; riuib inbem jene ahm^mm, m&ffen triefe tüoc^ 
fen. 2(ucb gtlc bte^ t>ort bem @tnu6#erfud unb €ofintu 
Derfi^i^/ nur für 6en flumpfen ^infef (lutfgenemmen; br; 
iDel(f)em,ber ^ofitiud t>erfu5 ^gfeic^ mtr htm @inu5 t)er< 
(itf n)a*(I. ' 

2. ®irb ber f^ttius t^ue ober J^a(6iheffer r := i 
gefe^r: fo laffen ficf) ode äbrise^mutf m'^äAlilen nicfii 
anbertf; ai« burc^ Q5rii(()e aiuibrAcfem 

§. 44^ 

»«I(|>e fiit einerlei ^mFd m, ü, ober nat^ berfc^ie^ 
benen ^Ibmeffern CA, ca, obetR, r, sejogenfmö, 
basalten fl[c& »le b(cfe •S)afbm<fnr^ 5tg* 178* w 

IDa m =: u, fe fcnb bte ^riangef toie BDC, bdcu^f 19» 
ftnonbetd^KiHc^; folgfid^ 

BD : bd oBC : bc, ober fin. m : fin. u = R : r. 

AD : ad = AC : ac. fin. vcrf. m : fin. verCuöRtr. 

AK:ak=AC:ac. tang. m :flng. ucRrr. 

CK : ck Ä AC : ac. fcc. m : fea u c R ; r. 

BM : bm =: BC : bc cof. m : cof. u = R : n 

EM : cm = CE : cc. coC ycrf. iti : cof vcrC v = R.T» 

EN : en =: CE : ccL cot. m : cot u = R : n 

CN : cn = pB : cb. cofec m : cofec. u = R : r* 

Ünien bon t^rfcWebnen 9f^en einerfep ^it^Mttä^mä 
fit gleich yu t)er|c^ebiien ^aibm^tn, aber einerlei Vim 
tri, ge^drem /S)enn t$ tfl |. ^« fin. m : fio. v: 
lang, m : tang. u, folgtic^ fin. m : Ung. m c fin. u: tang. u 

^. 3^ eine frigonomeeri^ilnle für ben J^lbtmjffr 
gegeben: ^ faitn matr^iermiil Ueftlbi fSr benJ|al 
Rgnbiti;tttibiimge(e^r(. 3«^«MR»fifl-^«^^'"^ 
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a.Q^Jtt^el^S5ere(§tttlttgc^her^rian3Ct 257 

f«(^ fm. m ,= fiii ü ♦ R, o&«r R : i s fin. m : 

.' . ,' .' ■ §. 4T. 

2tu%abe: SKIetrlöooometrf^e Linien torc^ &m 
^(nuts ju bcflimme», ^ig. 178., 

I. ©a BM c CD/ unb CD = r (CB* — BD*) = 
r (r* — fin. m') : fo ijl cof: m = r (r^ — fin. m*) 

3. 2)0^ AD :: AC — - CD: fo tfl fin. verf. m a 
r— co£ m. ©0 AG = AC + CG = r + cof. m; fo 
iß fia vcrf. {i8c° — m) = r + cof. tn. 

3". 5)a CD : DB = CA : AK: fo iff coC m : fin. m 

s r : tang, m ; folfllii^ tang. m = L^-JülJÜ. 

4. ©a CD : CA = CB : CK: fo i(i cof. m : rss 
r : fec. m ; folflljt^ fec. m = -^^^t ober J>0 CK ä 

r(CA^ + AR»): fe if! ou^ fec in=:r(r*+tang.m*). 

I 5. ©a EM = CE — CM, unb CM = DB/ fbfg. 
{Üf EM =: CE — DB : fo ifl coC vert m = f ~fia m. 

6. ©« CM : MB = CE : EN, unb CM = BD» fo 
ijl fin. m :-co£ m = r : cot. m; fo(g(i(^ cot. m es 

liJSL^, Ober, ba 4 ACK ~ A CEN, fofa««^" 

AK;: AC SS EC ; EN; fo ifl tang. m ; r a r ; cot. m; 

fblüIJA auc^ cot. Ol = ♦ 

' ' (ang.m 

1 7. ©a CM : CE = CB : CN, unb CM s BD: f» 

' ' • ' ' r* 

iß fin. m : r = r ; cofet. toi foidic^ cofec. m = - — . 

0ber, ba CN = r (CE*f EN*): foÜfl «u(^ cofec. äi = 
r (r* + cot. m') . • 

^ocenjm<abem«tieiIt>. 5K 5uf«8. 
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258 IV, i>ii omW^^^ 

Sufou» !♦ , ©a fip. tot. ^ r; üfk %lgfti &i^ß 
dbtv fleiner : fo finb, >n>enn man r = i fefif> oüc ©ftiug, 

2, 3(1 ACß = 45'- fo JfJ OU* AKC ^ 45^ folglich 
AK = AC> fofgli^ tang.'45*'=:r= i, tinb ba^ofle 
^atiflcnttn «nter 4$* < i / foi^fc^ elgcntlii^ SWl(^* 

3» SWhntnt AGB immlprfort ab, fo i)a§ bÄ?)imftB 
^(^ bem ?)unfeeÄ^{mmerme5frnÄ^ett, tmb enWk^ ouf 
A fäfltv fblglic^ ber'®ftifef o »Itb^ fd wirb ®inu$, 
©imid t)erfus, unb tangente oy i^er bie^i^antt^ 
^albmefec CA gUh^. 

' ' t)ec (^Inii« Bio eine« <2ß{n]fete AcB^, ijl b« 
5J0- »78. . 

2)0 CD (enfre^t flifaf KQ^, ^(^ CBD = CQP» ^pJ 
^b = CD: fo ijl IIK $. 38. BD = DC^ ^ ' 

60" tnrt J^fem«^« r gWi^ 1(1 : fo ifl fin» jo* = § r. 

^ dreiflic^/ wie "m« <>ie @thuetaf«(n.tki&itr4>jAt hittk 
nen r^nnett-, 6o§ man bie^^nen 6cre4ne(es tinb wiel 
^man ou6 fo((^rt na^ $> 45v<i8ed6rigerdgonom<(rif(^ { 
Linien 6eft(l[>nen fonn«. göt bfe gefutibemn ^a^\«AWi 
es ofdlctm im(^ II. $. 119. au(6 mdsHc^^ bie m'^"^^ 
iogorif^men ju ^ben.- 3)Je ©nri^jfung folc^ier o:<0^. 
nometrifc^en tafeln ^ toeld^e mon in ben im etflw 
SJuc^e ongefö^en ©oiiimfungen inaf^mätif(&« ^«f'^f 
nod^ bequemer abQtfa^t finbtt, ßüt bepm 'UnbM •« !>'< 
"Hugfu; nur muß mon »l^en, ba^ bcr Jgyalbmeffer/ 06« 
©imiö fota«, ttic^f = i, fohbern Np S5«r«*««^9 '^^ 
lesartt^men = 10 000 00b coo = (R angrnontoKn """* 
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tiftt, ba^tt Der iogarir^mui brt_©rrtu< rotu* = lo ((!♦ 
3[« Den gemefnen ober tteinerrf Zaf ein (inb ober tJon beii 
^e^eren 10 Siffttn nur 7 mif§er§e<ft, affo ber (8inu$ 
fofud = 10 000 oDo =: r gefe|f morben, boc^ ^af mon be^ 
ten ioQatit^tnm bte jK^araf fertjiif ic ber^be^oJren. JDem« 
na^ feft man md) §• 44. i : r=fin.m ilfin, tab. m, unb 
r : I =s fin. tiab. m : im. m ; unb fo aud) bet) ben übrigen 
iinm, wobe^ fih. m ben ©inuö biefe5 ©infefö för bett 
J^Ibmef^r ts ab^r Hu. tab. m ben @tnui$ tiefes 9Binfe(< 
In ben ^oft fn furzen J^albmeffer K ober r bebeneee» 

3* ^^fn ben ^ofefn iinbee man bie (rtgononteertfc^Qi 
itnten tinmireelbar för aüe fpi^t^Mel, aud^fur finmpfe 
SBtnfel, »enn man i^en Srsänjunglminfel ju igo* 
nimmt, bitf auf bie ein jelnen Minuten* @tnb ab«r au(^ 
Gecunbenf beflimmt: fo nimme man auc^ ^ier an, ta^ 
^ bie Uneerf(|>tebe t>er erjgonomeerlfcfeen Unten, xoie 
cnä) i^er fogarir^nieh/ mie bie Unferfc^^iebe ber ta^u ge» 
^origeti ^tnff ( ter^aicen« ^i^fe ^prau^fefung brauche 
man auc^/ ment;. eine gegebene rrigonomefrif^ie iinie, ober 
i^r logodt^mud in ben tafeln nid)t genau ^gefunb^n toitth 
f)U grd§ern^feln er(eid[>tern bergfdc^^emtfrtungm^ 

4* 7(uf bi^fen ie^fal grönbet f\ä) üwfybit ©nrid^ 
tung bed fcgenanriten geraMintc^teit Zvanfp^ttmve^ 
^^-f«9 5i9- ?8o. AC, AB, rec&f»inf(i4)f. 'Uni ben %am 
fein: ne^me man ben (Binu^ t>on ni ®rab boppe(r^ unb» 
trage fo(d)cn nac^ einem taufimbt^eiligen S9toa^f?abe auf 
AC auß A in 5, fo iß, A » 5 bie <Be^ne wn 5 Örab» Tluf 
eben bie 2(rf trage man auf BD au5B in xo ben boppeiteni 
^inM t>on s ®rab: fo if} B » 10 bie 0e^ne t^on iQ^®rab» 
6b<n fo fe^ A . 15 bie ©e^ne t^on 15 ®rdb, un* fo tt>f^ 
ter «wcbfeiöroeife bii jur ©e^ne t)on 90 ®rab^ Ü7utl 
t^ife^nanAB in 5 gleiche $^ei(e, unb |ie^e bie ^ranSa 
t>erfoüinien B • 5, 5 /lo, 10 . 15 u. f, n>. fue bie etojeU 
nftt ®rabe, wie be^m i)er jungten ®?aafl|fabe» ©ott nun 
cin^infel t^on n ®rabjaufgettagen toerben; fb jie^ mati^^ 

0t a ' a\K$^ 
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36o JV. ^\t.&itnifäiUi&mfM^ 

wi fecr ©pl|e mlf ><r @«^ne Wh 6o®ra&, I»fe«r6fl« 
^lWff«r/ «n«n®ö9«n/ unt fd)n«be ouf bemfcM»«« 
bU ©e^ne »on n ®rab ab. ©o ober nur 6le mtnittt^ 
"bar dufgeerogenen «Seinen eirtlgermo^« ritferig (mb: (b 
leijlet berfouffiibf^eilige SKao§(läb fol(^« iDi«B(fe wri ge- 
nauer, tpcnn mon (latt berSü^e iwnöo ©Mb looö 
»qm SWoogfiobe, Unb «<w« b<n Kofeln bm boppefttlt 
'fin. I m nimmt, wtnn ber «ttfa«fragenb« ©Infi! m i|l, 

lanmerfung. TfufbempropoÄtpttolctrtdfjnba 
man neben ber atit^metiidjitt Uni«, flu<^ bie @feu«i 
»kongenfen" ®ec«nten(!rtie = a. 3ff nun a ber J^Ib« 
•-mefller elneögiefef«, fofgHt^ ber ©Inu» »ön 9o,®rflb^ 
fo ifi '§ a'ber ©hwsDön. 3o'®ra!b, «tib man fartn, 
wenn bie@tnu« für blefen jg>a(bme(fer a aufgetragen ftttly 
•fold)* nun für jeben J^orbmefler bep gehöriger -Ocfn^ 
teö Proport Jonoicirfel« ftnben. 5|i * ^« 5JDur^mej|fe 
»i»te« €tFM&: fo i(l i a bie Tangente Wh 45'®rab,'iiiA 
'I a ble feecante »on o^rab, unb mön Tfann wenn bie 
'Jangmten unb ©ecanteh führ biefen'^albmijfer i^liuf« 
fletrögen finb, (bf^e fßr jeben ^albmeffer be? g^öriget 
Öffnung be8 9)riJlJorfiona(cirfer«|inben. 31^ auf bent 
fJropörtiönafwtfet oütfe eine linfe für bie ©ebne» «if* 
getragen: fo ^t foldje »orbem gerabefirifigfen %t<ua* 
porteut unb bem idoöt^etKgm 19loa^|J<»6< nodf bie 95e« 
^ttemli4)feit jum »oraii«/ .baf man ben ^dlbmeffer, ober 
bie Se^ne t)on 60 ®rab/ womit man be^ 2(uftragung 
. ber^nfelbeniSogen^ii^iEty fofieilt aU man Witt ^t» 
nehmen f artn» ' 

fl. &^m im fdm^üiim tUn^ttüüi^tl 

' : §♦ 47.. 

3n )>bitm rcd^ttbfnKic^ten ^«Mrt ACiK, tet* 

talten ficb M< ©eitcn tbie &ic ^inii« bft cntgcgenge^ 

- festen 
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ft^ttn<^inU*^Qüä) t^ec^lt ft^ ö(e eine Cat|etc |uc 
onöern, wie tci? 0inuö tetog jur Tangente M t)« 
önl>(m^at^ete ent9e9mgefe|ten5JBinfcl«. ^S^- 178., 
Hu« C jic^e man mlf CA t»n iÖogm AB, unb BD- 
Nr AK paixtad t; fo ifr CB t BD = CK : KA. SRun ifT, 
CB j BD = fin. toi. : fin. KCA. ^öfgri^^ iftaudj 
CK ? KA s ßn. tot. : fm. KCA. g«rncr »fr CD : DB = 
CA : AK', mm ifl CP : DB :? cof. KCA : fm. KCA, unb- 
cof.KCA=fin.AKC,bö§etCDsDB=fih.AkC:(in.KCA. 
S«rfgf|(& i(l fiA :-AK 5 fm. AKC -,ßa. KCA. JRu» 
war AK : CK = fm: KCA : fm. tot. ^oiQ^ i(l-«M(&. 
CA : CK = fm. AKC j fin. tot. 

Hudb i(i of^nbm CA : AK s fin. tot. : tang. ACK» 
5^re KA ber Jgkilbmeffer, fo »are eben fo KA : AC - 
fin. tot. : tang. AKC« %iibtm ift bl< J^WJOt^fttufi CK 
bie ®ecante., im erflmi^alU) oon.ÄQK, im-^wi^tm 
im AKCk ^ ' 

■ f-482' .. ■ ; , 

3n febem ^{angel abd > i«r|oU<n fid^ bie @eU 
tm nii bte ^nu$ t)er (ntd($(nde|e|ten '^SkiUk 
SfQ' ?8i. 

tlm b«n tridnsel'ABD ^efc^eibe man ei9«n Q^irfi^ 
«nb- ale^c CA , CD , CB. ©a i AD c fm. 4 ACD , 
I DB^ =.fin. 4 DCB, nnb i AB = fin. i ACB;. ober 
III. §. 85. ABD = i ACD; DAB ;: i DCft; unb AEB 
= §ACB: ^#i AD=:fin.ABD, JfDB = fih.DAB, 
Wb i AB =r ßn. AEB, ob«r rottl IH. $. «7. AEB + 
ADB = 2 «X. §. 42. T AB = üa, ADB. JJemnwb ift 
fin. ABD : fm. DAB = i AD j i DB :? AD : DB; 
fio. DAB : fm. ADB= 4 AD .- i AB = DB : AB; unJ) 
fio. ABD ; fin. ADB = AD : AB» 

,«R 3 $' 49- 
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§. 49. , ' 

• ^n jnxp «nflldc^n ©röfen, «., b, befleiß bie 
^tSgerc a, au« &er falben ©umrae/ unb bec botixo 
©iffetcnj bwöet @r6§M, i (a + b) + i (a — b); 
unb btc ffemere oug Der ^afben ^umme, wenf^et Iw 
falben ©ifercna be9lK;c®r6pm/ i (a+b)-iCa-b). 

• ©a U,$. ar. (a + b) + (a — h) = aa: (öiffas 
C.fb)|(, -^) = i (a + b) + i (a - b).. JD«au« 

IL ^ a6. (a + b) — (a — b) =|a b: ib fll.b z 
*(* + b)— |(a-b), 

Sn ;<bem ^ttongel ABC, öet^dft flc^ bfe ©ubiok 
aweper efiten, AC + CB, ju i^rer ®if«««, 
AC — Cß, tt)<e W Tangente b«r ^(ilben ^mtw 
fec entflesenseff^ten ^tnfcl, 4(B + A), «ur t<uy 
%im \%m falben ©iffewna, i (B — A). ^ig. ija. 

aWon »eridngre AC, motbe CD = CB = CE, imb 
}i«^e BE ; fe (ff AD i AC + CB, uhb AE =: AC -^ CB, 
oucb IM. $. 95. DBE (in rw^er ®inW , unb III. L 4«. 
DGB 3 B + A s: a CEB, ba^er CEB = i (B + A). 
S*e^t mon nim AF ber BE paraael: (b ijl CAF 5 
CEB = i (B + A). JWun fft §. 49. CAB = 
KB + A) — i (B — A) = CAF — BAF, gota«(6 

48««^angert mon DB h\i ffc bie AF in F f(bn<iM: 
^ jfj DPA = DBE s a gofgritb i(l §. 47. für bfli 
^Ibmcfjir AF , bie FD = tang. CAF = tang. i (B + A), 
Mnl) Ki^ FB =: tang. BAF = tang. i (B — A). JWun iH 
iU. §^m6. ad ; AE = FD j, FB. goldi* ift 
AG^B j AC ^ CB « Nng, Kß + A} ? taqg. | 
*» — Ay, 
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.' .,-^. ■ $. Tl. ' '^ ^ ■. ; 

2(ufgabe": '9fn einem ^clansel ABC, beffcn (Sefe* 
(en befonnt fitnb, wirb üon tcr @pi|e .cine^ *3BinEeI« 
A, auf Die entgegengcfe^tc ©eite BC, dn^ecpenbü 
jel AD, ^falU; man foH b|c bei^bcn Stbfc^nitte blefer 
©eftc, CD, DB, finben. ßis- m, 

tfflM mod^e DE =DB, &ef(&rci6e m$ A mit AB 
(inen.Sirfef/ «pelc^er CA in F fdineibet, unb berldngre 
CA n(i(6 G : fo iji CG - CA + AB/unb CF = CA — AB. 
SRun i|I III. $♦ 147. BÖ : CG =-CF j CE. ^ofglii^ i(l 
BC : CA -i- AB = CA -- AB t CE, «nb ba^r CE 6^. 
jHmmt. lia^ i(t EB s CB — CE, unb ba^ DB =; 
|fiB6«jHmmf/ • • *. 

iw. SJtiföat^en für Wc SSeccc^nunä ebeneu 

2(u,fg«b«: 9fn einem ^iangel ABC, fmbalöe« 
^(nfel, nebfl einer ©eitey se^e^n; man foU bie 
Men übrigen Reiten bered^oen. ^iS^iSa. 

@inb )n»(9®inf(I bePattnt: fo tf}«« oucb ber brifte; 
«nb rt i(f, wenn irg«Jb eine (3«itt AB gegeben i^, §.48» 
ün.CjAB=;Ca,B;AC^rin, Aj?C. .; 

i 

, ' ' • $. T3. 

2Uifgabe: 3n einem ^riondel ABC, ffnb jfiM^) 
©eiten, wbfl einem ^infel, welcher etn«r biefcc ^ . 
Seiten entöcgcngefe^ i^, segeben; man foö «inen " 
»onben übrigen ^inUln bere^nenu SiQf 183. 

'' «JBdrej. ^, CA, AB, anb btt SBinfel B, 9«8ebeB, 
f»«P$v48..CA;fin,BcABtfin.C, " 

üv 4 Sufae. 

<. * 
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%64 IV. 2)ic ^mif^U ©eomctde« 

Süfoe. OS &er®ittM C, flympf;, ober fpt| f<9«i , 
tnäffe, (d^ fÜ4l ((M>t au« bcn Um(ldn6(n abnehmen. 

Aufgabe: 3n emcm ^ctansel ABC, fmb <n)«9 
Gelten, Ac/ CB, ncbfl &em elngefc^lotfeuicn ^in? | 
leic, gegeben; manfoU einen wnl)€nübt;(gen<2Bin^ | 
lein bered^nen. 5«3«»83^ 

©aB+Ac i8o° — C: fo^f mondutbiCB+A) 
= 90 — ^ C. SRuii'ifl §. 50. AC + CB: AC — Gl 
fc tang. I (A + B) : tang. i (A — B), UR)> man ^ 
§.49.A = i(A + B) + i(A~B>, 

. S^faQ. SBdre 'l>er eingefd^offene ®mW C/ ein 
ret^tn: fo gdbe §. 47. eine feistere ^ufUfung. 

§. TT. , 

atufgabet 3n einem ^langel ABC, ftiiO bic bw 
Gelten s^flcben; man foll einen Der bre9 ^ÖJlirfd be* 
rechnen. Jig. i83* 

' ünan fdlle ben S^trpcttbifef AD, fu^e §, 51. bm 
Q(bf(bnittD&: (e ^t man ht bem A ADB, ^en tt^tm 
, SDinfd D, unb bie Mben @ei(en DB, BA, unb ftnbtt 
$> 47. <>b<r 53. be«>SßJlnf«I B» 

• 2(nmerh»ig. ®{e |ur fSetet^nung ber ertgono* 
metri^i^^ufia^n M« togartt^mifcben unb trigonomete^ 
fcb<n tafeln ^u gebrautben finb, errettet genugfam au< 
§• 46. 3uf. >• 3. unb OM« ber ii^te »on ben iogarit^meni 
lo^von ciRe^ieber^olung uberffu^lg feyn wärbe. 



^iu 
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3. 25on*.3Wte(^tm3lirperi. Triangel. 265. 
feon i)cr SBerecJnunö f orperli'der 5tmn* 

sei, D5er Die fp^artfc^e Xtrgos 
nometne* 



r^eb« m<^dtS^t^ltM,. PAQ^ PDo, fc^neitm 
«J einanbfr im ©urc^meffcr tcr Äusd, PO, uht) 
NWF«n &a§er ^inanbcr. SiQ, 184. 

,$>o HI. $. 157. jn)c9 €&enen efnonbtr !n einer gera> 
fcen iinie fc^nciben, unb III. $♦ 198. ein geilet ©rfel' 
bur* ben SWitreriHinft ber ^ugel C, ge^f: fo mu$ 
HI. $. 196. ber ©ttr(()f<^nittx jweper grögter ©rfel ber 
J)urd)rft*fier bef Äugei fepn. SRun i|l III, §. 196. ber 
J)ur<^mc|ffr ber ^^'n^ei qud) ber ©urt^meffer bc^grögfen 
©rfcfö. gotgflc^ f alfejren bie grdßfen €irfel tiUmlxt, 
fo boß PAQ^, PBQ^ PDQ^, ^a(()e ©rfef f?nb; 

5ufa^ I. S)ur<^ jebe jwe^ fünfte «uf ber 06ew 
P«^ ber ^uget, unb bwä) ben SÖltffefpunW ber ^^uflef, 
wirb III. §.156. bie löge eineö'großttn €irfel« beßimmf. 

a. QSon jebem fmfte «uf ber 06er|rd(6e ber Äuget 
I5ßf |T(^ III. §, 165. «uf jeben gegebenen groiren Sirfel 
ein g>erpenbife( fdtten, unb butdf foitften ^erpenbifei^ 
tmb ben SWiffefpunff ber Äugef , ein anbrer größter ffir. 
JK legen, bejfeii iage ^ieburd^ ^efliinmt tfl, unb »e{d)ec 
Il'.§. i 72. «uf b«m gegebenen grigtttt€W«I fintte^t ifk. 

s 
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Htm ffirfri ADB, «„„(^ ■ S.T,, "!■ * W- «"< 

iji bo^ff 1//. §: .5t 6 ^,f ;/"''#^«T«en mnUi 
a«c6 Dir ^ogen Wefig ^^^."^'^ ^^^' ot^r ACD, oto 



4, ©n 
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4. €m Qtd$tet (lltftl PDQ^ Ifi auf etnm anbem 
ADB, fenftedst, »cnn i^r SlcigungüminW ACD, ein. 
red)fer ®infeitff, i}oö i|l, §. 75. 3uf. i»enti «r tiurdj 
len Pol 1? t)« (Jirftlö ADB gc^ef. ' ' 

§' 59. 
&n fp^&cifcber Criangel DAP> <ff ein ^^ell 
liet Obecftad^ dtfet Äuscl , »cld^ec ton Drei; JBogen " 
Sr6^rei: CÜrfelDA, ap, PD, begc^njrwirb. ®lefe 
JÖogen Reifen öic Seiten, unb ine fp^drjfc^en <20Bmi«' 
fe(, noclc^e »ou &en (gelten eingiefi^loffen »eröcn, .BIc - 
tPm«elMfP^t#en%lan9c(«. 5^^.184.- 

Siifaij: €{fl fp^arffdjer ^riongellll Wc ^atifäft- 
®runtpdc^e DAP/ cineiS pijromibchförmlgen brc^fdtfg^n 
^6tptt$f tieffen. 0pi|e &;r SDiiffcipunft Der ^uqü C> 
uni> Dejfm ®drtnf[ad)en tie ebene« «BInfel AC>, PCD, 
DCA, 0(0 1^et(e grdßfer (Strfet finb, i«ef(^ ju i^rent 
2Jlatt|e 6ie ^ogen AP, PD, DA, §aben. 

/ , §. 60. . 

©(nb In efnem fp^acffc^n ^rfangcr, päd, itvei).. 
leiten ap, PD, Ouabcanten^ fa ftnb btc folc^en ^cü 
tw entsesenscfelten #tnM adp, dAp, rechte cJBim».. 
KT, ünb ble bcitte @eite AD, ba« ^aa§ bei bvitten' 
i^t entgesengefeltcn ^inf eil APD. ^ig. 184. " . 

einb AP;, Pp, üuabMnttn: To (inb ACP, DCP, '. 
red)fe «Binfer; fofsllcfelll. $, 158. PC ftnfred)( 6uf ADB. 
Solgüd) Hl. $. 173» pnb öut^ öie Ebenen bcr 25og<w AP, 
PD/,fluf ADBfcnfre^t, unb ba^et ADP,*P^Drc4)fe ■ 
®lnfel. «Ruft ifl oud) P bcr 9)ol »on ADB. ^olglt^ 
if^ $• 58. Suf. I. bec ^ogen AD baö !9laa$ be$ ^|tu . 
ftlö APD. . , . . ' 

SufaQ. I. ^dpeAD<nt(^ dnüiMbrdttf: fo wäre 
APD| «uc^ ein re<ili|ter 5Sinfe(. SBdre^ .i9ie in bem 
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26^ IV. 2)ie <jemif#(c (Btimtttit - • 

' $iiatt3«( FDB, bie btkttt ^eifeDB gr6f(r a(« «in tcm 
tifOKiti fo ifi DPB großer ^ a(d ein redetet W.VÜA, 

ter einen regten ^infef i^ot, {d^itfcoinliUiit, worintt 
fein rechter 9Binfe|i|I» . 

2(nmerCung.^n einem f^^dfc^n ^riot^el ((• 
(r^gt tie@umme bec ^iiifef affemal; me^r «($jtM9> 
te^^e ®infe(; ja fce f«nn wo^ gegim fedi^iS r«(|(e 'EBiic 
f f ( fi(^ belaufen; SDie ®umntt t>er »kd leiten ifi III. 
^ 176. ((einer ol^ t>iec üuotranfen. ^ebe |n>e9 6ei(«i' 
ftnb III. $. J77.^famroen großer a(d t>ie dritte, ^riange^ 
worinnaffe/ ober )n>e9 C9$infe(^ .reifte !Binff( ftnb/ ie^ 
^rfe» feiner ^Smbem ^uf[6funj||» 

^viandelmit iien jude^oridea^tfUmo^undto ^^iw^ 

.1. €« fc9 txt ©rfel AFEB bie ®rimbfla<&e einer 
'J^aI6fuget, mtb iMrbc t>ot^ Einern anbern grij^fen €irf e( 
ADPE, (cnfre<^t in AE gefcftnitten» ^©n brifwrsral» 
fer©rfef.M)LF fc^eibc jleic&fafftf ben erflen unfer einem 
fjji^n ® infet in BF. SDer JDwr^fc^nitt be« brifteii mit 
bem jttjepftn fe^ C&x fo if! ADß ein red&fnjinfII4)W 
f|)^f(&er 'iriai^ei; ober ADBC tin p^rmnibenförmig» 
brepfeifiger Äorper, bef^n @eiten|Id(^cn bie ebenen ©«*• 
f et ACD, DCB, BGA, fmb, weii^e tiit ©eiten betf fp^ari^ 
f(^en triangete AD, DB, M, in ^tm «Wafl^e ^aben» 
tmb jwar i^ A ber retfefe <©infel, B unb D aber bft 
f(ci)iefeR ©infer, BD, bie ^t^'pat^na^t, tk, AB, bl< 
$>ecpenbi(e(. 3»r ben einen fc^fen ^infel B ^et^eBA 
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Ut unlitQtnbt, tinb Ap ^ etitgegcngcficte f>«rpw« 
Wfel; fär,bin antwrti fi&lcfeh ®infel X) <6tt ^eige DA 
*<r atiii^gittit)e, unb AB &fet eititgegewgefcßte 5>crpftu ' 
t>*f«fi €ben fo ^elßt oMd) twn ben fd){eretj ®inf^(n 5«p 
«{iw 6«t anlt|egelt^e/ b« onbre bet entgcgengcfe^te, 

3. iSonD. in bcr fenfrcc^f«n'€&ene ADPE/ faffe 
mm auf ble €Sfite ABB ben 9)rtpenbtf«rpG: fo frifc. 
fol(&er III. §. 173. bje 5DuH^fd>nJff«(tnie Afi in G. ^[w 
Ixr €6ene ABE, fSife man »ot^: G, auf bUf iIntV BF, 
ben g><rp<nbff ri ^H, mk jie^ HD: fo^if? DGH ein 
ttdtftt «©i«fer>, ,.We ^ptne DGH oof bet €6me AB^ 
(«nfKc^f/ unb bo^ auc^-DH ouf BFfenfrec^t. 5Dfm« 
Mi) enfpe^e eine brepfeif^ 5^9r«mlb« DGHC, welche 
»on ben rc(^r»inffi(6ren triflnfl«^^^^/ I^öC, DHC^ 
(|HC, begrenjf wirb; dai) Büßen' bi^ ebenen 2ßinfet/ 
toei^ ben forpetUc^en ^ittfel ber .'<Bpt|^ einfcbliefen« 
bie^eifen'beöfpIfitifi^ntuongefeAD, DB, BA, j» 
J^rem SWaage, unb eö i(i §. 5 8- DHG = ABD. 

3vJ^lbirHnon bie falben ^itfelBAF, BDF/ in 
K> L/ unb legt burtfe folc^e einen gr^gten ©tf el KLP, 
loelt^ ben ^Mtl ADE m F trift: fot finb BK> BL, £lua> 
brauten / xoel^t $. ^o. 6«^ K unb L re^fe ^infel 
ma#n; bo^ B ber |>o(.bei$ (littiii KLP, fofs(i(^ 
§. 5S. KL ba« i8taa$ be« ®in(e(e( ABD. €6en fo be» 
weifl man^ loeiC be^ A unb K tt^ie SSiitAti finb, baf 
l*A/ PK üuabrtfuren ftnb^ unb P ber 9)o( betf ^irfefö AK, 
fiil0d) AK bdD Snaag beS «Binfete LPD if!. 

4. $)er ^tebur^ entflanbne fp^drifc^ triangei LPD 
ifl bcm juerfl angenommenen fp^arifc^ ^rtandef ADB, 
^(iiS JW^e^Srig. ©cnri A = L/ »eil BL auf KP |enf. 
ttc^t; D = D, »eH^etf 9?erdca(n>tnfe(; KL ba$ WHaa^ 
U6 SBinfei^ B, iftiba« €«mp(ement »on LP ju einem 
Sluabranten; AK ifl b«i$ (Komplement twn BA, unb ba< 
9)?aag bed^Binfefö P; von AD ifl baö (Sompfement DP; 
ent(i<^ «en BD i^ba$ €omplemcn( DU 
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^70 iw 2)i'c gcmWe ©eotmffle» 

' , §. 62. 

I. ttt ^ali^;mcffer jum (^inu« &« ^j>|)ot|mtife, 
n>ie t>ec (^fftuS t>eg flnen fcj^iefen ^fnfelö, jum 

i- : fin. RD = fm. B : fia. AI). . 

nufc, tt)ie t>cr Cofmuö Ö<^ einen föW.«f«n <3BinW* 
jut, Tangente beö <inUegenöen ?>er|«nWWö; otw 

r j tajjg. BD = cof. B : tang. RA, 

- 3. S)er «S)albrtteffec ^ur Tangente >eö einen id)ief 
fen ^'nWö^v • itoic tet ©intiö beö änliegcnöen jut 
Tangente t)c? etttöc9cnflefc|ten ^erpenöifefe; oDec 

, r : tang. B = fin. BA : ^aiig. AD, ^ 

• 4. ©CF ^albmejTer $tim Cojinu^ be^ einen ^CTi» 
penbifel^^ tvie Ixt Coftnu^ be^ onbern jum ^oftnu^ 
öec »Öi^pot^enufe, oi?ec r : cof. ba = cof. AD : cof. DB, 

T. S)cr ^alfcftneffet: jum Sofinuö be« <inen ^ef^ 
pcnbifelö, wie Der <Binui öeö önliegenben jum €ofV 
mi be« entgcgensefeiren. f^i^en ^infel$;' ob« 
~ r. ; cof. AD = flu. D : cof. B. 

• 6. ® ec ^albmeffer jnni Cofinu^ ber ^»)pDt^ 
nufe: wU bie ?;:an9ente beö einen juc Cotanflcntc bcf 
onbern fc^iefen *=ÖJinfeW; ober r ; cof BD = 
tang. D : cot. B, 

. 5n ADCG feij CD ber J^femeffer: fb ifi n(? = 
fm. DCG, unb bo^r CD : DG = r : fin. DCG. 3m 
A DHG fct> HD bet J^albme^et: fo ifl DG i fin.DHG, 
unb bä^er DG : HD :r fio. DHG : r. Dolgit* iü 
CD j HD = fwi. DHG : fin.DCG. ülux^ fe? im ADCH, 
CD ticr ^alhm^tst piflDHa fm. DCH^ um» b«^ 
* CD 
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CD : DU =: r,: Tin. DCH. ^fglid^ j^ r : fin. DCH a 
fin. DHG;j fin. DCG; foIgHt^ r : fin. BDl' =3^ 
•fiii. B : fio. AD. (§. 61, a), / 

®ett fb, wenn CH &«r J&affirteffer i(! GH = 
teng. GCH, unl» ba^t CH : GH = r : tang, GCH; 
:3flDHt«cJ^ol6meffer; fo {(l GH = 'cof.DHG, m\> 
t»^^ GH :^H = cof. DHG : r. JoJgtt* ((ICH ; DH 
= cof. DHG :nang., GCH. «Klun i|l, mm CH be« 
J^dbmeffer, fliwb DH = tadg. DCH, tw* bo^ 
CH : DH = r : tang. DCH. gofsU* ifl^,r:t*ng. DCH 
= cof. DHG : tang. GCH j fbrgli* r : tang. BD = 
cof. B : tang. BA, 

&m fb, mm CG btt^aibmfCtt, t^GH ':i 
fm. GCH, unt> bai}tt GH ; CG = fin. GCH : r. 3(1 
CG iev ^ot&meffer; fo tflDG = tang. DCG, unt) bfi^et 
6g J DG ä= r : tang. DCG. ^olglicfe fjl GH j DG a; 
fin.. GCH ^ tang. DCG. • fflutt <fJ> wenn GH btr J^oJb* 
meff«, DG = tang. DHG , mb fca^er GH : DG a 
r : lang. DHG, gofgHcß t|l r : tang. ' DHG =i 
fm. GCH^f tang, DCGj folgli«^ r ; Jang. B = 
fin. BA : tang. AD. ^ f 

i^otfe Dem evfim @ef(t|c r j fin.^PD = fin. P : fin. LD. 
SJUm iti $v 61, 4^ fin. PD = cof. AD ; fin. P = cof. BA; 
fin. LD = cof. DB. Jolglk^ ijl r : cof. AD = 
cof.BA$cof.DBj fol9lld&r:coCBA=cof.AD:cof.DB. 

€Wn fö (^ itt bf^em ^riangef na(^ bem evfifn ®e* 
ffie t : fin, PD = fin. D i fin. PL. tftm ifl fin;PD 
c cof. AD ; fin. D s fin. D ; fin. PL « cof KL c cot B, 
^olglM) ifl r : cof. AD = fin. D : cof B. 

- <£nbHc& iff nad} bem bvitten ®cfe|e r {.tang. D s 
Via. DL ? ta«g. PL» iRun i|i fin. DL aä cof BD, unb ; 

taag. 
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vji IV. S)ie gemif^fc (Öcomctcfe. >. 

tang. PL ~= cot. KL = cot. B. ^olgJk^ i^ r : tang. D ta 
co£ BD : cot. B; folglidi* : cof. BD s= tang. D : cot.B. 

Sufite. I. SDtnbefe man bod brttte <5«fe$ au(^ auf 
bea ^infel F^ utib iaß ^loe^f^ auf ben ^inf^l D unb P 
on: fb warb« man ncx^ bctp onOere (beft^ tt^alttttf 
ml^ aiet nUi)tt ntütt g/^bw* ' 

2. Me bi(|e®rfe|( (afen fi^' aud^ auf ftcn retfifivinf« 
K(^(m$dansel D'EF, anmcnben/ toorinn yotp ^Um tit 
€omp(em«nt< bet Bepbcn @dfen b(^ er(!mi $irians<« 
DAB^ |u in>«9 duabranten (tnb; i»o|u «t alfo n^t^ig jv 
he^ittimen ifl/ »en 'n)c((^et (ßamtng bic aa^ fof^n 
®^fe|en 6(re(|rnefm @(tten unb ^tnfe( fe9n möjfm^ o& 
fii^ nimiic^ ^u ^i|en o^er ßumpfm ^Binfe(n ge^iren. 

finb öie ^ccpetifeifd mit t^ren cntgeöengefeltcn ?C&irw 
teln, unö We^JBlnM mit öcn cntgeöengefeltm $ei# 
l^nbtEeln öon mttU^ ©öttung. ^tg. igf. 

^m triangei ADB i(i AD fleiner al$ ein Üuabront 
AP, unb KM, Hai Wlaaiß b« ^inff(5 B, ((einer al$ ber 
Öuobrant KP. ^m triangH EßB jfl ED grüßet a($ 
ber üuabranf EP, unb ber ^infei EBD größer al$ ein 
rechter SSinPel, weH fein SWebenwinfef DBA, tieinvf i|l. 
Huf eben bie 2(r( (>en)«i(i man au^ ben umgekehrten @a|» 

Stifebem r«^t»in!fid^ten Triangel, i^ Öie^p* 
' pot&cnule f Icinec ober stoßet alö einCuabrant, le nac^^ ' 
bem bie be^jben ^ei^enbifel, über bie bcybcn f^iefcn 
<=ßjinf el , ober ber eiiie ^etpenbiPei mit bem onliegciv 
ben <2Binfel »on einerkp ober bon bcrf4)icbener ®at* 
litng finb. 2Juc^ finb i>k genannten ©tücf e wn eincr^ 
i^-eött wrf(EJ>iebener ©öttung , je nat^bem Hi «ÖPPO* 

t^c/ 
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3, 23ört^.S8ere(i&«iindf6tD6?t,3ifangct 875 

i&tmft fleinec, c^tt &t6^tt atö ein £lua&tant if?« 

SDurc&M, bm 5)oI brt großfen ©rfete ADPe, unb 
Nrd> D/ fege man einen grigten ßirfel DM* ©fnl^ nutt 
in t>efn trtöngef ADB, bepbe 9)erpenbife{ DA, AB, Ret* 
m&^l$ öuobrortfert: fo ifi §.6 3, in bem $fiöng^( ADM, 
ptt ^infil M f feiner äi$ ein rechter, imb ba^er ßD ffein 
»er W ein Üuabrane« 0inb eben ft, in bem $riange( 
EDB be^be ^vptMM DE, EB,^r^ (Aß Öuübronten : 
fo iji §. 63. DME großer, foiglid) DMA «einer (l16 eirt 
m^er ^inf e(, unb M^r BD ((einer ate ein Cluabrann 

J>ur4 D ttttb einem »ißf örfic^en 5Hmff N jroifc^eti 
M tmb E, lege mäneinen griffen ©rfef DN. €inb 
mm DA, AN, ober DE, EN, t)on t^rrfc^iVbener &at* 
tung: fb leige mtm auf eben bie )(re, baß ai^bann DM 
grfi^cr a(ö ein öuabrane ff9» 

'Auf ^en beti ©rfinben beruhet b«r SBemeig be^ um* 
jefei[)rtcn ©afetJ. ; .- .^ 

; ilnmalHng. ^DÖttn o§ngeart►te^J§/63. ö4>:no^ 
Stoenbeutigfeiren itbrig bleiben : jb muß ma« fei^e {(m$ 
ben Ura jtdnben bcr ^adje ^ben^ , , .. 

"^lufgabe: 3n einem tec^fttfnWic^ten fpl^arifc^cti 
'^flansel ABD, finb au§er l>emccc^ten<2BinfeI Metj 
^ti5<^ ■Sieben':' man fbtt Öie 'übtt^eh berechnen, 
5«g- i8f. "*'• ' 

' ■fed' in tkivi t*{<w»jet ottger llmt t«l^ ®{«W nut 
«0^' ^ ^rödfe; bies^poit^Hfe, bie herben >^etpenbitel, 
unt> bie tx9bcnftbtef'?n®>nf<(<nt^o((«nftnl); unt> ntoH 
t)on tsieftn a @türfe gfcBf, unb iiSfMrf-fwi&t: |b 6e« 
r«d)ne man k|t«rc« nod) bemjteni8en,(Sk^|)e, 6«^ §. 6a» 
in n>cIcJ)cm bic beijt<cn gegebenen ©fücfe nebfi~bem gc* 
Jlotenf'matb«iwmt.iCtN © M* 
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;74 Jv. ©ie g^mifi^te (Öieomctrie. 

eine« Der mittUrn, ober MeS ber ougern ©(teber ber 
^^toporrion i(l> mön im erfien ^a^e bie;iogatit^en btr 
flugern ©lieber abbirt, unb toon folt^er ©«mme bcn ic 
gorif^mus betf anbern mlttlern ©liebe« fubfra^irtj -im 
(inbern 5oöc ober, bie io^ant^mn ber mittitm ©Hebe? 
abbirt, «nb uon folcfeer ©umme ben iogorit^mu« be» 
«nbe«n duf em ©li^e« feifetw^f. €»8teit ^iebet> Siwp. 
beutigf eilen »orf ommen : fo ^ebt motifof^ no^ §. 63. 64. 
0b(r nac^ ben Umfidi^en. 

©a§ aber fär oö« bergWd^enlfnfSflBen bte feiit ®e» 
(efe be* §. 62. §rnreid>en , ifl (eid^f ju öberfe^/ ba ««p 
fer folgenben 6 ^aQen fein oübrer m^sticl^ !{}» X^eim 
man »erbinbet 

li i)ie ^tjpöt^uft ntlt bepben ?3erpenbä?ein, nä^ 
,tiemt>wtten®«fe|e. 

a. ©ieJ^wof^nufe orft bÄ» be^ben ^{nfefn, »4 
bem fe*i(len ®efe|e; 

3v ©ie J^öl^nw^ mit eW'em ^yeriwnbliPel unb Um 
mtQtnitti ®inW, tto(^ bem jweytcn ^fefe. 

«4» $)ie ^pof^ufe mit eirteni f)irpenW'felf ., üÄb 
t*m erttjegeriflejelfien 5BinfeI; n<M> betti erjjleii ®ffe|e. 

5. iJSe^be 9>erpehbifet mit einem jJBinfer-, nac^betit 
triften ®ife|^ ' ' 

6. J)3et)be ^iirfetfiiit elftem 9)ierpenbÄd(/ m4 bert 
fünften ®efe|^. ' 

Üniirttbtig. i.^ü(&aHffolBen6e%Taff fi^b» 
eaebe übetf«^. €« C«*»*» n«mH(^ wW *e(«gteh 5 
JBturfen , 

I. 3 ^fen nüm. t« • 
•n. »©eifmnttbdrtiÄinfei, unbjwflt « 
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3. ^tnt^m^m^HmtlZtia%tl 275 

i) 2 petp^ntitd utib i ®tnfe^ num. ^V , ^ 
9) ^ie J^9poc^rtufe unb eiti ^itpm^iUl ne6fr 

a) bem enfgegengefelfen ®infef* num, 4^ 

b) bem anHegenjben ^inUL mtiL 3» 

• ' '^ • , 

in. I ©etee unb 2 ©infer,- tiditittc^ 
1) bie J^pcr^enufe« num. a» 

2« @inb%ln bem auf ju(6^nbett rec^nfüc^en fp^d< 
nfc^en $rtatige( einig« ®eitm großer a(6 Üuabranfen^ 
unb dnig€ ^infd flumpf : (0 (ann man fägücb anfiatf 
befl^fben feinen SRebenfrianget auftäfen^ beffen Reifen unb 
®inPe( bie Srgdnimtg ju s^p Üuabranferi ober jice^ 
ted)UtiWmUlnfint>. 

lu. S^mc^nung fditeftptnf achter fi)^4rif(:^ei; 
Xnangel 

§. 66. 

tthtfat^ 55ei) Kben jwei» iöoden eine« ®cfel«, 
AB, BD, »er^dlt ft<^ öle (^umme i^ret @inug juc 
SDiferenj, wie bie Tangente 5er falben ©umm# beip 
SRogen jw '$:an9ente öer falben ©Iferena; oöec 

iw. AB + fin. BD : fin. AB — fin. BD stang. 5*±iB • 

J^aftlw rnbn bcn Öogen AD s AB + BD In E: fo 
iß AE = ED c ^L±i2, bie ^rbe ©umme ber <8o. 

fiflir fblQli* §. 49. BE = ^5j=i?/ W< &ot^ 2)Jffe. 
tcn} ber J23ogetu 31«^*^ >)^on bi(v@e^ne AD, unb bie 
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bem »öp^en ©rurtb« FK. = ^!L;iJ^. €n&ljt& faOe 

jnonaufCB-, ft'ön A ünb I>, bic ?5erpcn&ifer AG, DH, 
n)eld)f l>ic8«nu« ber.SSogtn AB, BD, fmb. iDateJdbt 
eri»«i3l(*, boß'AAGK ~ ^DHK: fo IfJ AG : DH = 

AK ; KD, folgrit^ auc^ il.$.«6/^^i-2y : ^^~P"=; 

AT+Kb . AK-)CD ^ pj) j ^j^ _^jj ^^ ^ ^ 

^Ibmeffct : fo ijl FD a'tang/^D = tang. MjtJ52, uttb 
|^itäng.EBi=fan^.^*-l5P. -md) wcx AG fc 

, fin. AB, unb D^H = fvä. BD» ^orÄ '<fl 

an.AB + fin.BDj. fin. AB -r- fi». BD , .. ■ AB + BD • 
_ ' : 5S uB«' ■' I 

,a z a 

tang /^""^^ ; fotgrü^ 'oü(6 im. AB '+ fin. BD ; 
fin. AB — fin. BD = taug. ^±^: tang.^HriP. 

%ufäfe. ©a^er tft -ducö bei) /ebeo ^tWi) 350^« ' 
LN, NA, t){e ^umm^i^rec Sofmuig iUc^iflferenj, n>ie 
tfeCotangentc tec l^alben @ummc &ct ^sen $uc ^ai^ 
genw ber ^lbeft,®tffeKnj; oDei; cöf. na +00^x^1 

cof. NA - cof. LN = cot. ^N + NA.^ XN^m 

^* t)ftin, we«n man LA th M\aibivt: fb Ifl AM'ba« 
%(Jöipl^mfnt wn DE jii dttem CluabroWn, fofgücö ME 
ein Üuobtanf. 9iun fe^ MN = BE : fo t^ au^ NB ciil 
Öiufbrotit, fofgJid) ^JA bd^ '(Jompicmertt voti ABy unb 
LN baö gomplemmt v^n BD, SWuh mär fin. Aß -f 
'fin. BD ^ fin. AS -— iiir. «D cz tang, ED ^ ftog. EB^ 
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3. ^cnh.fQite^nm^HtpttUZüam(Cii77 

forgUd) ^ coC NA + coC LN : cof. NA — ^ cof. LN = 
<;otang. AM jtan^. MN. «Run if! AM = ^^ "^ ^^- , 

Mtib MN = ^^—^\ dolQlidh »ff cof- NA + cof. LN' : 
cof.NA— ci)f. LN^rcotang.yy-Ji^ : tang. ^^^^^ 

^. 3tt febem fc^iefhrfnfli(I)ten fp^rtfc&en ^riancjd 
^üt ein ^erpenbifel, ^ üon bep.(Spl0c auf Die (^runö^ 
Kme, innerhalb beö ^riangclö/ wenn bte^tnfcl an 
fecr ©rurtblinte öon.eineriep öottuns fmb;^ außerhalb* 
abet, wenn foÜd&e^BinM öpri to^fc^ic&occ ^attuqö 
finb* 5ig. i87- 

gö fet? ADad bfe ©runbfldc^e «inen J^(6f «gef, roefc^c , 
»Ott jive9 griffen €frfe[n Aa^ Dd/bk fe(6fl eimnbev in 
Bfc^netbeii/ fa ()ej<bnkeen merbe/ t^^ t),kr fcbiefn>inf« 
ad)ee trknger ABD, aBd/ I)Ba> dBA, cneffe^em^ €fci 
Jjriefer gtdßtcr €irfef EBe fd)neibe bit ®runt>^dcfti ferrf. 
wfet: fo (e^re öer 2(nWicf , bog bec fJ^rpenbif et BE ober 
B^, Inneri^aftber tdangel ABD; aBd, faße, n)o an 
bcr®nmb{ini? AD jmei^ fpi|e, uttb an bec ©runbiinfe 
^d imt^ llumpfe ©Jnfel^ finb; ba§ gflngege» folcber $feN 
penblfet uuper^öfb ber triönget DBa, dBA, fafle/ mo, 
Ott ber ©i'unbMnte Da, ber ,etne SBinfel D., f!iimpf , b^r 
anbre a, fpi6, unb an berÖrunbllniedA, bcc eine d/ 
fri|, ber anbre A, ffuntpfif!* 

©er Seroeig be6 ©a|e^ grönbef ^ auf §*^63* wtr* 
ou^ man feic&e erfie^e, ba&im $aß be^ ©egenffpeilö ber 
^ 3)erpenbtfel ^gleid) f feiner wnb grpger qtl6 m. Üuabt;ant 
f?9n mugfe, fl>etd;e^ unrnd^öcfr ift^ 

^ufaQ^.i^ 3>ur(& ben ^^erpenbiTel BE totrb ^ber 
(c()ief«plttfli4)fe Triangel/ toie ABD, ABd, auf jwerj 

© 3 rec^t* 
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»78 IV. 2)ic gemift^ ©ecmcftrie. 

tec&rwfnf(t(6fe fleferac^t ; cr^arer onf ABE, EBD ; {^ 
fem auf dBE, EBA* SMe $^«e ber ©runblmie, »elc^ 
t)on b«m ^ttpenbifelmh ben &d)mttin 6egren|( n)erb€n; 
§eipen Die ;2(bfc^m(te 6er (SrunMinte/ toie AE, ED; 
ober dA, AE. ©tc 3ö{nH ^efc^ b^ 9)erpenl)if el mit 
ben Bdi^nUin nnfd)lie^t, Reifen bie ^bfc^nitte bee 
Scheitele, roicABE, EBD} oberdBE, EBA* Zm^ 
fage mü« j. e. ba^ bfe Ä6tontoe AE, ABE, bem ©(fecm 
fei AB; unbbem^infel A, anltegenö/ hingegen bem 
©c^enfel DB^ unb bem ©tnfelD, entg^wgefe^t 
finb ; unb fo in adeti ^äOerf« / 

2, Hudf fit^tt man Md^, b«$ bae, mat Mtt tinm 
bjefer t)iec triangef ^tg* i87* gefunben wirb, ftc^ oiif 
t)k ubviQtn, bod) mit ge^6Hgen Uneerf^ebe antoenben 
(äffe; unb ba^ üu6 bem bfofen 'Unfi^anen ber $tgur er« 
^(ie: t>on n)e((^er ®attunQ bas ®efud^fe in jebem ^rtatk 
gel fe^/ n)0^jn ber 9)erpeubife( jebe^ma( faUm mufft, 
tinb in n>e(4^em e$(HIe bie ©egmenre bev @runb(tnie imb 
^e^ @c^iee(4 ju abbiren^ ober ju fubfra^iren flnb« 

3» ferner ifl (eic^ einjufe^n/ n>enn in einem fc^ief« 
tt>{nf tickten Triangel BKD^ ^tg. 185. eine@eire BK^ $h^ 
0uabrane iDdte/ mie man ftace bitftß ^rtongete einen 
r^tnoinfiid^en fe|en fönne^ burc^ beffen 2(uf{6fi4ng {u^ 
g(eid) erfleret aufgeldfi ^^ üDenn nimmt man ^reju 
tinm Üuabranren j^^L^ unb (ege burc^ L unb K einen 
größten Sirfeh fo finb $.60. K unb L red^fe 5ßinfe(^ 
unb KL baS SWoag bti SSinfelö B; oucb ifl DL ba$ 
Komplement t>en BD^ imb DKL ba6 Sc^mplement Don 
BKD. @tnb ba^^r brep ©furfe in bem Triangel BKD, 
gegeben: fo ^at man aud) bie ndf^igen ©tiicfe in bem 
^rlangei KDCj unb ifl biefer^ fp ifl au(& jener anf« 

^ $.68. 
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3. ^mhS6ttt^^mfkmi^^^$€(3:r9 

ABD, %. 187. finö 

u Ut Sinti« ber ^Oßinfel,. »ic biC^lnu^ ber 

fio. AB:fin. BD. ■' " ; . • 

2. ^ie €oftnu« ber ^f^nim bü Bä}^Ur«i^ 
We^'anflentcn ber mminQift^ten (^d&cnW; obec. 
cdCDfiE : con ABE = tang. AB : täiig; OB, : > - 

" ~ ■ . ■■ " . • ■■:•■ ""■ . a ...ii . 
.. .3. <5)te ^{tw»0 ber S^bf^ij^teStfr .0mnö|{pie^ .«rte , 
We Tangenten ber ehJflegengejc^tcn S^ßloW; : jäW 

^. Af : flu. DE = t;^. D : tang. A. 

4. ©ie CoftW^ber Sfl)fcr)n|ttc ber ©'|pWfpj$, 

»le. bie Cofinu* ^er.'onliegenljen^Sc^ehfdji OR^^ 
coC AE : cof. DE = cöC AlR . cb£ db; / / 

. ,s. <5:>tej^inug,berfr6fc^n|%.be$0(^ertete^ *»{«. 
We ^offnü^ ber dhpgcnbim <2Blnfer; pber ßn. abe :, 

fin. DBE = co£ A • cof. D. . * '' j ^^ 

6^ ®le. ^tQngente ber färben <^mmtt)^ Qibt. . 
fd^ltfe ber ©mnblmie jap Tangente ber |alber^,'®tf# 
ferena, wie bie CoWngente ber l^aften ^unwe ber 
^c^eofel iur Tangente ber ^al^en^^lferenj; obrtj 

,_ AB + ED .. ._^ AB— £D; _ .^^ A5 +^,80 . 

cot. . - ' ■ ■ — ^.tang, — ■ ■ '» ■ i- -i= 90«. , ■ -y , V-' — : 

1 ^ <?' \ ■ _ ' ■ t,_ 

^„„ AB— BD . . - , . 

7' %U' ^itttgente ber ^oINn ©unwe. ber' ^f 
^nitte be« <^ä)tit«li jur Tangente ber ^(ben, S5iÜF?* 
reni w^ bie Cotcirigente ber falben ^rnntm ber übri* 
•$en '^infeliur ^angeoteber Mben^iff«wj; obrt/ ^ 

© 4 tang. 
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Ägo .IV. SHe gemtfc^fe ©eetmösie. 

mg. ABi±M! : t.ng. ffi=^ = cotang. ^2: 

^ . A — D 
tang. . 

y ^o^n (^Ketman txn fd^iefwinni<^f(n ^riongel A6D, 
«lUfeiji txö ?><rpenbi6e{« BE, mtle bcpteti re(^t»lnfltd&* 

' ttti Brians«! ABE, DBE, unb wmbet tie ®efe|e 0« 

^.6a>.mifbt«fe(6fRäh: fotf!t 

gia«6 bfRi «i^ett ®efe|e, iit A BED , r : fin. BD x 
fin. D : fin. BE, unb im AABE r : firuAB = 
Üä. A : fiö. BE ; fWsfit^ IL $. isi. Im. AB t fin. BD ? 
föt D : fioj A» 

, SHöcfe b€m jweyten ®efiffe; r : tang. DB e 
ibC DBE : tang. BE, unt) r : tang. AB = cof. ABEj 
tang. BE ; fofgfi^:tang. AB : tang. DB = cof. DBE t 
co£ ABE. . ' ^ 

_ /. ^-., ' ' . .,.■ •-'*.■' 
; niö^ fteirt ftritrm ©efel« r::, iapg. D ;;= fin. DE : 
tang. BE, unb ^: tang. A =z fin. AE : tang. BE; folg^ 
liefe tang. D.: tang. A = fin. AE : fin. DIE, 

' S^ac^ bem t)(men (Sefefe: r i co£ BE = cof. DE : 
cof. BD, unb r : cof. BE = cof ÄE : cof. AB j folglid^ 
cof AE : cof DE = cof AB : cof BD. 

SHacft behi ffin^ttt ©«fti*/ r : cof.:BE = fin. DBE : 
eof. D, unb r : cof. BE = fin, ABE j cof. A: fofgtt«^ 
fin. ABE : fin. DBE s cof. A : cof. D. ■ 

$efn(r> bif not^ b«m toicrftn ®«f«$e ber f<^tefwtnf' 

' II(^Mf ^riängef, cof. AE : cof. DE = cof. AB : cof. DR; 

' f»(g|{d^ flttcb cof. AE + cof DE • cof AE — cöf. DE = 

itsA, AB + «^f'DB ; cof.- AB — qoC DBj f» ifl §. 66. 

, . cot. 
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3. ^imt),^&(!ict^nm^Utmltxkin^tl 281 

cot. ^^^£±LE! : tang. 61=L^ = cot. a+A» : 

•! 3' , ' , S • » 

♦,«„ AB — DB 
ttng ^: 

€nblt<j^'f 6« na<^ bem fünficth ®(fe|e i)«r fc^iefminf* 
Il(ftftn4ttrlflnfia^ fin. ABE j fin. DBE p cof! A ; coCD J 
foIgHd^ au^fin. ABE+ fin. DBE : fm. ABE — fin. DBE = 
cof. Ä- +. coj(l D : cof. A —^ cof. D; fo ijl $. 66, 
tang. ABfe+DBE . ^^y^^- ^^E ^ ^^ K±^ , 

3 * >3 - S 

tang. IJX-IT' • • ■ " ■ .'■ 



.,$Hf»8« ^i«(< ®(f<^ d*((«^ e^ot fö ^x bmiöftrisett 
^rjangefn b«c ^jg. 187* toeimmm on ge^ ^rtge r @tefie 
^e gteif^Iautcnben f (etnm iSut^fiaben fe|t. 

$. 69. 

2(ttfgabe: 3n einem f(&{ef»lnf!{cl^fen fpl^orifd^ett 
triaogelABD, fin& t)rc9 (^nicfe gescben; nwin fott 
Me übtJgen'Äetet^nen. 5*9. i87« 

iJ^vflUc^v tDcnn ^mei? ^ifcn BA, AD, uab bfr eiii' 
Stjt^Ioffene iSinfcf A gegeben (inb/ unbinan ^ert 

i) bie ®etfe BD: fp fiK^ Qtan tt<u& §. 62^ 2. ous 
AB unb A btn einen Tibföinitt ber ®runb(tnte AE^ unb 
man fyit dud) ben onbem ED = AD — AE. Jpjerauf 
f»^ BKiti ii<K^ $. 6^/4» aa« AE., ED, AB, ben 
cof. BD, 

Ä ©w CBWnfel D: fo fnt^ man »»fe »or^er AE, 
^^, unb ^'(u«< unb bem ®infe( A noc^ $. 6^ 3. ben 
lang. D, 

* 
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382 IV. 2)te gemifd^fe (Beejneftfie. 

Sttoeytenö, toinn ifüep ©eifenBA, MD, unbeii 
^nfgegengefelter ^infel A^ segeben ftnb/^ uitb mai 
fobe« 

i) hie ©eife AD : fo fuc^ möti nacft §♦. 63^ a. AE^ 
unb IjietaM na6) $» 6S^ 4* coiT ED^ ba benn noc^ $.67. 
ED abbirt/ ober fubtra^ire tütrb; um AD jü |tnbeti« 

») ^en SBinfer ABD: fb fuc^ mm m^ §. fo, 6, 
ABE unb ^erauö na(& §*:68^ 2, EBD^ . 

3) ©en SBBtnfet D: fo fi4t maft frf(^ nod 
$♦ 68, !• 

3Drfttetie, tMtin jöet^SBInW, A, B, v/iitttcunß 
Hegenbett ©cife AB'gegeben fl«b,4mb mün fobert 

1) ben ®infe( D: fo fuc^e man naä^ $« 62, 6. 
AB£, unb man got ERD/ vnb ^ietau$ nac^ $* 6g/ 5« 
^n®infelD. 

3) Die ^Ite BD:J> ftic^ man wie toor^ ABE, 
PBE> Uta) hieran« nac^ $• 68/ a. t^g. Bp; 

l?(ei:tene> n>enn jme^ ©InfÄ A, D,^ tmbbteeafc j 
geftengefe|fe ^f f^ AB , gegeben (!nb , imb infan fobere I 

Un ® ipf el B t; fo fuc^f man nad^ §. 63^ 6. ABI, ] 
«nb ^ievau$ mi) % 68/ %* DBE^ 

O ©ie otttlegenbe ©elre AD; ^ fb^f npaniiÄ^ 
§. 6 2/ 3. AE ^ unb ^iei^u« noc^ $• 6^ 3 • EP< 

3) ©ie entgegengefilfe ^el« BD-^ /p fuc^t rW« 
(blc^e nac^ $• 68<^u/ 
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3. S3ont).S5erc(^mmgf5rt)err. Xriangcl. «gj 

/ S^fftti9, toenn btu^ ©eiön SjgcSm fmb,' unb 
man fofert ci«m SSJinfer; etma A: fo fut^t nwö au« 

AB, «>, mt^ 1 Ab, no(6 §. 68, 6. ^E-IüIH , mt> 

|l«Mu« AE. ' e«&0(^ fenraud «(«6 §. 63, a. bm 
ffiJnWA,. 

Geeiste«», wttm bre^ifölnfel gtgeBm fmb/imb 
man foberf eine ©eke, ttma AB: fp fucf)t m^n au6 A, 
D, unblABD, na(l> $. 68, 7. tang. ABE-ebd ^^ 

Zitron« ARE» Cnbfh^ gfcrau« na(^ 6. 63 > 6. bie 
6titt AB. • 

atnmeirBung. ©a^ ^{«rinnen dOe Söffe Wtf omme«, 
«t^Bef ou« folgehber lleber|i4)f : 

I. 6« wirb ein ©infel s«fu(^(, unb <« (inb gegebe« 
I. 5Dre9 ©eifen. num. 5. n "^ 
a* Bi«(9©«ttm/.tmb^!SjnM; mbjnx»* 

a. 3n>««> ©eiten, »eft^e ben g^ebenen SBinfet 

einfd)(iegen. num. i, a. 

b. 3tt)ei)©eif(fn, n>el(^e ben gefu4>r«n «©infel 
finfd^lie^n. nuni. 2, a. 

c. 3»e9 ©eifen , mi^e ben britten Wnttl ein* 
fdjiiegen. uum. 2, 3. . 

3. ©ne©eifeunb$n)e9 3Binfcf; unbjwac 

a, bie ©efte jicifc^en ben gegebenen Sinfeln, 
nuro. 3, 1, 

b. Die ©eire jroifc^en einem gegebenen SSBinfrt 

«nb bem gefHC^ten, »um. 4,.i, 
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' 284 iv.S)tc3cmtfc^ec0ccm- 3-25-ö-a5ct*jc. 

n. ^$ tokb eine 6etfe gefuc^f/ unb ti fmb gegeben 
f. ©re? ® ttif el* num:6, 
2, 3tO€9 ®infe( unt) eine ©etfe; unb jmot 

a. 3^9 ®mfe( att t^er , gegebenen. @etfir. 

num. 3, 2* 

b* 3^^9 ®mfe( an ber gefuc^ten <^tte^ num. 

"4/ *♦ I 

c. 3i^^9 ®tnfe( an ber brtffen i^eife^ x^ui^* 
4/3* 
S« €in ®tnfe( unb )n)e9 (Seifen; unj> {nrnr 

a. ber ®infe( imifd^en ben gegebenen ©eiteiu 
num» 1/ !♦ 

b. S>er ®infe[ imifcl^n einer gegebeiien unb 
ber gefuc^fen <^ite» niun.2^i» \ j 
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I. 2)ie getminc StiwlpP, ober DieStt^^ro. 
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r^^ 




©ie gemeine Mna^Uß, 

ober t>te Ml^thta* 

u 9?on ^h Beflimmrcn Tluf^abetu 
3«. ^n tien uii6((}intmten ^ufgo^ 

Srfle^' Kapitel. 

Son bell ^ejlimmten 5Cufeo6em 



w^ int (Bkldjung ifl eine OSerblnbung me^res» 
(TMy^ r« Defannter un^«nbcfonhtel; ©ro§en, be* 
6W^ gffl einige ^ufainwen ben übrigen jufönu 
^^'^ tnen, ober ttodd^e oße ^ufammen bertJ^iU 
M ftnb. S>ie ©r6fen felbfl, »e!<^e in ber ©Iet# , 
(()ung bucdb ba^ ^bbitionä«' unb (^ubtcaction^$eid^en 
»etbunben finb, ^ei^en Ut (Slitbev ber ©leic^ung, 
unb fdnnen mit wrönberten 3cic^«» beliebig »on bec 
«inen^eitt beö ©leid^^eitgjcid^n^ auf bie anbre s^ 
sebrac^t »erben* 3fl in irgenb «inem ©liebe bk im* 
befannte @r6$e in eine befannte muitiplicirt: fo |et$t 
bet befannte ^octörber Coefftcient bet unbefömiteii 
©tofe. - . 

©0 ift a. ^. ««* -* a^ + 1>^ - W + <)*/ ftt«r 
Ä» — ab + b' ~ 3<iy — bx =x>, tht« ®(«icl^Mn8 «ort 

fönf 
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288 V. ©ie ^i^ehta. 

fünf ®(kbem, mb im \>ktt€n ®fkb(* 3a Ut ^oifficitnt 
tet mbetanntm ®v6^e y; im fünften b bir Soefftcient 
bcr unbffannftn x. 

Siffac» S!)?on fann.fugff^ rinenUnfetfd^ jnotfrfKtt 
bei; t2iiÖgfeid?ung unb ben lT5utelgIeid?utigett 
n|a<ftöi. €rfiere ifl äIö^ b?r fe|f« ©djüuf anjwfe^eii, 
auf welchen mein bc^ Ttufl^fung/efner 5(ufgäbe Pommf, 
unb ent^äU nidit nnf^t d6 eine unbefontiee ®r6ße^ bte 
^mit mc^rern befonnten t^rwicfett i(?. Untere ent^ltm 
mehrere unbefonnfe ®ti^n, unb muffen bergeflofe mi( 
einanber Der^üc^n unb t>er6unben lDerb(ll^^ 60$ tyatmi 
ju(e|t eine 6nbgieid[)uiis entffe^* ^ 

TlnmettnnQ. ^ie QSerbfnbunS/ worfnn bte unSe« 
fannfe ®fi$e in ber ^eic^ung mit ben bekannten ®r6§en 
f!e^f/ bient fo((^e barau^ ju ftnben; melc^s ®efd^dftfe 
bemnac^ bie Tlnalyfie mit ber Tiviti^metit gemein ^r, 
bo(& mit bem Unter^iebe/ bdp bie ^ntl>m(ftt bie Tiuf^ 
gaben unter gar^j fpectetten ^ebingungen aufT6fet^ unb 
nur bte einfachen Operationen le^ref^ toeldje man in ht» 
f^tmmten ^aüen anjumenben ^t) bie Thabpfie^ übet 
aHgemeine iJ^et^oben jur^ 2(uf{6fung ber 2(ufgaben ab^n< 
bell, unb |eigt^ toeld)e einfache Opeiationfn ber Tfril^ 
i^erif unb in n>e((^er Crbnung folc^ein befiimtnten^&ß 
(en anjumenben ftnb. 

$ine ©leic^unö ffl einfac^> wetitt öie unbefann^ ? 
ten ^6§en nue in ber erflen ^oten^y unb einjeln/ 
borimwn borfommen; jufammerigcfeet aber, wenn 
irgenb eine ber unbePamttcn ©rolen in irgenb einet 
^ötctt^ öorfommt, »elc&e ^^r alö We ei^ ifl, oi)ec 
it)enn irjjenb ein ^robuct jwei^er ober mehrerer unbe^ 
fanntct (^ro^en barinn Mi^anöen ifi ^iemad^ ent^^ 
fielen quabradfc^e^ ctibifci^f ^ biaua6ratif4K unb 
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ften^^>otcnj Oec unbcfonnten ©cife, oDcc na^bte 
5(nja|l tw unbrf anntm 5<»ctof en , Den t)(?am«i et* 
galten. 

@o1|I t)\t §.i, «ngefü^feeJWtl^ung einfach. 2(6«r 
x' t: p*x* -f. q*y +' r, ober x' — p*x' — q^y — r = ö 
Clibtji^. lb\i ifl We ©Id^wng xyz — a''b* + m = ö 
cubifdb« 

«$iifaQ; J^ferna(^ nmtf man aud^ bfe ®fd(6u«gm 
»om i, 2f 3, 4/ nten (ßl:a^e/ ob« ton txr eben fot>i([« 
toi 2)tmenf$on^ a(tf txr ^jrpomnr ber ^df^tn ^ofeni 
bctragf/ in nxlc^er t>U unb(fannw®rd§e in brr ®(ei(bun$ 
»orfommt. ©o ftnb f S. o(Ic".cubtfd)c ®(ei(f)ungen^ 
^mbri(ten,®rabe/ ober toont>erb(itten^imenfiott. 

§.3. ; ■ 

• (2ini ©feid^und ift tein, vootinn bfe «nbeFannfe 
<St6§e nur in berienigen ^otcnj, rootjon iic &Uip 
^unstet! tJ^amenfübret, botfommt; gemifc^t ober, 
»enn bie unbcfatinte ©r6§e mifet fckbcr ^^otcnj nod^ 
lA <incr, ober niedrem anbcrn niebciflern ^otcnjen itt 
Ut ©Icidbung borbonben i|l. . ' 

@o «ff j. ^. X? + q = o dn< reine <|uabraeif(^e , unl^ 
xyz — a' b* + ni = o eine reine cubifcbe ®(eidt>un0» 
J^ngegen ifix" + iijx+,q=:o eine qemifcbfe quabratf* 
fJb»/ xyz + xy — a^'b' — q = o eine gemifcbttcu* 
^ Ufife midfUng, 'Äffgemein if? x^+x^-'H- x»-*,.... 
+ r s o «ne geinifcbfe^ unb x"* + q = o (ine reiwi 
(8(ei4)ung wn mten ®robe» 

§.4. 

. ^inc semlfc^fe Oleic^mg ^c{§t »oa|l5tt(>i0, n>enn 

äu§er einem ©liebe, weli^eö lauter bekannte @rß§en 

«ntb^lt, i>U übrigen ©Heber oüe ^otenjen ber unbe*« 

Aoreni21T«tbenMttifiZ|>. \ ^ fantl* 
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59© V. 2)ie SKd^Bua. 

^m,t>m mIct>erMe ^Bki^uns tm dornen fugtet; 
tinv^^hntiQ dbtt, nxtin ein otxr m^tett &Utl>et 
einer ooBflanDisen @Ieic^und fehlen« •$)teiu tpiv^ 
2)te. ©letc^uns n. $. 31. na(^ ^ ^enjen der unbe^ 
fannten@r6§eBf ordnet. 

■^©0 Ijl j. €. x' + mx^ + nx + q = o «ine iMiTflatt« 
Mfle cu6{f(^ ®(ei<^unS/ «)«((^ bd^r tner ®(ieber ^ben 
in#/ iiiAim»(>Q,ßän(^ toitb/ wenn «in« ober m^tere 
hetftlhtn fehlen; wobure^ txr ißegriff üms <ßUe6^ 
t»cf<6(ir §. I. ^ibtawaAttti, no^r BcJHniint wirb* 

Buf<(9. ^. ^(^e rdne®(ei(^ng i|lo1««iRe utn>^ 
ifianbige @(ei(&ttng «njnfe^, -n>e((^ nur |ioe9 SHiebcr 
^t; twMn b<M dnetatitev b^atme^ti^tn, ba$ anbre 
06er bie unbelannte ®r6$e In berjcmgen 93o(en| mt§4{(, 
»erna^ bt(|®(ei(^9 benannt wirb» 

^» Oüne^otmei, wel^ alle ®(i^ einer twHfiibi« 
bigen ®(ei(&uns von einem befHmnifcn ®rabe ent^, 
|^t@t bie dUgemeine ^<mti ber ®(ei^s biefe« ^ 
flimntten ®rabeäy worauf oQe borfommenbe ®(ei(NM 
gen gebraut njerben f jnnen. @o ifl batf obige $25e9fi»i<l 
t}ie oOgemeine ^rm aller tubifd^n ® (eic^un^en; 

' 'S. T» 
/gine. ©leiÄung n>irt> reöucirt, wenn man tfyct 
©Hebet; burc^ «Öüift bet; arit^metrfd^en Operationen 
fb Diel m&dlic(> lufammen )ie0(iu vnb {»equemer aii&» 
»ciicft, fo tia$ bie tSleic&ung lulj^li auf i^re oOgemeiiie. 
^orm gebracht i% S^dmlic^ 

t. Men ftt^ einige ©lieber burd^ ^bitiolt ober 
^ubtroction iufamtiten|ie^en; fo toirb baburc^ i^te 
^nja^t wrminbert. 
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I. Renten be^tmnifeti^tifda^en. 291 

%itf 5b — T 3a + 3x s: 5a + ^x toirb, iwnn man 
3X fu6tro^trt, unt) 3a «Wirt, 5^ = 8a + x, ^u5 

"'* + '^^ _ 1, = a + b »Irb - = a. Qtu^abx + 

45— a*x =ab*— aabx — x' wIrD x'+ (jab — a') x + 
(a»__ab») = o. „ , 

2. 3fl dn Factor, ober ein S)it>ifor äOen ©«e* 
bmi feer ©leic^ng semejn: fo »«& öie ®Id(|>iin9 
mit fotc^em ^actor W^itt, ober mit folc^em ^{t>i«> 
for multiplicict. 

H\a is|>* = 24ab + 3bx wirf)/ wenn monmitsb 

biftiöirt, 5b = 8a + x. 7(u« - — ^ B - Wrb. 



ac 

»am. man mit c muftjplidrf, — — ^^ = x*. 



b» b»x _ ,ä 



3. $b(n tied gilt ou(^ twn iufammendefc^ten 
^actoccru 

7(u« y* — 3cy* + by* + 3bc)r — b*c = g wict^ 
II. §. 34. »«mi man mit y — b btt^ibirt , y* + a cy ■— 
bc = o, 

4.'3jl eine« &er ©lieber ein t^mii), welcher im 
9}enner Die unbefanntt ©r6§e l^at^ und fte^ auf t>o^ 
rigeSttt nicIEit.reÖuciren ld§t: fo wirb bie ©leic^ung 
mit foli^em Kenner fdbft, ober mit einem ^it>ifot 
tiefet^ ^ennere multiplicirt. 

%yxi — ^^ + Itf X xov!^, wenn man mita — x 

a— X ^ 
*iu((ip(lcirf/ ax + ab — bx = ax — x*, unb na(^ 
•Tium, I. ab — bx E — x"; ober x* — bx + ab = o, 

5(u^ ?^~'\ = y — c »irby wenn man mit ay — c 

mwltipllcirt, !l~! = ay* — 3«:y + c*. 

ta ^3j! 
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29« ^. 9reS(f0ra. 

^. 3it eilte« t>er @nc|)er, welc^g We '«nbeeannte 
©t6§e enthält, irrational: fo fc^affe man alle übrige 
(SlieDer auf Me anöre ©elte, unt er^eb? tie &kimn 
in eine «5>otena, roefc&e mit ber 9£ßurael beö irrational 
Jen ©liebeU einerlei) ^wonenten W, 

TiüS r* (a* — ax) = X — a »ftt>, n>«m man quö» 
5,jft4* — ax X x' — aax + a*, unD nac^ num. r. 

o = X* — ax c X — a. Hui f" (a*x + aax* ^ x') 
_ a — X wirb, wenn man cubjrf, a*x + aax' — x'= 
»3 — 3a*x + 3ax* — x% unb nad) ntim. i. 4a*x-^ 
aj? — s? - o, ttnb nd(^ nüm. a. 4,ax — x* — a*= o^ofter 

X» — 4«x+ a'=o. %u$ y=Tay+y*—»f(»y—f) 
wirb, «»nn mon <\wt>r\vt, y'^ay + y*— a r(ay— y*) 
unb nod) uum. i>a r(ay— y*) = — ay, unbtoemt 
man abermol« quobritt, a'<;ay — y*) = aV/ ««b «4 
atim. I. a — y = y, ober a^ ay. 

6. 3jl Öle ©leidbunö georbnet, unb ^ot ble un6e^ 
fannte ®r6te in ber ^öc&flen ^otehj einen €oefflcien# 
ten: fo wirb ble ®lei(^unfl mit folgern €o<?fficientcn 
biöibirti 

Hta ^ sa teirb^iwrai man mit - bblbirf, bca IjV 

n* ~ muItipHclrf x = $. 3M < a ac — x») x' + 
(a' + a^c) X* + (ac — aac) x — a» c* = o roltb, ' mm 
mon mit (2ac — <^) bioibirt ^ x» f^^f^ ♦ «' + «** 



3^» 



a'c 



%»c 



s: ©♦ 



7. 3fl eine öemlft^te ©leklbung unDoHfl^nblg : fo 
lä§t fte fücb bi^eilen ju einem niti)n9ern ©rabe btln* 
fleo, iftbem man fkuac^ aum, 0» rebutlrt, ober inbem 

' ■ ^ Wft» 
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tnon ber unbefanntcn &it6$( dm <m&(e t>»n derind^m 
@raöe'fub(l(niJct. 

Hui X* — rtix* = o »Ir*,. mnn man mk x* W»f. 
&frf , X* -^ in = o. Hü« X* — qx* — r »Irb,, nxno 
man y = x* ff|f/ y* — qy — r = o.. 

€me ©Wt^ung »Itt n:'att8fbrmlrt> »<nn We 
m^lime unbefannte @c6§en mialt, unb man bicfelbe 
burc^ .g)ülfe im^mer ©Wc&ungen auf eine neucÖUw 
(&un9 bringt/ nwnnn tvenfgec unbekannte @i^^en 
(Inb. ©ol^ Operation ^ei§t aii(& bie iSUmtnation 
> bet unbefannten ©rifcn. ^a buccb jebe ^ülföglci^ 
^ung eine öon ben unbcfnnnleft©r6§en«Iiniinirtn)er»» 
Den fann: fo »erben fie aUt-tiü auf tine elimipirt, 
wenn man jb »ieie^ieic^undcn ^t^ol^ unbffonnte 
@r60en twr^anben finb« 

3ufii8. 6oare ft(^ burc^ Iwr^ ^feic^ungen me^c a(S 
(ine unbefonnfe 3ob( ((imtnirrn (AfTen: f» ifl^if« ein 
Seiten/ enfn»(t>(r Daß in ben Sebtngungen ber ^roge 
ein Se^fer »erborgen ^, ober Öo§ Der ^'b^'f ^ beit 
QMeicbungen felbfl liege,, g. €. SAan b^be bie be^bei^ 
®(ei(bung(n ax — by = ab — az, unb bx + by = 
b*,-4raz: |o entf!e^^/ toenn m«n ©leitbetf ju ®leii^m 
obWrf , »K + bx s ab + b% fo bag y imb z. elirainirfe 
fmb;. weicbetf ba^cr einen gebier «errdt^« 

§. 7., 
Zuf^a^tr & fmb jme? ©Idc^unffen für jweD 
V anbrannte ©r6§en gegeben; man foll eine ber unbe« 
fennten ®r6§en, »wnn ffe (n ber erflen 2)imenfion 
t)orfommt, eliminiren. 

• iOton bejHmme ben ® ert^ fo((|er unbef «mnfen ® r jße 
mtneber na^ bepben ©feitbungtn, unb fefe ben einrit 

5 3 ®ert^ 
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294 V. SMeSCIgebta. 

SBerf^ htm anbern gfeic^ ; ober nur nad^ bet einen ®Uiß 
4)un.q^ unt) bringe ben fo bef^immeen ^ere§ in bie anbre 
eUi^ung. 

itvßidf t S)ie Siiminarion bukrc^ ®Mitft^m$ M 

SWon ^be bie be^ben ©Wc^ungen t + x = b + y^ 
u«b ax + y c jb: fo ^lebe We erflere y = a + x — b, 
nnb bie jroepee y = 3b — - 2x, folglich a + x — b = 
jb — ax, fofglit^ 3x + a — 4b = o» €ben We^ et» 
^U man ^ menn man ben einen ®ert^ t>on bem anbern 
fubtra^irf/ n>e(c^e$ n>ei(*6e9be gleich ftnb/ 9)u(( giebt 

Serner ^«be mah bie ©lelc^ungen ax 7— ab^ = ab, 
unbxy c b* j fo ijly s ?L=ii^ ^ ^ ; fWg(l4, ' Rxtiti 
mn mit ab unb mit x multlpKcJre, ax* — abx = ab', 
fbraö^x* — bx~ !^s e. 

, fSMttt fyiU man bie ©leit^ungwi *''''^''*^ = 
ab + xy, unb bx + -I- = aa*: fo if!,ioenn mon (b&Je 

c 

rebudrr, bie erfle b*x — ayx = a*b + aby, unb'Mt 
lieepte bcx = sa^'c — ay*j fora«* x = —^ = 

^^~^i m^ r - ^ y' - ?=^^'^ y + 

b* c = o* 

3tx>evten6: ^ie ^(imintdon burc^ ©ubßieufion 
betf 9Bert^e«* 

SKön ^be bie ht^n ®(eidjungen xy* r^ b', imt) 

X* + y*=: by — ax : fo giebf bie erffe x ^ L . fSrinjt 

man biefenSBereb fioft x in bie jmeQfe ®fei(^ung: (d 

. erboK 
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t^Ü man ^ + y* e by — £^ j f6i$U^, mim man 

mit y* murriptidrt, b« + y« = by* — aby; fotgUc^ 
y« — by* + ab'y* + b* c o. 

^mur fyAt man 6ie ®iüifmsin. ay* + a*y = zV 

unbyz — ay=az: fo ^kbtbie mti^tey s: -^, ^v'mgii 

man hi^^Sktt^ ftatt y in Ue crfTe CSUeii^d: fb<r* 



a'i . a'z 



man -^^ + -ii-i. = z»; ^fjlk^ mit z ttbi. 
Wrtf ^. . ° ' V + -^ = 2*/ un^ mit z — a miKr 

' (z + a)<* — a) i—a 
(ipffcirt/ -^ + a», s z»^ — az*, uvit> mit z + a muttt' 

j>ljdtt, a'z + a'z + a* X z* — aVj ,f»is(t<( z* — 
ft V — aa'z — a* = o, ^ 

3ufi»Q. 3in»eUen ftn&et man »icl föqire ^S^ jor 
flimination. ' 3> ®« nx^n man Ne fte^bm ^(eid)«n9(it 
»X c '**^~"!**. unl> X = -^ mit «inonbec ntwWpft* 

drt: (b er^ft man ax*= ^Sl^ . -21.^^ = ab», 
fofgfit^ x = b. 

2(ufgabc: i& finb ah>c!^®feid&i|n9<n für |n>ct> 
«nbcEannte '^ro^en, bie bepöe in einer ^ß^ern ^i* 
«ehfion oorfomttten, öoeben; man fbtt eine, öcrfiJben 
«Uminiren. 

V i&rjlU<fe. 3(1 >ie ^öAfle JMnwnfion Der ju ellmi* 
Hirenbtn ®rjße in bt^ben ®(«i<^ungen einetiep: fo er* 
^U mah/ wenn mon i^wn ?B<«^ buwb jibthtt bepben 
©leit^ungen bcfJimmt/ eine neueOWc^^ung, mtin ob» 
%^ati)tt ^6dS>(}e $>imenfton oerminbert if}. ^iebcr^f 

"i 4 nwn, 
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296 V. 2)te Sßgebra. 

man, metin ti ndt^Tg tf}/ biefe Operation hit man tk 
ilnbefonnfe ®r6§e auf He erflc Dimenfcon ge6rad)t ^e^ 
- tinb fe|c otdbenn i^een ^crt^,, ben ftc nod) ber jule|t gc« 
funbenen ®Ieid)ung fyit, in eine ber anfdni]{id) gegebenen 
^leicbungen : fo toitb folcbe utibefonnte ®rope altfbemi 
eftminire feyn« 

SRan §obe bie ©fefd^ungen x* + $x =.3y*/ unb 
axy — jx*. n 4: fo tfl JC^ = sy* — 5x2 

?2^, fofgri* 97" - 15X = 2xy — 4, foW 
9y* + 4 - (2y. + 1 5) X, forgfict X = Hl+l« toebben 

SSkrf^ moR in eine ber anfdngUcben ©(eic^ngen (farit 
X bringe* 

Sweytetta/ Sff fr'c^^ &5cb(fe SDimenfion in be^ben 
®IeJdS)Mngen nicbf einerfei): fo mufttplürirt man bie @(ei^ 
i(>ttng^ »orinn bie geringere ©imenfton ((}, wir einer 
fbicben 9)oren| ber |u efiminirenben (Sxi^e, baß biefelbe 
mir ber erjlen einerlei ^menfton erl^dit^ unb berfd^rt 
ol^benn nacb bem ^^M $afie« / 



SWon ^abe |. €. y*=; xy.^+ gx, unb y' 



^ X «V imfc xr* - Y* 






xy — 3 : fo n>irb au6 leererer/ wenn man fte mj(y 
tnuffipficire,y' = x*y — xy^ — ^y; folglidl) xy*+3x= 
xV — xy* — 3'y* Wlit bif fer unb ber einfacbern wn 
b'erbe^ben anfdngUcben ®(eicbungen berfd^rt man^roit 
bepm crjlen ^aüe. 

^»(ae. 3t<n^i(en f ann ihan aucbi ^ier Htyrt ^B^ 
jtnben* !5)?an ^dbe j. & x* + y* + Z^ = 140^ unb 

x + y + L =: ip; fo iDirb w^ Ie|terer^ »ennmany 

futtra^ire/ x + I. = 30 — y^ unb quobrirf/ x*4- ^f+ 
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y*_ 



L = 400 — 4oy.+ y /■ «nö ^«mu«, nn'nn man y* 



X 



fu6(M§lrt, x* + y*+ ^ E 4CO — 4oy. £Ran »ac , 
nct^ ter onfdttgH(f;?n er(lcn ®fei(^üVig x* + y* + '?[! =a 
140» 5ol9li4> ip 400 — 4oy *== 140/ ob«r 

^«fgal?et $6 fmt) &rei> unb mel^rdre ©tdd^ungm 
fut dbea fo »icl unbcfanntc @r6§ea öcflebcn; man 
(bn fte aUe bi$ auf eine elintintren« 

Wim fut^e bm ?!Bcrt^ ter erjlen mhsttnmttn ®r^ge 
in ber erffen (üleidjmQ, unb fe|e benfef&en In 6ie ob«, 
flen ©ieitöungert. €ben fo wrfo|re man mif bet iroepten, , 
(ritten unt> ten übrigen unbefannten ®ti$etu 

ÜRoit |«6« 3» €. ax = yz, iinb x + y tz z, mb - 
5^= y + 32:: fo iji mi) 6er ctflen ©fetc^urtg x =: 

^, fotflH* ^ + jr = z, unb H! ^ y + 3z, unb • 

Ummä) X eHmintre* €ben fo elimtnirc mm anäf z. 

SiiraQ* 2)Zt(fe(jl bufer SRee^obe (af]^n fn^ auc^ |ebe 
trrotionafe ®(feber aa5 einer @(etc^ung kinge»/ n^enii 
man (\e beliebigen 95uc(>fiabe« gtete^ fegf ; n)obur<^ man 
thin fe t)fe(e ®(etc^ungen er^dle^ mierelj} beren man bie 
onoienommenen {5uc^f}a6en e(iminii;en f ami* 

a»an ^be |. €• ray — r (»* — ay) =? ?a + 

Tay^ unb fe|e ray = p; r (a* — ay) = cj; ray*=r: 
fb^otmanp — C[=:2a + r; ay=:p^; a* — ay=:q^j 
2y* = r*^ unb fanu p^ ^z r^ eine naiS^ ber oubcrn elliuU 
mren* §♦ 8* 
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25>8 V. iDte S(r0ra; 

§. 10. 

$ine ©Idd^und wirb focmltt^ ioenn man eine 
»ordeledte Shtfdabe ober %taQ( senau ^erdliebert, aSe 
SSebinsunden unb ^n^aben berfelben t>on etnonbet cb> 
fonbect^ unb folc^e mit aUdemeinen ^u^bcücfeh bf 
•aeic^net/ n>o)a Ht oOdemeiBe ^tlt^tmit, befikibertf 
ba« erfle ^itel t>on ber ^uc^flobenm^nung, unb 
wvx&M ^ (tut @tu(f Don bec aOdemetnen ^ 
Seid^mtnd bei; @c6§en/ ^inceid^enbe Mittel amitbt, 

3ufaQ. XMcf« dperafion if} eine Utet bcr Ueberfe^ 
inDem man hui, wca in Der ^rtfprac^e «udgcbrficft i^/ 
in t>ie@pra(^e t>er oflgemeinen 3<i(^n öbertragt; iM' 
f«9 etf benn ebenfalls geftbie^t/ bo§ ficb moncbetf <4 
i>erf(biet>(ne ^rten geben läpf/ worunter eine netter a(< 
tie anbre iß* 7(u(b trift ed ft(6 jfter«, baf ntdit/ fo 
tbie in <Spta6itn, beren jebe i^r eigentbämficbe^ K 
»ieieö ni0t Den Porten/ foni>ern bem @inne nacb ii«' 
^|en mu^ $5efonber5 ^r mon bep »i^ec Tfarf »er tteba« 
fe|ung nod^ ba^in ju fe^n, baß man nitbt mtobt^' '"7* 
bekannte ®r6§en/ ali t)ie unumg4ng(i(jbe SRot^menbid^cit 
«rforbert, in bte ®feid^ung bringe. Q3on aOen t)i(ffl> 
unt> anbem bergfei^n dttgefn werben bie 2(iifg«b(n in 
bem Soigenben (e|rent)e 9e9fpie(e geben/ bep benen man 
auf hü ongebroCbte üOTet^obe in ^rmirung ber ®(ei((!U>i' 
gen oorjöglic^ au^erffam fepn mtiß. 

§. ir. 

@ine ©leic^ung n>icb aufgel6f!/ menn man foit^ 

ttüf bie aöereinfac^fle ^»n bringt, »orinn We önbe* 

ffinnte unb gefuc^te ®r6f c t)on aUen befanntcn u^ 

gegebenen ®r6^en Qatiitiä) abgefonbett i|l. '©"w 

^Id^e Slebuciion fmbet man einen "SBertb/ ^^^ 

für bU unbeCannte ©r5§e in i>it ®Ieidb"n9 öebw*'; 

folc^e in ^U öetwanbdt. ©iefen ®ert^ nen"' 

man 
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man aud& ölett>urjel Der ©Icic^ung, mld}tmn 
fllfb t)urdS> We Stufiofung »Der Solution er^t. 

Sttimerhrng. S3ie^ girSt bie Algebra Befiimmfe 
«ffgcmrine, Siegln ter Solution nur fär a(fe reine ®ltiß 
(jungen i»on jeber Spimenfion/, un^ für bie gcmif(^t(n 
quolt^tifi^&ü^n$ttt; rcul^ti «u4) in ben ni(i(hn 
unb gett^^nltcbflen Ratten ^thrett^enb tf!. ^ür bie ^6> 
^n gemift^teh d(ei(^urigen ^( man aud^ angefangen, ' 
VjnHtn, BefonberS ober bie SfJatur ber SSurjein einer 
@[(t(^ung/ )u grünben/ n>el(^ aber in ben erflen €((men« 
(m ber lÜ§Ata ne<b au«gefe|t bleiben» :9:n bicfen %^e* 
rien wirb unter anbern aut^ bewiefen^ baß in jeber ®M» 
^g fo oi«l ^urjein vor^nben ftnb^.aftf ^imcnftonen 
Ue ®(e{(tun9 ^at. 

§. 12. ♦ 

^{e dDdemeifle i^ocm oOec reinen ©leid^ünsen 
fjt x° = A; Dö|«r X = rA, bbee mix a lA, foIsHcfe 
^ " m *^* ^^ iwc^em tuin ber e^ijonent-m We 
ga^kn 1/ 2, 3, 4. u. f. n>. bebeutef/ ifl out^ bie ©lei^ 

$. »3. 
2(u^abe: @m Kaufmann nimmt |d|rlt(i^ iut 
5öejheituD9 feine«, ^ouöwefen« »öo fg wn feinem 
95erm63en, un?> öerme^rt txa Übxist um |. €^a^ 
3 Sauren ifl er noc^ einmal fo tti^. <2Ble 9to§ t|t 
fein Äapitol? 

^a« anfdnglidye Kapital fep x. ^m et^in ^a^rt 
nimmt er ba»on loo |g, bleibt x — loo. ©ie«t)er« 

me^t 
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^oo V.' 2)ie Stigebfa. 

ntiSrt et um 4^, ma^t x — loo + — JffiJ»!:— — » 

* 3 ■ . • 3 

3m 3n>e9ten ^a^re nimmt er bai»on loo ig, hUibt 
4iri£2 — loo = 11=1122. ;p{e6 vermehrt er um 

. , ^,c^t liz:^ + k=il£2 = l£Zjr2!2?, 

5m brtoen ^af^tt nimmt er t>at»on loo fg, Meifit 
,6x-*8oo_,pp_ .5x-37oo^ SDie« t»enw|rt 

etmn^, m««f Ifi^üiaz + !£lIzJI22 = 



^ie« Uttist itoepmal fo iHrf od 



^4X — I4800 
'■ ■■ ' ~ ♦ 
' »7 

bä« anfänflUt^e Kapital/ oDer >z. S>emn(i^ ^ 

^7~r/ü»;^ <fMt/%^;V ^/uth/¥*m 

ta ^*' "~ '^°° = 3x; f.>4fl 64X — i4»oo = 
*7 

54X, folglich (64 — 54) X s 14800, fi»tgli(^x = 

—73 = 1480 Ä. 

§.14. 

atu^abe: %i ift 2>te (^umme a. un& ti6 ^w 
tuet b $ti»e9(c B<)^Ien deseben; man foO ti« ^^» 
feibj! fitnDen. 

^a mon bie Summe tocif / fo brmidtit xnen (V. 
$. 49. nur no<^ 6ie ^iffrrenj; um bie Sepben 3a^(en ju 
mlffen. 6« (e^ ftajer Die 5Diff«ren4 x : fö ifl bie gröM 
ber jefiKÖfenSa^hn la + i x, unb biefletnere |a — Jx; 
fol9li(& i^r ?)robuct b = i a* — i x% fb(g(i(^ x* = 
a» — 4b, fWgli^x = rC»* — 4b). , 

^- '5' 
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h 35on be« ^jltmm(cn S(tifija0cn. 301 

cJBfld^fcn ober SJbncl^men inner^cilb efncg Sabreg ih 
X. ®lcfc @r6§e x eecroanbcU ftcb im antern Sa^re 
nofb <bcn tiefet <35ei^dltn<§; «nt fo fort in jetem 
Safere. O^adb n 3a^ren ijl au« a tie @fo§e b ge«» 
»orten ; man foU x ftnten. 

3«^ a : X = ^ : ^; fo(gIi(6 naß) 4.3'<?&"n ^/«nt> 
^(t m^ n 5«&rtn 4^, =' b, . folglich x° = b . a"-. 



iticbxsrCb.a»-'). 

3. €. Sn elfter ^fott w« ble 'Änjo|f ber 2)?enf(ben 
loooo, »eTcfte in 15 3:a^rcn ju aoooo «ngmo^fcn i(f. 
SJlon fe|t Den 2(n»o(b6 otte tiefe ^ob« ober giei^fö?» 
mig, unb frogf / in »eicber QSerboltnig ber "Äntctttbö ge- 

,» < ..^ flv <. I loÄ aoooo + 14 log. I03C© 

f(§eöeniff. 5)a benn log. x = -*^, ^^^ :. 

'nr . 

2(ufg<ibe: «Wan foU trei) Sa^Ienfinten, wenn 
bie©ummc eine« jeten ^aar« terfelben gegeben ifl. 
!Die©ämme ter erflen unt ^eptcn S^bt fe«) «/ te« 
.allen unt triften b, ter jwei^ten unt tritfen c. 

SRennt mon tie ©umme aUer trw 3<»b^e» x: fö ifl 
offenbar x — a bie triff«, x — b bie jwe^fe, x — c 
Die irfie; folgltcb (x — a) + (x — b) + (x — c) = x^ 

folalkb 2x = a -f b + c, unt x = l±_-tf . 

• \ [ 






[' 
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30» V. SMe S«ge6m: 

■§. '7. ^ 

förmig in ein ®efdf. 'man la^t Die erflete Süo^w 
a ^nint>en, bie anbcrc b ©tunöcn fic^ ergicfcn , unö 
fintxt im @<fo§ ^ gpmec. €in anbermal ersieht fii(& 
btc ecfie 9l6^re d ©tunbcn, bie an&ere e @tunben, 
unö mttn finDet im (Scfag f&jmer.- 'Ü^an foO beflitö' 
men, n>ie öUISpmec in bcr (^tunDc /ebe!H6^wötebt. 

^{(frfiegebefiönMii^x^ bie onbere y €i>mer: (b 
goS 6«« elAemal We erffe ax, bin anber« by €9mer; Hai 
anbremat bic erfte dx', bie onbrc ey S^mer. SoigUc^ 
ijl ax + by s c, unb dx + ey = f. Slo* b«t «#f 

©teic&ung ij! x = '-TJ^ J>|efet 3Bm^ (latt x In bie 

iw^fe ®Iel<few»i8 $ebro(6(/ 8«e6r^^^~^ + ey =4 
fotgtJc^ cd — bdy + aey = af ^ fofglic^ (ae — bd) y = 
af — cd, urib y = ^^^^' 2)(efet 2B«4 (latt y in 

bie «rfie ©feJc^ung gebracht, giebf ax = c — ^^^^^^ 

ace •— bcd — abf 4- bcd' /• # #• r. cc -• bf 

ae — od ac — bd 

3. e €tf fn> a = 3/ bs 3, c= ai, d = 7, 

e=:6,f=5i: fo Ifl xz: 'Ünl« =,'=i2 := j,«nb 
' ■' ' ' w — « — 9 

y = 'fiZLilZ = ZIÜ = 5. SBare ^geg« a = 6, 
■^ II — ftii —9 » a» 

bn 4, c = aa> d = 9, e= 7, f*^3i: fo nwre x = 

= — aj tü«I<^«« anjeigf / bog bie eine 0{o^re jibe 

©tunbe 5 Symet in ba$ ®efop 'f^wt^«* / «^* fwl«!)«'» 

bur(i> 
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u Q3on Ut[ dt^itnmtm Stufi^abeu. 303 

SDiefen Umflonb |atre man ouc^ in Die anfan3li(()en®Ici* 
(^ttB5«n mit ^inein Brtn^«n Urnen: , 

■ ' 

^Tufgabe : ^ö Ifl bec ^wi« t>on txcfc^kbcncn aul 
dneriep SMngen (»«fk^cnöcn !Ü?ifd)unöcn, nebjl öm 
^er^dltniffen, nac^ weld&uh öicfc S)ingc gemifc^t ' 
|i&,, gegeben; BKin foU Den ^teiö ei'nel jeöen tiefet 
©inge f;nDett. 

t)ie©inge A, B/C, finö in ber «rflen tÜlifcOuig 
na(fe ben 9ier^&UMf\m d, g, J; in ber jreeijren na^ 
btn QJer^dfmiflfn; e, h, m; in b<r briften nod) ben 
fl3e)r^<itmiffeti f, k, n. ^er 93rei« b«r «rfJen SWifiunfl 
(iM> p, bttjWfiKen q, ber britfen r. fSltmt man nun 
«e9>reiJ4»toonA,B,C,x,y,z: fo iffdx + gy + ksp. 
tt + hy + 012 ■= q; {x + ky + pz = r. 2(u« bct 

«rjlcn ®W(^Mn9 folgt x = iTLi^ZZh, a\i$ ber jweiv 
(« X = ^ y — mg . ^y^ ^p j,f j(jjj^ jj _. 

r - y — Tiz ^ iöeröinbct man t>on bijtfen neuen ©fei« 

«^gen bie erffe unb ixmte, beögfeic^en bie jK>ei)fe unb 
btiJtt; fb er^if man i) ep — egy — elz = ,dq — 
dhy- dmz, fot3H(^ cp-dq + dmz^ch ^ ^^^ 

wenn mon ep — dq = «, dai — el = ß,^ eg = dh = y 
^^, l±Jl zz y. 2) fq — fiiy _ fmz = et — 

eky~enz, ^.{^.m ^iTL^JI^^II^H = y,. „„ft 

»ewn man fq — en = «J; en — fm s^, f h — ek = fl 
. ^ fe|t/ 
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ff |f , i^ - y, USf rblnt)« man We fie^bwi Ie|fen ®t«i- 
(jungen: fo et^dff mdn «fl + jSdz = y^+ y^z, folgl^ 
iizii:? = z. J^wcau« la^t fi(^ 1±^ c y, imb ^j«. 

'<iuf<»u(6 P~^!^'' = X Ußmmm* 

34 @, ®crflen; 20 ©. .^afer/ jufammm für 15 w 
la f(. ebfc fwr 15I ife; ferner 26 ©. 9B. 30 ©. ®, 
50 <8. ip. jufQmmcn für 16 tt; ferner 34 @. <®. 
130 ©. ®. 100 ©. ^. jufomnwn f3r 34 ffi:, fo gebe« 
■ «bige Sonneln , wenn man tief« ^^en f!aK t)er ^ud)f 
(Toben fe|f , ben ©. 9B. ju 5 ,, fcen ©. ®. ju 3/ «nb 
ten @. ^. ju 3 0(. im 3)ur(^f(^n{tf. 

^ntrterCung. <Benn man biefe HufseAe umfe^, 
unb wi ben fef}gefe|(en f>reifen bie QSer^Ienjffe Der 
S!)7if(^ungen finbef: fo nennen bietf bie gemeinen Sie^eiiß 
meifler bie 2iötgation$regel. II. $,91. 

.iir. ®emtf(^(e quat)mttf(^e ©(etc^imden. 

©(e allgemeine ^ecm einer ciiwöratifdjm (BU^ 
d^ung i|l x* — px — q = 0; tvorinn tie <3BurjeI x 
gleich ifl, öem mit l>em entfleöcngefe|ten Sfic^en be# 
legten l^al&en €o£'|ficienten beö^roepten ©lieber, nebfl 
Dec mit bei;öen Seichen belegten Ciuabwtwtirjclauö ^ec 
©umme beö mit bem entgegengefei^ten B«i^cn beleg* 
ten öfitten" ©liebe« unb be« Öuabwtö obgebad^teo 
pbenSocficiententf. jObet x = ip + rcq+ip^'). " 

©enn ba x* — px = q : fb ifl x* — px + f p* = 
q + i P'; rol«ü<^ X — i p =;+ r (q + ip^), folgfi* 
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Jf = i P + rXq + i p*). Ha^ ouf («rgentw Htt tonn 
ttt ^Ömei6 g«fö^tf »eröen. SW«n fefe x = y + 1 p 
luib Bringe Oiejen 9D(rt| onflatt x m iie ®feld^ting: fo 
{|lx'=.y» + py.+ ip% unbpx = py + 4p», forg. 

K<^ X ^px — (1 = y* + py+ « p»__py _, . p^_ 

q = 0, folQUi) y' — i P* — q = o, fofgli^ 5^ = q + 
J P*/ folglich y = + r (q + i p*). mm war X = y 
+ i p. Stffgll* t^ X =4 p + r (q + J p»), , 

Safai$. 3eb« ÄWt^ung »on ttt §om x*"^px" 

q = o-, f«nn mii) bec Art ber tpfobtati^tn ®(ei4>ungm 
«ufeetö^ MÄcrbeH. ©ennfeltmonx^sy: fbjjly* — 

py — <i = o; forg{i(& *" = y - * p hF r (q + J p») j 






rip + r(q+ip% 

2(ufgabe. ^an jba Dler (lertg proportfonfcfe 
Sohlen finDeti/ fo t)af Die ^umme tec beptenmitt« 
l«m 12, &et beptxn dujfern aber ßö bma^ 

SRennt man ibie jnx^te tiefer 3a^«t x : fo tfl bte brif« 
» » — X, ft»(gHc& ble erfh --^^ "•* W« Wmt 

!il-I±t!L±L\ 5Demna(^^fmon^-^Iliz:ili±[! 

, .0, ob« lim^ili! = .0 ^ ^f^m 
144-. MX + X» = aox ?l-=±i2ir:i*.^r:i*. 

folglligi 1728 -^ 4j4x + 36x*-ix*=34ox-^2^ox'— 
X'; folgJkb 1738 — 67»x + 56X» c o; forgtl* 3I ^, 
MX + x* s o ^ ober X* — wx + jf = o. ©emnacb i(l 
X s 6 + r ( — 3f + 36). 2(u« biefer jwe^fen 3«^ 
xerge&enfii^ benn nä^bim obigen ^e dki$<njMr(ang(en 
Säulen. 
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3o6 v..^ieSÖ0e^«.- 

2fuf^4be. «Kon foa >r^ jlettö pwportiDnlm 
' ga^lcn finöm , »«in Die (Summe berfdbcn 20 , unb 
Me ^umme4irep £iuabrate 140/ gegeben ifl. 

SRennt man We te^bctt ^rtlen Wefer gefucßftn Saufen 

3t/ *y: jb tjl Nc bHttt — ; folgfi^l X + y + ^=205 

folgfft^ X* :f yx + y^ = ao^ j fbrölkö x*-+ (y — ao^' 
X + y* = o, folgUcfe x^ 10 — iy+r'Cioo — loy — 
1 y* ). @ubtr«^(rt niön Wefin ® erf ^ ^xt «fcflm 3o^ 
x/^nt)&ie iioe^te 3^^y/ ^^^ ^P^ f<> ^(^i^( t)iebri(^ 

üSHo^t man nun bte Üuabratt biifer (r«9 S^t^ffn, utib 
abbftt^blcfo«: fo erhall man 400 . — 4o y = 140, fbl^. 
Kc^ y = 67« ' bringt man bie^n ^Sß^f^ anf}att y in tte 
t>or^ gefunbne ©(elc^ung für x: fo et^alt man x = 6| 
<+ r 3-/^/ fo(3l*c^na(& obigen We Witte 3a^r>± 6^ — . 

2(ttmerhind 1. ^dr cub^e unb bl(}tta^rafif(^ 
® lef jungen "fhb fdjtfti Im fed^ j^^een ^^f^unblfte 2luf* 
4^u)^fn gefimben n^erben; unb |n)dr fär'trfleret^om 
©ctpfojerreo, »eld^e Sätban-/ f&t li^ttt^pbn iuh. ^tt» 
' rori^ ml^ ^ombefli Befannt moc^. ^a^r ^i^ 
bk^ Wet^oben €arban« unb ^cmUUi''6 Siegeln. ^ 

^. 0^öd^ 4f} |u tenfhfen/ n)entt In einer quabrafi« 
flE^ien ® leicbimg i^on ber ^otm x* — px + q=o,q>ip* 
ifl; ba|4(«benn bie ®ur|eln Knm^Üd) ftt^b« ^Detin 
in fbicbem 5aße ^ man x « i p + r (i p* — q)/ 
«>^iP*— -q^^fl^^rt»/ fbls«*n.$,49.b{e£iiiabr«ft»nr- 
je( barautf iinm^Iic^ ifK 



3tt«9* 
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2. Q3on ^mtmU^immtmViüf^a^m* 507 
93on ten un^ef^tmmten Mnfy^kt 



I. 9ifttur ber unticfliwmfett 
$. as; 

flIOcrbcB In einer Slufeabcme^ww unbefannfe®r6f» . 

<v^ fen 9cfud&t, unb juglei^ ®ata genug ect^cilt, 

um Darauf fo \>Ul ©letd^ungen aU unbekannte ^rSf^ 

fcn gefobcrt »erben, ju formiren: fo i(l bie Stufgab« 

oefHmmr. SReld&en l^tagegen b(e S)aM nid>t )u 

ebenfo Diel ©leidbungen ju, aH unbefannte®röffm' ^ 

twr^anben ftnb: fo ifl tk Stufgabe unbcfrimmt. 3tn 

le|tero ^aü fann man für fo oicl unbefannte ©rifien, 

ck ©teldbungen fehlen, »iUfübrlid^e ^ert^^ fe^en; 

boc& ftnb gemeiniglich) in ber Slufgabe 55ebingungen 

enthalten, welche bie Stnja^l ber roillfü^rli^en "2Bec^ 

t^e, Wc fonfl über alle ©renjen fliege, febr einfdbron*» 

len. ®ie £e|>re »on Stuflofung folc^er unbeflimmten 

5t«fgaben b«i§t t>ic u»tbc(limmte Tlndytit, »el^c 

oft gahi befonbre Äunflgriffc erfobert, unb für 2tn^ 

fonger ptit^uM t»ient, i^ten <3Jcrflanö aufjuR^ren, 

titÄ) i^nen eine groffereS^ertigfeit inonalptifd^enüiec^* 

Rungen 5ut)erfcb(^fcn. 

Suf^Q* 3un>ci(«n fiibeint t«, ali ob man fb Diele 
®(d(bung«i tna(b<n ftone, cit unbefannte ®r6f)en gr* 
fucbt mtrien ; unb tie aufgab« ifl Oocb unbe^mmf.. 
X)i(fer SaQ craugnet ftcb, wenn einige ^ata Mrfl^ieben 
i^ fe^n fi^einen/ bie bo^^ im ®runt>c nur «in unb baffcib^ 

■ tt a unter - 
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308 V. 2)ie SÖg^rit 

tmeeriDftl^fc^ec ®ef?oT( ftnb; »eltß« fiif ahtt iwitls- 
flentf bei? ber 9{etuction Dir ®(etd)uhsm o^nbavtU 
' g. €. hion fu*t impBo^Un, (ö, Daß ein JBierfef i^rce 
@umine 48^/ unb, Me J^dlfte fanit einem ^iert^ i^rer 
(Summe 144 bMroge. Jßennt mon Ue^a^Un x, y-: fa 

m i±I = 4i8 töi^i* X =193 — y ; "unb (1 + 5^) 

(x + y ) = i4'4/ folflHtfe xn 19^3 — y , bat ttemlic^e 
toieber« S^emtfac^ giebt bie Aufgabe fihr bte bepben m» 
befannfen B^^^ «" t>er t^f wur eine unb tiefeibe ®(rf=> 
(^ng, unb^jlaif&unbefltmmt; melcbed m<m (Hm^ 3M# 
ottfttng« ^dtte beüief fen Knnen. $>enn wenn n|ön f<jgf> 
»er »icrfe ^eü einer ®r^(feifl 48*: fo ^ift ble« mlf an« 
' tjern Torfen, bie ^a(ffe famt einem tÖimd/ bai Üft, 
i biefer ©tojfe ^ 3010(4«/ obet i4(4. 

2(nmerfUfig., IteBcr^ai^t md(^( bo« (e$(eiHefurMt 
(et) dUbucfion ber<9feidrun^n bastmrit^Hsc obet fehler« 
flof» in ben Öebingmigen ber "HufyaU oÜfmiat, g. €. 
^tte <ine ?(ufg«be «uf bie ®(eid)ungen ge^r 
ax + 3y = 30 / unb 4x + 6y = 5° j fo eei^Äftman bor» 

a„, y = ^irJI = '-^-^/ |i)t9ti(& iflo — lax Ä 

3 ' * 

90 — I3X/ ober ISO = 90, twKbe« «mtuSgii^ J|K 
^fte ba^r bie 7(nä(9fiä nic^t im ©tanbe fe^n , oMt 
^agen )a beonfnwrfen: fb bient fce bO(^ gewig ba^u, bit 
2lbfurbit4( ber Jragie ober We^gnoranj be« 5w»8«tb«i j» 
txrrat^cn. , 

§.23. 

€ine unbefWtnmte STufeobe ifl einfadk, tuenn Me 
onbcfannten @r6j^n nur in Der ecften ®ime|ifiön, 
oud^ tii^t mit dnanbec multipUcirt Darinnen borfonu 
men; jttjlwmwngefeec ^inö^en, n)e(e^^^e®(* 

mmftp* 
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2« IQon ^en mtBefltmmten ^ufga^en. 309 

QJt6f eti. ent^dilt,. ' 

3ufaQ I. ^iejeni^en einfach un6«(}tmmfen'2(ufg0> 
(en, n>o man oji« ^mi9>®U^ns/ea btrej^olxr aiKl^ im^ 
uce un6ef-«nnfe ®rjffen finben foQ^ merken iMrt txn ge« 
mdnen SXec^nieifimt auf fc^ man&^fte Tkct imm 
^em btabmf^m fÜtm^ regula cmi 6c^<mi)e(n 

9* ^if un6<fi{mm((ti 3(uf^6en^ (efonbcrt bi; HxMt 
bet {ufammengefeifen 2(rt> begreiff man andf \\tvtvc tum 

H^ortnie »ieU fo(di>e ^üfgt^en oufgel^ft ^. ^ie 
tßar*n ben 2((f(n f4)d|Bar/ toeU fie imftcifi berfel^en t)k 
^rodonalja^en eltmtmren fonnten. 

$.24. , 

fomftit t)tV ^auptfact)e Darauf an^ &a0 man t^on Den 
gtfud^ten ®r&|Ten (inide/ venlä^t man n^tO/ unD fo 
titele, a\& bte Ba^I Dec ^Ietc^und«n eg becflamt« itt<« 
dUi(6ab<eraud&t)te®(nfd^anfunsen.be|ÜmmeA Denen 
\k üWöen.nt^t iu befliramenben untetwocfen ftnb; 
Do^ man hierauf Diefen. ubctsen aOe. modltc^e ^ectlK/ 
«9e((^c mit obgebadbten ©nj^cdnfanoen, befielen f otv« 
ne^ b<i)I<ge; Da^ man enöHclb biefe ^eiit|>ein Die bV 
teitö-defimbncn ^bgleidbund^n, einen nad^ ixn dn^ 
becn, übertrage, um Der toorgclegten Sfufeabeburdb 
Die oerfc^ieDenen moslidiKn. 3(u|!6funden eüi ©enügc 
juleiflen. 

§ufai$. ^i iH a(^ ni(^e ^ftiret(&en&, wie bie fi ge« 
nannte regula coeci t^ut/ eine ober ein $!aar antworten 
auf bie Srage |u gebm^; fonbcrn man muf , wie bte un> 
beßimn^te . ^nalptif (e^ret ^ ein «edflanbiges SRegifler 

U 3 otter 
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.jiö V. «DieSdöeftr«. 

iütx rnddUt^en iSeonnoorftingnt ber «erscf^fcn ^ro^e 
tar(}e((fn. 

3n ben sufammendefe|ten Unbefümmten 9ufda^ 
ben ifi ber leichtere $aa , ba§ bie eine unbekannte 
©röffeyin ber erflen, ble übriflen aber, al$ x, in 
'^6^ern ^imenfionen t>orfommen; ber den>6^nH(^re 
^aQ aber/ baf au4) y unb bemnadb aUe unbekannte 
©rdjfen x u. f. ». in f^&^tm ©imenftonen üor^anUen 
ftnb. ^m erflen t^aBe ^t man ^ar Formeln |uc 
S8ered()nun9, fte finb aber, »eil ti fiä) nid^t oft fo 
tr ift , feiten aniuwenbem ^m jwepten ^alle, fommt, 
wenn man y befWmrtit, x u. f. ». in ber jwepten unb 
no($ l^o^em ^imenfionen hinter bo« <^ur^^i(^en; 
babenn bie «^uptfadbe unb biedr6§te^n|lberuR^ 
beflimmteh Sinalptif barauf beruhet, Me ^ert^c 
für X augfünbis ju ma<^, tia^ t>U <2Buraelieic^cn, 
ober bie ^i^rationaUtät eliminirt werben. 

2(nmerhing. SRr^rere« »on ber X^wAe ber unbe* 
^immfen Ttnait^tif ftnbet man unter anbem in i,ecn1$ax!t> 
^ulere iMQfldnbisen Anleitung )uc 2((gebro. ®af 
^er b<n>on angeführt werben, foü nur bienen einen aOge* 
meinm ^egrif von biefem tt>id)tigen ^^iU ber 2(na(9ftt 
ja geben , ju beffen Tiudbtlbung nur nocb einige iSiep* 
fpirle in ben nun foigenben Kufg^btn ge^dren* 

II. <$infac^.unbe|ilmmte ^ufdoben. 

Slufirabe. ^r so rt^lr*foBen 20 "^aa^ 9EBcin 
Mn öiererle^v Porten scfauft mjerbcn : Ungerff^er 
•p SJlaof a« 4 «^f- ^^mpagner q 3Ä. ju a rt^Ir., 
«K^inmein r 5)?. $u i rt^l. unb 5ranj«M<n t ^. i« 
irt^. • 
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' x^on^m m1>tf^in^ 3» 

h. 6er Aufgabe nur 2^ ®Mdfmdm, ^mnUt ^ei^ 
giebt 4p + aq + r+ xs =; 20; unb Öl« Öuanfkatp +1 
4-r+s= 20/ ^ktaus la^mfi^ imt) , toelc^e man 
loid/ }. Q. r unb s^ unb für bie {^pben übrigen p unbq^ 
bje n^tgigen €tnf(^änf miflen be(ltmmen. ^ 

^H[ jtipe^e ®fei(but^ tran ber ei^en fuSfra^rf gdeSf« 
3P + q — I« = o ^ fc(g(k&. 3p"+ q :5 4 f ober: 
6p + aq = «♦ ©ie erfJe ®(eicbund. giebf r = 20 — . 
4P — aq^ — is> ober, wenn man ben ge^nbenen 9Bfrr§ 
flatf§sfe|e, r.= 2p — 7p — 3^ = 20-^ (TP + 3^), 
j8p(gU^ mug, tt)«nn.reine|3©fiefee ganje B^^UftpA fdi; 
mMt "ÄMfaftie fobert, 7P +-?q <3o f^P». Unce^ 
biefer Qänfcbtdnfutid fe|e nuin ctk ni6g(tcbe ®erf§e fde^ 

mb ji : fo geben bie gefunbemn^ieic^unaen bie ^t^e^ 

iiiriwbs/ »iefdgdt: 



P" 


q* 


fr. 


»t 


X» 


I* 


, 10. 


8. 


r.. 


a*- 


?♦ 


lo,. 


»V 


Ji 


4» 


13. 


I.. 


>^ 


U. 


14. 



Z4. Ü 3» 14* 

^(limething« ^ €r(duferung biefk ^©olufiotr 
Üene a« & ber-fdnfeeJRdO/^ n^o, man tom Ungetfcben 
2^!9Itiap unb ^omr (l^mt^aQmt i ^aa§iiimme/ alfo 
psa, q>=^ii^^ n>e(ibed t>erf!a(feM9iib/ tpet(a(tfbenn 
7P + 3qr = »4 V 3t< 20. Titebenn aber i|l^ narf) be« 
gcftinbne» (Sleic^ngen r « 20 ^ — C7P+ sq) := 20 — ■ 
17 =3 3 i «nö s s; 6p + bq == ia + 2 = 14^ SIttmmf man 
bid^r t)om ttngerf^en 2^ t>om ^^ampagner i ^ao^ 
ft mug man t»om 9(^intoein 3 f utd) txim $ran)](oein 
14 ^^aß ne|men;^ mUifet }ufammen-2o ^aafi au$i 
tnacbfi bie noc^ bem angef«^en ^eife 2Qrr^. befragen; 

0.4 - ®^fte 



^. 
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312 V. 2)ie Sßge^a* 

^SkUtmm^§i§fn Dom Utigerfc^ 2 ^a(i$ vmb Mm 
^^mpasm auc^ a SRaog nt^mmt^fo »arf 7P+,3q = 
so s^gcn bk €mf(l^rätifung« IDie« fann jugleic^ Un 
fblgenbett @o(urionnt )ur €r(dMterutid bitmu 

j^ 2(ufeabe* & foHen für 00 t(j^ ein ©u^enb 
$aar ^tnJmpfc eingefoöft »eröen; fciDne p ^aac 
|u 3 rt^«, feine moaene q ^oc ^ i tt% mt> baunu 
»oüene r ^oat ju i rt^L 

$Ar Die 3 uttManhMti QrdfTenp/ q/ r, f{nbetifi<& 
«in ber Aufgabe nur 2 ®(ei(^ungen. ^enn ber f>reif 
jfebe 3p + q + ir X ao^ unb bie Öuamtf^t p + q + 
r ::: n. J^ierau« (offen ftcb jn>e9^ efma q unb r , unbr 
für bie britte p bie ndeptgen ©nfc^rdnfungen befltmmem 
S>te smepee ©(eicftung Don ber erflm fubera^re giebf 
ap — irsg/ ober 4P — rxiö, folglich 4p — i6s 
1*/ MgUc^/ ba r r(ne ganje i>ofteiDe 34' f^" f^^/ 4P> i^/ 
eb^ P >^ 4<^ @e|e man ben gefunbenen ^Sert^ Don r in 
bie«er(le 0(ei(f^un$: fo er^ man 5P + q » ^8/ fbCglk^ 
q r a8 — SP / unb ba^ 5p< 28 / ober p <5f« ^nu 
nadf mu§ p =: s f^9n« ^^ giebe ^ =: 3/ unb r = 4, 
f6lg(i(^ nac^ ben ^^gimmuttgen ber 7(ufi^a6e nur eint 
m^(id^ Tdigdfung. « 

Jtnmettutig. ^rte man m ?>re{ße gefegt )u 3^^ 
j, f : fo ^eße bie erf?e @(ei^ung 3fp + q -f l^^ = 30, 
ober iip + 3q + ar = 60. ©ubeta^rl man ^leDon bii 
Jta^te ®(eic|)ung boppefit ap + aq + ar a a4: fo er^ 
man gp + q = 36/ folglid^ q = 36 — 9p, «nb ba^r 
9? < 56, ober p < 4* ©ubfra^tre man bie itoi^tt 
®(ei(^ung Don ber erf}en onfdnglic^n: fo er^i man 
^fp — 1-^=^8, ober 8p — r = 34, ,foIg(i(&8p~a45: 
ts folgli^ 8p> 24 ober p >3* SRun xoat Dor^r p< 4- 
i 2)ö^r 



Digitized by 



Googl^ 



2. Q3on bimiin5e#tmmftn S(ufea^m- 313 

8>a^r ifi mttt bkftn 6efont)em $5ef!immunseit gar 

ZufQaU. &n ?9lünjmeifler ^t breperlep @lu 
beti4/ II, unb9fötN<^/ unb.foB 30 ®lor! 12 16^ 
ffyiQt6 borau« moc^em <30ie öiel SJMrt muß er öon 
leberi^ort« nehmen? 

€r tte^me loott ber erfienSbrtt x, Mnbir |n)€9feny, 

imb t>on ber btitten z SWörf: fo i(l x + y + x •= 30/ 

«bct 9x + 97 + 9z z 370 , bie et^e ®(eic^ung. 9}u|i 

n>lrb biefe SÄafjle an ©MSer enthalten 14X + iry + 9? 

iot^ unb tüiege 30 ÜRarf , tpobon jebe 12 io^ ®i\het enN 

(aieeti foQ/ fo(f(i(|ijufammen 360 ior§* ^mnacb ^at 

mau bie itoe^fc ®Wc&m«9 '4^ + ^'7 + 9^*^ 36o» 

6u6ftQ^re man babon bte er(}e: fper^lfman 5^+ ay := 

90, folgftcft 2y = 90 — 53t, ober y s 45 — |x/ (0(9* 

Itdl X eine gerabe 3# unb 4x < 45/ ober 5X <9o^ 

uirf) ba^et X < Ig« ^6 tpar a6er iiac^ ber etflen ®Uiß 

i(m% z = 30 — X — y , foJgHdl), bengefiinbnen^ert^ 

füryaefelt, zz=z go-^xi— 45 +ix = Ix — 15, 

folgU^ Ix > 15, ober 3x > 30^ wnt> ba^er x > lo^ 

6ofl' a(fo X gerabe feijn unb > 10, ober < 18 : fo fann 

X nrc^f« anber« fei^n , ä(« enttoeber 12 , ober 14 / ober 16^ 

^a^r iß nac^ ben gefunbenen ©(eic^ungen 

X y z 

I3* 15 3 

^ 14* 10 6 

16* 5 9 

111. S^ff^tnmvx^tft^ttmht^immtt^^ 

Tluf^aht. Wlan fbfl jtbei) CluötrafSa^Icn finben, 
^en S)ifferenj aucö «nc Cluabrataa&I ifl* 

US SP 



# 
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314 V. 25te Sttge^ta. 

tm, unb y i^ ^albe XJtfferenj: f» i|l blcsrdflVrex-fy, 
uttb tjc Heinere x — y. SWennt man nun bte ©iffereh| 
i^ret ÖuabMte z": fo ijl (x + y )» — (x — yf = z% 

•ber 4xy = z\ feIsU« xy = ^. €« ifl «&er »* f)« 

)Do^ ötö 4/ forstkfe ber gönje SJrw^, fbrgltc^ attc^ xy 
«in Döabrof. Dernnfl* ne^me man eine jebe Üuabraes 
ja^r, ble (t* in ui^(ei*e härteren jerlegen li^t, §. €. 
36 = 9. 4 , fo i(l bie ge^d^e grajfere 3<>^l = 9 + 4« »^ 
unb bie «einere =9 — 4 = 5/ «nb aOemar (13* — t) 
eineÜtt(d>ta(io^U 

Jtofijabe. <0lan foU eineduabratjo^fx^^nbfti, 
twft^ »bn einet segebenen öuaöratjoi^I »% fubtwb 
^itt, JUP ©ifferenj eine Üuabratja^l y*/ ^abe. 

i&iem«^ Ifl a* — X* = y*. SWun fep y = a — p»: 
A iji ;i» _ X» = a*— sapx + p* X*, fWglicfex^saapx- 
p»x% eberx^aap — p'k; f«r9«<^x+p*x=(i+p')x 

» aap> f>l8«(& X = -^Ly «Run ne^me man atnb 

p wie man wi(t/ nur rafiondf /fo wiri^ au(^ x; for3({(( 
' auib y rorionof njerben, 

3.€. eJJf(S9a=w,p=iJfbl|lx=:-^= V=8, 
Vnb y = I© — 4 = 6 / au«$ «00 — 64 a 36, €« fe? 

- - . ■ • ■ ■ ■ f '- V 
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a. äJöttbenunteflimmeenSlöfeaben. 315 

2tufgabe: «ÖJan foH eine Ouairatja^U», finben, 
welche fßi einet gegebnen öuaöratja^tl a', aöWrt, ju« 
6umme elne.Ouäöratja^l y*, ^abe. 

J^iernoC^ i^ a* + x* = y*. ?W<^n f<|e y = p + x : 
fo Hl a* 4. X* =: p* + apx + x% fb(j1i(^ a» — p» = apx, 

a* — B* ' 

Bnb E- = X. ^ 

3.e €«f«» a = 8, pcaj foiflxB^sij, 
unb y = 17/ aucb 8* + 15* b 17*. 

§. 3*. 
a(ufgal>e. ^an fbO jwe? duabratüo^Ien finben^ 
beten (^umme ouc^ eine OuabtaQa^l ifl;' bod^ foOeß 
«He ganje Sö^^f n fe^n, - 

€ß fe9 X* + y* = z% fofgHt^ y» = z* ~ x* = 
(z+x)(z — X), fof9li*z + x>y. ^«fe^to^ 
z + x =ny, wo n eine gonje ^a^l ftpn im$t ftf ijl 

z— X cr^ .1» @rft itian mm -^ = m^ fo iß y ;= um, 
Mt*ny = n*in. «UlMit i(l z = i±5 + ITJ. go^ 
l|(b i(lz= =^ + j = i^.m..®enfolfIaH(^x=: 

1 d & )> 2 

z unD X gatt|e S^^I^n fetjnioütn : fe muffen fc(^ bie 3a^ 
Ut btr ^ü^ mit 2 i)tt>i6irfn (offen* ^fl ba^r m tin« 
gwobc, fo muß XI* ^ I geroDe^^foiglicb n ungerabe fer^n; 
ijl ober m gerabe/ fo fann n^ + < / foIsHc^ oudd n^ ge« 
raDeoberungetabefeQn. ' 



Digitized by 



Google 



Si6 y.^^l^tf>tü. a.Q3ön^«tt6efl.SCtife- 

<S^e ). €* m 3 1 ^ fofglftl^ ungerdbe: fo fatiti mm 
für n oQg utigerabe 3<^^^ f^l^tu Hübenn cXm ifi ^ 
y=mn& i^ j, s, 7, 9, 11. .♦•^ 

X = . .1 m^O/ 4^ 13, 34^ ♦♦♦ ♦ / 

2=:!lli'J.nB= I, 5, 13 ....^ 

«S^re ^ng«sen in t:,3, Md'{<^ $flrabc; fo fottti 
niAh fAr n fttn donje 3# fe|en. TUibtaa ift 

y = nm^ ;», 4, 6, 8,10».... 
3t = (tt*— i>^=o» 3/ 8, K' 



3m^ 
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Ht mal\)ti^(bt&tmttxu. 

I. iSon ben 6e(}iminten Aufgaben. 
^2» Q3on t(n ttn6efHnim(in 2(ufga6(n. 



^e anarytifdbe(ßeometrie ^of auö9Ac^nte®t6f* 
<%/ fcr»/ Me2t(3ebra ^(nsegen S<»^f<n, oberauc^ 
<isem«ne ©riffcn / jtim ©cgcnflan&e. fJBerbcn 
Jk SJufgabcn tut öii^ge&e^Bte ©töflcn nur öucd^ ö^ 
dien a»^el5§t: fb ^ei§t t)t(^ tiie $(omettif<btZnAlp 
fii, otiet t)ie seometrircbe ZuflSfut^ t>n tUnfsaben; 
teerten jle ^mgegm burQ ©lelc^twsen, flott Iw^ü 
«im, (tuf9el6gt: fo ^ei^t \>it6 Ht olBebMifi^e 2(ufl6> 
fungier ^ufdaben» 

man Die Aber autfgebe^nte ®r6f|cn oorgeU^te^roge, in 
biebavinn en(^((encn einfacbm fragen jerfege; jebe bcr« 
ftlbtn, mit 7(u0f(blief|ung t>er ^rit|mttt( uiib Algebra, 
nur miftefjl ber reinen (Beomeccie but(^ Ol^eriet^nung 
9(n>tffer itnien beanm>or(e; unb bur(^ ißerbinbung oder 
^*^ «kjehm Untmttm ttt »orgrfegten ^ge ein ®t» 
»ige lei^e* ^it$ nmr twqiägiii^ ba^ ®«f<^(e bir alten 

deometer/ 
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3i8 VI. 9leatia(ptifc&c©eemefrfe. 

®€omcf«r, n>cfd)e auf t>Ufm^ tffiege, ben »(r ööc^ it^ 
of(^ feibf? M dgebroffS^n 2(t6ftfen; {betreten muffen / j^ 
i^tun ft}ntf^H^m flScrfrage gelattgt^tt/ bem bie in @e^ 
(i^im gebtducl^ten .S'unfT^i'iffe nWt me^ an|umetfm 
tooren» 

3^1^ cdQthv^ifd)tn Zufl&funQ mirb erfoberf , bd§ 
man bfe auögcbe^nten ®rö(fen^ t>on benen bic Siebe ifj, 
ato B^^fcn/ ober aucf^ a(^ affgemeine troffen / anfe^e; 
bie einzelnen fragen ober ^ebingungen einer Aufgabe in 
^eic^ungen bringe^ n)e((6e flafe ber 3^i(&nung ben ein« 
)e(nen ^^bingungen ein ®enijge (etften; utA atft biiefe 
®(ei(^ungen burc^ bie a(ge6raifd)en ^nflgriffe fo ge* 
fc()icf^t>er6inbe, ba§ babutdj^ bas ®efud^fe txt J^auptfro« 
g^ gän|licb btHimmt merbe« 

^ie ana(yttfct>e (Beometiie^ n^emt ftd) fof^ nur 
tuf a(gebraif<be Vufljfnngen einfcbronff , tfl bemna# 
nid^fö anbere, a(5 ein $^ ber ^(gebra^ ober tneim^e 
eine TlntotnbunQ tjtt 2f(^6ra auf bie ®ecmetrie/ bat 1$, 
eine '^nmenbung ber 9)tef^be fär allgemeine fragen auf 
bie geonfierrifd^n fragen. » 

2(nmeifuti3 !♦ ©ietrfle unter ben fofgenben Tfuf« 
gaben foO fo be^anbeie tperben^ ba§ bie ^ier gegebnen 
?5egriffe fid) twttenbö auf Maren n)erben; n>ie benn über* 
$aupe bie fbtgenben Aufgaben ben hiermit angefangenen 
®runb(e^ren jur €rldueeruiig bienen* 

2, tlWe§i?ereö bon ber 2(na(t^(itf ber Ttffen ftnbef man 
in (Kutlibe 2)ata öberfe|t wn ©djwaK ©rurtgärW* 
1780. €inige 55el)fpifle t>on f^nfjyefifdjen imb analpti. 
fÄen ©emeiöarfen ftnbec man in ikutlitm igCementen 
ben fünf erflen @d|en betf brei^je^nten ^u6)$ ange^ngf* 

3. Oft ^at man httf 7(ufI6fung geomerrif<^er 7(ufga« 
ben nid^ ndt^gi^ feim? Buflu^^t tfxt Algebra |u nehmen, 

fonbem 
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Ibnbern fann fo((^t)ie( (eichet, aus b^tt aRgemem Befann« 
ttti ^tgcnfcW^^n ber^Siflw ^fetten; ta^t man bU(ts 
oitemaf erf! t)erfuc^enmug^ ^e man an ben(^alcuj[ud ge« 

^* 3ttw>^V^« ^>^if^ ^^ P^ ö"^' ^^6 We Aufgaben ^e« 
Wogungen enf^lfen , toeliit fid^ ntc^e alg^bwifc^ auö« 
brucfen laflfcn; In welchem ^alle man alfo jenif^i^e Ijf, 
Ue .@o(ution 6(od 4U« geometrifd^Kn ^etrad^fungen ^r« 
yileitem 

^lufgabe^ ©ne seemmtfc^e ^roge in eine ©leiV 

5)le ^ormirung einer ©leh^ang für audgrt^^ntt 
®rdffm ttfotm, t)aß man ben «ngcfe^ren €nfmiirf einer 
Sfgnr müc^ey tootin mun alle ©rdffen, bie in ber liuf« 
gäbe entsaften ftnb/ BefannTe f) n)o§(/ alt unbefannte^ 
ito Wnn le|tre fcbott gefimben to&tm, t)erjei(^ne; baf 
man biefe. ®r6ffen o^ne Unfetfc^ieb mit tmonbet t)ec# 
gleite, um ju erfotfiljen, n^ldje barunrer gef^f finb, 
bie öbrtgen ju be(!iminen; unb ba0 man btefe alB gegebe« 
ne> bfe übrigen^ aldgefud^re benenne, luib folc^,* wie t* 
t§re ^jle^ung ^uf ttnanber mir fi^4ringc, mi( a(gc« 
brarfi^ett ^^^rucfen belege^ 3« ^len bie((?n nimmt 
man bte J^u(f«mitre( aud ber gangen Geometrie > unb bc« 
fonbers au6 ber ie^re twn ter Tteniic^elt ber J^gurw^ 
unb ton ber ^^roporeion be\)m €irf eft 

Slifa©. 55e9 geometrif^^en TTufgaben Fommt e« 
i^f nur auf bie ©röfien felbft, frhbem ofe au<^ auf 
%eiage-on, n)efcfte man bu rcfe ^ntfelbefitmmn ©Int) 
iagen einanber cntgegengcfelt ; fo »erben fb!<i^ burc^ 
t>aB ^eidten be« pofTttoen unb t^gotitm inm ttnanber 
4interf<&iebem 

§.3. 
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320 VI. 2)le ana!9tif(^e (Btetnf^it 

»nftjabe; ©nen ^jnW mit in efne ©Wd^unj 

N S>d t)ie ®rdfft rine^ ®infe(« n>e^ »urc^ iiniinv 
ttod^ dl&^f rtocb i?5irper ^u^sebrucfe tüerben (am; 
aber ouc^ ein SBitifeltn ber ©(eid^ung niiibtanbers tm« 
femmt^ atetnfofemmant^nnittetnemani)ern®ttrfiI 
t>erg(eicbt : fo fann jebe^maf anfhitt be« 9ß(nfete eine 
Seiüiffe ^er^ltnig gebraucbt toerben, bergeftott^ ba§ 
ipie bem iSinfel aud^ foUbe ^et^Uni$, unb imf fol(ber 
ißerbdleni^ oucb ber SBinfei augl^icb S^a^en t(}» 

^ :31t bemttacb ber SBinferBAC gegeben , unb boit 
einem n)iKfur(t(bm 9)unf(e B be« einen ©cbcnfef^^ bU 
liitie BC auf bem anbern @d^nfe( fenfrecbt: fo fcnb cm^ 
, bie. aSerbalmiffe AB : BC, tinb AC : BC, foTgltc^ aucb 
AB : AC gegeben; n^eif, n)0 aucb imiDer ia AB ber 
$unft3angenommenfe9/ o&t bab^renrfiebenben Triangel 
dniicb fmb/ unb a(fo thtn bie Q§er§d(rntffe geben» 

€ben fo, ifl bie ?8erb<!ftni§ ÄC : BC gegeben, pb , 
mnn t>erbinbee biefe iinitn unter einem recbtenj ^infef, 
i^nb Riebet bie briffe iSeice AB : fo enr(!eben grdcbfdOs 
dniicbe Triangel/ morinn bie <H$tnfe( A unb B btefMben 
Bieibem €in gfeicbe^ giff auc^ üon ben 9?erba{fnif|^n 
AB:^C, ^nbABtBC. ' 

Sufa^ I« ^ie iinie BC braucbf nicbe fenfrecbt iu 
1^, menn nur ber ^infet C oucb gegeben if}; inbem 
man a\x$ \m gegebenen iSerbdifniffen bre^ iinien ftnbeu/ 
Unb autf biefen ben triangel |ufammenfe|en fann. 

2. 3fi ber 5Sin(e( C ein tt^tvc, fo faffeii ficb tAt 
gegebenen fSer^ieniffe avi^ frigonometrifcb auf mannicb* 
faitid^ ^r(.au«bructoi. 
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®(e Vitbüction unt> gänjiicße ©oliirioti ber ^w 

sebra gelehrt Worten/ ))6llt9 übminfitmmig/ nur mit 
be» Un$ci#icöe, ba§ j«; aßen öteifcn bte geomenri« ' 
fc^ Confhuction no(& ^in)u fontmen müffi, ml^ 
m^ uwöittelbar mit Der formii^en &ki6)md o^ne fo 
wk, oft o^ne alle 0v(buction^ mmoftmm nxrbm 

<S>fe 0eomeirif<ftr Conjjrttctlen efmr ®lel(^ung 
8t(<^'e^t, inbem raon ben Stlgebcoift^en Sjußbrucf in . 
We.9<ometwfc&e Sprache übcrttojgt, unb not^ bereti . 
SJoifc^ift bJe ^igur »erjelc^net; n>ob«r4> bcnn Ut 
Sfufgabe 06IH9 oufgelß^tifl, (xw ^gt, Wc 9ÖSwj«la 
btt ÖJUic^ng in:£«ncn g<fimb«n finb. 

gtn t(} nic^t auf geemcfrifd)« ^ufg^tben aOetn eingc« 
fiÜ^rdnfty fonbem «rßcMft fN& «u(6 oaf aKf-üfgeBtaifc^ 
3(t«faa^R; woDurc^man bcnn eine neiie'i9{etbobe cr^^ 
bie ^ur|eln einer ©leic^ung jtt ftnbetu 

• $. 6/ , 

' 3tttf3öbe. 3eb<j ©tcft^ung, »cnn fte nur eine 
ttnbefannte ©rSffc cntb^It' unb hic^r über jn>e9 S){* 
menjionen^at, seometrifi^a"»n|^»«o» 5iS»i89» 
ipo, 191. 192. 

' I. €ö fei? 3t=a.b, ober y=^ SDlan jie§« 

5*3« •89.|n)e9g«rabe!ilnie«AB, BC, unter dnent beKebi» 
g«n®infer, mfldjcBD =1, BA=«, BEsb, jiebeDE, 
«nb mit i^r b«r* A We AC paVafleh fo ifl BCcxj noe« 
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BD ^ BA = BE : BC , t>a« ffl/ i : a = b i x. &«n fo 
irw*ft»«onBD = iy BAca, BC=;x., |I«^AC, unt> 
mit i^r »u(* D 6ie DE pordttelrfo ifl BE-yj, ivea 
BA^ BD «= BC ; BE, fcaö jjl/ a : » = x : 7» 

2. €« f«) X - r'p« ^«f &« gcMbm Ifriic AB/ 
Sjg» 1 90. ff 9 hC=^, CB = p. ipaJblrt man nun AB 
{A D> 'befireifet mit DA einen €irf«t/ m% mad)t CB 
fhfw^t: to1(lcte=x, weil AC:CE = CE : CB, 

^. €« je? X* + a* — '"b* te o. SWan wad&« 5«3» »9^ 
iCA|enfre*ta«f AB, aw^ AC=4a, «nbABsb, jie^ 
BCDv un^ «u« C tnit CA einen HiittU fo f^ fottH>(l( 
BD = — X u«J> BE = + X ; äl« ^»M* BE = ~ X unÖ 
BD= + X. 5)«mi(l BD=— xy foj|lBC=— x— |a, 
Mg(|(^ BCi ± X* 4- äx 4 K. 9flun 1(1 BC« c AC + 

AB". ^ol3li# ifl X* + ax +- 1»** l»' + ^*' f^^flß* 
bc«4.ax— V = ö. 3(lBE^+x: foiflBC = x + 

|Ä, fblg«^ e^f»x* + a«.— b»^6. 31t»E«=-:.»/ 
fc Kl BC B ia ^ X , fotgfi* BC> = Ja* — ax + x» = 
At?« 4 AB« = ia» + V > UdM ** — « — t* s 0. 
^BD^ + x> foJ(lBCis:x^|a> foffilic^ tbw jb 



X 



— ax — b*facs 



Amt fiiati We 'ÖfeiJ^ng x^ -|- ax-- b* |= o VwJ« 
«ufaeKßt, unD gefunDe« ^ = — 4a + r (b* + ia*): 
fb erhielte ttian &ur(^ t^ti (te €«n1huctie«i ^iefe ^ruffk 
BE,BD. 

4. €« fe? X* -^ ax + b* = ö. tSRfln mo^i^.!?»» 
CA fenfr«l)f öuf AB, aii(& AC 2: Ja, unb AB = b, 
iiebe ou«Cntif CAeW ^irfel, unb burt& B ber AC 
t>te BDE pafoUef: foftnbBD» BE;bir gefüllten ®uik 
leta; wrU in- §. 148. AB' s BD.BE, wotoit« fi(| Dil 
9M(|unfl fö wie m num. 3» tei4>t fmititen Ui$t* 

Sttföe» 
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Stifa«. (^oltt bie Bt ben Säf e( loebir fi^rttfbm, 
iio(^6er%en: fo jdse bte« an ^ bog bie ©(ei^ung umf 
m^gitc^ ®ttr)dn ^oW^ unb laf d^ oo^ fdiu geome« 
firt[cN Cottfhmitton m&gHi^ fei^« SRan Dtt^ic^e ^miC 
V.§.2i^ 3(itmerf«2« 

.^nmertotig i. €« (offen (i(5 t>on (Sfei^^ungen dnf 
ntoimicf^falrlge 2(r^ geometrifc^ €on(!rucf{onen macben; 
bfefe ober finb a(d bN (eic^reflen^ unb jug(etcf) am bent 
®runbe ongejeigt n)orbm, vmi fte in^mCamfiiie^ tx^efir 
^r bfe TClgebra to ber ©comef rie juerfi rinsefö^rf |^ar^ 
fb misegeben finb» 

3« fSton ber ^Dgemefnen qu^rotlfd^n ®(etc&un$ 
X* ? px + q - o/ (tnbee man geomeertfcfee QTonflructim ^ 
wen III. §• 1 5.2, I53* toit aud) twn ber ©feicbung x^ a . 
a^ + b% Hl §. 65. Suf- iinb §. 98 *• S)oc(> fott erflert 
$* 13« nä|er encn)i(fe(( loerbem 

■ -^ ^ §. t. 

©ne secmeflf Ifc&f STufea^c ffl eben' fa, wie efne 
Olgebraifd^e/ befitmmt obec unbefltmmt/ je nad^ 
6em bie Slufgabe eben fo »tele 01elc^nsen ,' als unbe^ 
fttnnte ©rof en.bor^nben finb/ barbtetct, obermc^n '. 

2lnmertung. Qion ber ©ffc^öffen^ele iiHbefNmm» 
tn^^eomerriß^er Tfufgdben Rubelt ba$ folgenbe .Kapitel; 
|ier i{l nur t)on befltmmfen Aufgaben bie Siebe» 

5(ufgÄb^^ 2Iuf einet gesebenengerabenJfrtteAB^ 
einen ce^trornf Herten Triangel ju befc&reiben, fo b«f 
^r tedbte ^infel ber gegebenert £inte entgegengefe^t^ 
ttnb ber Triangel einem gegebenen Ouabtote Q^8lef#^ 
H Siß- «93» 
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324 VI- ^^ anofiDti^ ^mtttic. 

Kegen iioe^ ^cbingittvgen : ba§ txr rechte ®ihfc( t)e$ 
tHöBgel« bet gcgebwwinilMfecnrgfgengefc^f , unb böß b« 
'^riangel.^m s(d(S(tun Clnobrac 3(eici)f«9R muffe, ^ie 
etjle ^ebingung »irb crfüfff, tüenn manJiBinC^aU 
Biet; unb au« C aidt CA einen falben €irfe( befd)reibt; 
ba benn*on icbem fünfte bec perip^erle gerabe liaiiH^ 
M^i A unb« gejog^n werben fiSnnen/ wobücc^ lauttt 
reifetwtnflicfttt triangelt förmirt metbet», beren J^fpo» 
t^enuje AB 1f!. 3ui: ji»ei?teit iÖcblngung gehört nuk 
nöib bi« ^^^^ ^<^ ^^tange(«; n>ei( bte^,^^^, mri>'b&> 
halbe ©runbfinic AC , ben ^fn^oft bti Triangel« bei 
fllmnftv '«xtc&ff bettt Snn^oUe beö ÖüabrtWQ^gCelc^ 
fe^n (ob. '<Bo\^ '^S^ aber totrb gefitnben , nknn moft 
ÜL §. 12 5. jup '^Jbeh ©ttinWfhfe unb |lit ©eite be« 
äöobrati ble brittc 9>rop0rrtonaBiriieTu^. Sie fi? *äw 
fbitben/ unb ber fenfred^fen iinie CD glei4 3>e^t man 
nun bur(& D iber AB bie EfparäOel: fo (ann mdn »on 
jebeni! ^utif te ber^F gerabc iinien nac^ A unb B jiej>en, 
M)6buti&1out«t$f{anä«i'formirf n»Ä<n, tereti jibcr beut 
üuobra(e Q^gleliö ifl. tßetbinbet m^ "hün beyt>c 
^25eöingungen: fo pe^et ihon leicht ein, böf%f>unfteE 
finb F bc9ben jug(ei<^ ein Genüge (eifieny ^unb ba§ec bte 
aufeobe a'MfWfiw. 

^re bo« gegeWe ^u&bröt gr^fer : fo würbe Cb 
4itti^ großer, unb einmal beifi ^aibme^ec CG gfeid^ tber* 
ben , fo bog nac^ unb nac^ bie ^nfte E^ F^ imm^ ira^r 
lUfammcnniiFm , itnb ai^enn in G jufdHimen tre^ 
mäf ten. ^4re ba« Cluabrat fo groß , ba§ bie baju ge* 
yrige ^^ gr^^ «t« ^^ würbe: (b wäre gar feine 

a. ;2tlgebraif<fc« 3toflöf«it0. 9l<ntÄ man ba« gege» 
bene £luabrat »'/ bie gegebene iinie, wefd^e bie J^^po« 
thenufe b« re(ti(wfnf(j<(>ten Triangel« werben foO^ b^ bie 

' be^ben 
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b^bcn (Saturn x tmt y: fb.ifl iMc^n^aI(t)|^'%{an' 
gf(tf Y^=«*/ föfgfic^ axy 3 4a*j unb no(^ b«m ?>9t§<U 

florif(^«tt ie^fd^ X* + y* =;. b*. 3(bbirt nv»n 6e^e 
©feit^ung« j f©-a§d(t man x* + axy + y* ab' +41% 
fi>f9H^ X + y = r (b* + 4a'). euBtra^rf mott bt^ 
fHcit^ungen »en einanber: fo it^lt man x' — sxy 4> 
y*c= b* — 4a% (Wgli* X -. y = r(b*— 4a*). ©«m« 
«0«^ ijUV. $. 49. X :x r(b»^-V).+ r(b-^4a'h 

^„^y- r(bt+4a»]>-.r(b'.-4a*) / ■ 

'2 . . 

i 

3* (ßeotmtrifc^ (totsITruettott. OitcfiMnai». 
Hl$. 65.3uf.r (y+4a»),unbIIL $.98»r(>*-4a*):- 
f» finbet man baraud x unb r, unb fann hierauf ben 
«teciansfenjtrlangeljeid^t b^d^reiben. 

Tintnefims, J^(/e man itt obigen be^beti ®(eU., 

»*8?fy(!^; ««nffa^b*— )^,ttnb i|-j fo.«jare.na^, 

m^der SKebwf tlw y* •*■ ^' y* -K 4** = o. @($f nuHi 
V; §, 19. 3Mf,y = z: fo iß.z" + b'z + 4«' n o, ebk 
<|u«beat^^^,®(et(|&ung/ we((^ fic^.na^ $. 6s, con(hru|i;i^ 
Mgfr WW» bo? nd^cjfc J» 13. folgeotolrb., 

2(ufgabe; ^ebw? ©ckm<lrtef langete ABQ, 
finb seÄebeH/ mif.drw Dejfcl^en BC, fdut oon bw 
«nföcgcngefe^ttn "äßinfel ein Q)<ijtpenWFel;AD; man 
fott bi^ STwnittc öiefcc ©eite,. bd^ dc, finöciv 
5%. 194» 
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326 VI. ^'e awü^^fl^ ^&>mftU, 

C^ fe9 CB = a^ BA = b^ AC :; c, SD = X, DC s 
• — x: (• ifi AD1 :; AC« — PCI = AB«» — BD', 
taiifi, o*--a*+2M— x*=b»— x', fotsUf^aax;: 

h* ~,c» + a% foM ^ = **' ~ "* + i» c 

Ch.t.c)(b~t) . ,^ 

IDemnad^ ht^ifft 6er VSfc^nitt BD , «itf txr l^eii 
Geb« SE, imb «i^ED/ t)ec ))iert(n 9>rQpor(iotia9inie|it 
%er »op|>e((«n @ctteBC, |ur @umme> unb jur SDiffo 
tcnj bec bcDben übrigen <5ei((n BA, ACj «MrtKM^ bii 
Seemefrip^ iSon^ructifn tu mo^cn t^. 

Sufa^ I. 3>w donfhuction ttH^ ft(^-^;> 
i»i( in tMckn $da«n/ aM(^ fo gfcic^ av$ bcr J2(uf9a6e 
fe(bfl> ^enn ma(bt, nian'«ii« b<n gegebenen Seiten bm 
Triangel , unb f40et twn ber @{>i^ A einen ^i^yatbifer: 
fb ^ man bie Hi^itu W, DC, Hnmtftdbar. > 
tcrgletcben $äQen ^ben bie «fgebraifc^ SormeCn oe* 
«igfientf ben 9f2u|en, bof fte bie SRct^be |eigm, bol 
flefiKbte |u berecbnen* 

• a. S)i« Kttftifung ifi okn fb genommeit, baf b>c 
S^n ifi b< c: fo n»irb b — c, fo(g(i(^ ber gantelCitf» 
ibrwf für ED, negafii», unb mu0 dlsbenn ni(^. |uBE 
i^irt/ fbtibem baoon fubtra^irt «erben. 

2(ttfeal». 3r| •{ficm recl&ttt>inW{(^en Triangel 
KAC, ifi Dt« (Sumtt« b« bc<b @ett<n, mbfl b« 
4;)$^ AD, gegeben; man fbO bie ^9pot|enufe BC, 
fnöen. ^ig.i9t. 

€0 f(9 AB + BC + CA = a, ADsb, BCs=x, 
«nb bo^r.CA + AB.= a — x, Tia^ fe|e man 

CA -~ 
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CA-AB=y.3or8ll<&Jf»V.§.49.ACst~l!±Z, un» 



AB 



a— T—y 



t 

Sn«^ tan 9>9t^8erif^ (?^rfa|e ifl BCi = AB« -(. 

a* — 3ax + ar* — aay + »xy + 7* • a*— -aar -t x»+y* 

■ ■■ . »• i ' » •- — * -• ' ' ^ ' ■ ^ ' ■ • ■ " ■ ' . -t.» 

- 4 *; ■ ■ 

fofgfid^ X* = a* — aax + y*^ 

Sflat^ Iir. $.i33,3Mf»i, Ifl'BGjBA« AC:AD, M« 

folglich 4l>x=:i*--caw.+je~y'/. f«r9rk^y*=«*— 

Ce|( m«tt tHifbt) ^8tt($h «n(^H^ 7^ {it bie o0rh g«* 
fHiAm ®((t^und.fär x*,. fo <r|4(imai» x* = «' — 3ax+ 
a* — a»x +. x" — 4l>x.*. Walilt. o s: M* — 4ax — 
4bx , ober o c. a,*^ — v aax — ab« ^ folsM^^ ( «« + »^) < 

= ••« «l04"^=«^. ■ , '\ 

«u^dMiwfrifc^NÜaNBt^ unb faitfi h«t te^Wt^i<i)tt 

^^cii' C[frfe( be^ckbcttiDcttim» 

^(nmetftina^ ^el^ birf«r Tbtflifon^ ^t tint mit' 
ftfimfe @ti^ yfttijmiUg^bttfiSffAst, wit §kraiif wie* 
bec cUminirt tcocbeiu . 

2iüfQci>t. Süt dnem ^än^ef ABC» ift bte 
'^nm&Hnic BC , nebfl ben <2BtnIjeIti an ber &mnt* 

3E 4 Ilnie, 

• - \ 
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32$ VI. ^mAp^^tmttiC^ ' 

finie^ B un^. C, gegeben; man fbQ bie >&6^ AD, 
|int)«u ^19.194. 

€e f^ BC s a^ AD s X. ®C3m 6«r gcgeSenm 
Wntel, B Mnl> C, ^bD §. 3. We 93«tyitnijf< AD:DB, 
4in& AD : DC, $tg,tbttu. fflm fep AD : DB = m : n, 

mit) AD : DC B p t q« ^olfilic^ ift DB s —, unO 
De= ajj fel9H(^a = ^ + 25; fotg«* amp =npx+ 

P m p 

inqx=:(np+'mq)x, fofgl^ x fc --2^. 

StifHS. I. ÜRüd^fe man p : q = m : r, ftwiuU 

nin ^^ QU n + r , «■+ 1^- ' 
s«:x. ' - 

9« ^ mcbm AD, 6er J^6mefj|ert fo ßnb ntinbr, 
otcr BD imb DC« McQ^otongenteti bec sa^tnfel B u^ C 

3' 9B4re<? <(n fhimpfer ^tnM: fo er^(( tnonxsa. 

--^-, vxÜ aUbenn 2? — 31 = a i(f. 

afttf^Äbe. gm dnem ^tfanötf ABC, ftnb jtw? 
©dten AB> HO, nebf! bcm etngef^fßffenen <2ßß(nfel B, 
mibtn; man fbU (tuen bec lübrigm ^inM c, fin^ 

^Scgcti tM 9e8t6eMti ^Sinftf« B, finb §, 3.' bte 
Vßtt^itnifft AB : BD, unb AB : AD, gegeben, unb 
loegcnbe« gefUc^en ^ßinfe(6C, toia man bie^etifSilt» 
nifCDtDA. SRunfe^ABsa, BC=:b, AB:BD<: 

injn, AR;AD=p:qj for^AD= 92, unbBDr^/ 
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h Q3on Den MHmmt^H $(tifd«lea ' 32^ 

Ci) :PA = ,!?L^' : 2!, unb §,3. t)ur(6 ^fe l»er. 
^fmifbcr ® inW C gefimben; ' ; \ 

3ufai$. i, ^ä(i)t man p : q ?: m : r, f» if! CD : 
DA X mb — T- na : ra. 

3. 3rfl na ober ABIjtr J^ftmcffer : fö 10 n ober JJp 
b(r €oftntt<; unb r ober AD b<r <Sttiu9 b($ ^infff« R. 
S>ie gefiiBbne Q3er()a((ni$ CD: DA, akec ijt bieOSer» 
^(tntß b«$ J^(bmrffer< jur tangente bc« SBinfeU C. ^ 

in. Ouabmttfde ©(eicjutigen. 

2(ufgabt. ^tt< quatratifd^e ©leJd&ung boh b« 
5brm X* + px + q s p , 9<ometiNf(^ |u con^iren. 
^tg. 196. 197. 198. 199. ' , • 

^on (ege ipiUfä^fic^ eine gerabe 4in{e (^(«€tn^f 
|um®runbie/ unb (efiinim'e botntu^ p nnb <] iivger^B 
iinien. fSim fe^ bt« @iei(^ui<g . ' ' 

. I. x' — px + q =0. SÄan jie^ ß^B* ip^» J»*» 
jetabe iinieii AB^ AC, fe«htdn mxf etnanbcr;<mo4)e 
AC = I , ABc p, AD =; q; ^albm AB «nb CD in E 
unbF{ »oQenbebatf^^äroQelogramm AG; unbiic^ou« 
G burc^ D unb C einen €irfet: fafinb AH; AK, bie 
9(fu4>teN ^SurjelH « unb |iv«r lic^be pofttii»« , 

©cnn bo HI. §. 146. 147. AC : AK = AH j AD-, 
foijl AH.AK=:AC.AD = i.q= q. 5Do au* AB 
b E ^mtt^ unb in. §. 6g, EH= EK: fo iji AH = KB, 
fol9lic()BH=:AK. 

8e|( man nun AK = 4- «/ (^ «nirt AH % KB = 
P — x^ unb AH. AK = px — x* = q, folsli«^ 

3E 5 x'-px 
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330 Vf. SDfe ona(9etf(j&e (Beetwöfte. 

X* — px + ci =? o. Be^ man Ali === + x, fd wb^ 
AK = P — X, unt) man er^oJe ^6en ib(e ®lei(öung* 

4j. V + px + q s o* SWon macfe^ 3^5^ ^7» <Ä^ 
tDi€ ))or^er/ nur bap matt ber AB eine ent^e^^^te i(^ 
gebe : |o tfl Mi^ mie t)or^er, nur Daß bU SBurjeln AH, 
AK, ^be nejaf jt) ftn^ • * 

©e|e man nun AK = BH = — x t fo »trt AH = 
p~.(— xO = p + x/ fotglfc^ ÄH. AK=r — jJx — 
x^i q, fofgtfcfe X* + px + q = o» ©e|( man AH ^ 
— X, foivirt) AKrP + x^ unb man «c^ e6en bfefH« 
U ©(ek^ung* 

3. X* TT px — q == o. SWon ro«<^ $iQ. 198» 
üUt« wie }uerfl/ nur ba§ man AD In bie enfgegengefe^tt 
iage bringe: fo tfl aSeö «^e juerf?, nur ba§ bte größere 
SBJurjel AK poftti^, Die «einere AH negaei» ijl* 

@e|f man nun AK = + x , fo ttirb AH = x — p^ 
fofglicö AH. AK = X* — px = q, folglich x* — px — 
q;i:o. €ef{ man AH=:fiK= — x, fo n)irb AK :r 
f — H^ tmb man er§ak eben bie ®(dc|fung. 

, 4^ x^ + px — q = o. SWon madft Siß- ^99« «^ 
fei^ieie gaetH, mt bai man AB fonx)^ a(6 AD in bie^ 
^titgegengefeltc ioge bringet fo if clks mie jiwli/ m»)^ 
Da§ bie fleioere SBftur^ AK pofHit> # Die grdpece AH 
ttigath) ift ' 

©e|f inan mm AK = + x, fo Ifl AH = p + x, 
folglich AH. AK =: px + 3t* = q , fblgfit^ x* + px — 
q:;o» 6e|emanAH=: — k, foiflAKs: — x — p^ 
itnb man er^dU eben Die ®(eic5ung« 

Sufao^ I* ^ie betten ^ffen ^guren> fo n>ir Die 
bepben U|ten ftnb nur ber iage nac^ Mfc^ieben^ ^afytt 
alle« nulr auf S^Q- *96* *98* ( ober 8^ rag. wy.) aa- 
fommt , tton Denen Die erfle obec Die U^ gebrat«^ 

tpirb^ 
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I. Q3onbett6efltmmten^ofBdifi«it ^ 

teitb , je iM(6 l>em In t>«r ®i(t(j^ung q'pofltlt>/ «bw 
wsafit» if}. S)o(^ ^|en oOe ister Signrctt tU 6a4ie 

3* 3f! in ben bc^ben f rfkn Figuren FA bem J^(6* 
meffft be$ Sirfeld 9(ci(|>: fo (reffen K unb |i in einem 
$un^M lufammen/ unb be^be SBurjebi toerben «inonber 
i(ei(^. ^ mber FA grj|er oI^'Der ^Ibme0er: ft 
reicht ^ SirM niC^t an AB, «nb bte. IBhir^fn fmb un^ 
mästic^; meic^ in ben Mbcn U|(ern Figuren nirge« 
(<^^n f ann / »eii C unb D an t»erf4>ttben«i @c«(in ber 
AB Uegen, unb bo^ ein €irf«t om G burit» € im» O 
^ AB tuK^wenbia ii0e9ina( (t^iben mfif . 

^uf^be. iSine d(^ene ^letaie Cinie AB, foU 
fo gefcl^nitten tuert)«!/ bfl§ bet eine Stbfc^nitt ak, 
Me mittlere ^roportionaHtnie ^mifc^en bec %<xciyiSi 
linie AB, unO i)(sm atiDem ^&f((>nttte KB^ toecDe. 
5ig.«oo. ^ , • ' 

^« fe9 AB = a, AK = x^ |inb ba^ KB = a — -u 
©emno^ ifl a : x =ic : a — x/ f»igli((^ x* = a* — »x^ 
K* + syc — a* = o. 



^ie Sonfhticffon iii^ie^f na«^ bem toierfen ^ofle 
§. r3* ba benn p = i, iinb ,»enn, mon ble Sin^it a fcf/, 
om^ q ='a if}. !IB(m ma(&eb«^er AC« AD =ä 3 AB^ 
unb AE =ia^ unb befc^reibe «tt« EeineH (Sirteibur^ 
C unb D, fo jtnb AK unb AH bte «©urjeln, roefdlje ber 
Aufgabe eini^eniige (eiflen; fo bap fo ulo^ AR' - AK. 
KB, al«ou<^AH*3AB.HB. 

■ . ' 

€6en biefe Iffiur jefn (äffen ftc^ au(^ Berechnen , wenfi 
man bie s^funiHM Qlei^^una^ in bie <|n4elnen ^ ^7= 
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532 VI. S)ic anolt^ttfc^ ©eomeftrte. 

• — i* + r(a* + Ja*) jeriegt, b« ffl x = 

t 

2(uf3&be* ©rtegegebene gerobe Einte ab, ffeH fu 
gefd&riitten »erben, Da§ bag Ouabtat be« dnenSlb^ 
^nftWAH, jum Ciuabrae.beö anbem Stbfc^nittöHB, 
tie segebene ^ef^ltwß ni : n, ^be^ ^ig/ßor. 

€5f€9 AB fc a, AH 2> X, uttb bo§« HB = a — ;x: 
f0 Ifl X* : (a"^ — aax + X*) t:::; m : n, fölglidb nx.= 
xna* — 2max + inx*, fotgU^ ( m — n) x* + ma*— ^ 

• m — ^ n n — m • 

S)ie €bnflcuction gt^it^ nac^ bem er^ ;^al{f 
6.13, t>ob«nnp=: -ii!^,f»l3li(^AE=-J2t.. Sflun 

feo «uib AC = I = — ^, fo Ijlq = AD sa. ISoOenbef 

ipaA gkrauf bU ^igur : fo ftnti AH unb AK bie gc 
'fw^&fen ajjurjcitr, (q bflß m i a = AHi t Hßi = 
AK'jBK'. ' , 

€6(R bf^ ^urs«(n . tafm fu^ mi4 Berechnen/ 
nenn man (aa htt ^efunbnm ^(eic^ung fc^te^ 

' . M — n \ m — n (m — ^i\) v 

7(u«bmcf) auf einerlei Benennung gebwd^t^ gieSt 

(m — n)* 7 (m — n>* "" m — n* 

5o(3H(^ Ifl X = !=!Liirj2: = a. =i»:^ 



€« 
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I. 3)011 ^en6e^'mmtenS(uf^aB^ 333 

^« f<9S« €.a=io, ni= 9, n = 4:, |b «jl x 
«nf»eb«t= 10. g~y"?* = asjzif = 6 . ^^^ _ 

5 "5 

r — r^ ' "5 — ^* • • 

5ör X =x 6 ijl HB = 4^ unb 36 : 46 = 9 • 4. 
5Ar x-ic 30 i(l BK = 30, unö 900 : 400 = 9:4, 



t L0-» 



3n>0* 
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334 VI. ^ie anal9tif(^ ©eemetrie. 
5Bon ^en iMtbe^mm^en ^fi^a^^ 



ß?fne onbefWmmtiStufgabc fii^rt auf etne®Id*un«, 
Vr' TODrjnn jroei) ottt mel^wr« unbefannte ©t6§eii 
»orfommen, fo bo§ idne boöon l>utc|> bie ©Idf^unfl 
befHmmt wirb, wenn b{e tibwflfn »iBfii^Kc^ angc^ 
nommen »erben, auc^ bec <2Bert^ »on jenet wrfcbie^ 
lientlic&augfdüt, |ena<^beniman biefen einen t)etfc^ie* 
benen <3Bert^ beilegt. ^Öi^er , nennt man bie unbe* 
fannten^rofen einet folgen @lei(^ng , t>ie tmtif 
^ttU\)'^ttt^t ^nh^tn , ver&n0etlic^e®t6fen; We 
befannteh abet> beten ^ettb, wenn et einmol an# 
genommen ifl, fic^ nicbt »etdnbett, be^&nWge 
^t6§en. S)ie ^onjbuction einet fold^n ©lei<^un9 
gi^bt unjd^ligc ^uncte, »elcbe -alle bet Slufgöbe ein 
©enüge leiflen. ®iefc ^uncte liegen gemeiniglich in 
einet getaben obet ftummen Sinie, roel^e fii^ in^nec 
^bene eetieicbnen Id^t, unb bet geomctr»fd?c (Drt 
^Uet geMen ^uncte genannt mitb. 

to geometrtfc^e <t>it fär Die @pi|e alkr red^eminfltc^ 
ten :iriange(/ bereit J^pot^enufe bie gegef^ene iinie AB 
tfl; unb bk gerübe iinfe EF ber gfometrifd?f <D.tt fär 
tie @pi^e aHer Triangel/ beren ®runb(tnte AB^ und 
bereit ^d^e CD ; bmn jeber baj^ bem gegebenen Üuo« 
bwre Q^gleic^ t(f. 



/ 
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§ii(i»9. 1^ SDer g€ome«rtfSA>e (t>rt fonti <uh^ %\m 
Sldc^ fe^ti:/ fo mie auc^ eine ünfe/ tvefc^e ftc^ niid^t (ti 
citwr €6eni?, fonP^rn, j. €. auf ber O^ffökl^e eintt 
^u^rf^ 6e(^t&in (oft« : (^emetriigik^ (Am^ u«b Mc« 
ifiterj^af^ <nift)ent9tr um« mSi&itixiU^^ i^ b^ (Drt 
eine ifnie in einer Sbene; unb ^m^r entmeber eine serat)e 
iime/ ober eine SirfeQinie/ ober eine jebe anbre frumme 
iinie. ^ 

»f, 3»t biefem t^eife ber %m\X}%^, bcn man fÄsUc^ 
trfe unb^(Hmmte jgeomenifc^ ÄnalytiC nennen 
\lmu, bep aber in feer eingiefii^rten Sprüd)c bie (ßeo^ # 
metrie 6er itv« wmn ÄmiW/ geomctria curvarum, 
au(^ n>o^Die ^6^ere (Geometrie/ geometria fublU 
inior ^eigl, ttuig ma?i jum 3?er(ldnbpi^ fol^er Öenen* 
nungen bie ^{ementari^ Siitfgaben , toelc^ ju i^rer 
€onjiruction nur gerabc ober €irfe( • linien erfoberu/ »on 
ben ^^em Stufgaben iinfcrfd)etben , beten Son« 
{{ryctioA auf 4nbre f rumme Linien außer bem ^trfef fu^ 
tet^ ie^fre nur machen bte ©eomcfrie ber frummeti 
iinfen ouö^ roel^e mtf t^m ^Jörnen ber ()Dfiern ©eome- 
trie belegt mirb; in beren ®egenfa| ic(emetitar^ 
6eomecne ^ei§e , bie ftcf) auf gerabi iinien unb ben 
iSi^fd finff^ranf e. 

^tnmerFung. ©c^on Plato ^tbemerfif^ mienur 
Unfuhbl^« fi4) «ounbern fdnneen/ baf au<^ ^''«^^^^"afe 
9t6pen twr^nben waren , tmb n>ie e^ biefnte^r ein ®un« 
betfe^nnourbe, wenn eei ttid)t fe.^r biefe 3ffartonafgr5f*r 
fen gdbf* S6en biefe ©emerfung Idgf f«^ oucfe auf oi€ / 
unbejHmmfen 2(ufgaben onmenbert> ba es benn teid>e bei» 
grelfite^ tt)irb, ^iCi% beren SWenge unjcl^bor fe^n mu(fe*. 
5)enn bie ®r6^en §aben fe^r t)iele Stgenfcfcoften mit ein» 
ota)er gemein^ unb nur t inige i^nen eigent^umlit^* Snt« 
\hSx nun eine '2(ufgabe nur fo(d)e gemeinfc^aftlic^e ©igen« 
Men: fo ift e$ offenbar^ baß foic^ nic^ befüitmu 

f«9/ 
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336 i^^taml^fiJi^'e^nM», 

imgmeinfinb, jur ^ufidfung l>fi: «ufso^« We»wti w«& 
b«n. ©«Ö«r loffen (ic^ avtd) iei&ftfnfiimmte Hvf^ahen 
fti unbeflimm» wrwanMn/ nxwn man dnigc SJeWn» 
jungen, Die )h Ü^uv rMisMS&t{tiammi Wenoi, bat* 
<tu8 entfernt. 

■ §. »7. ' ■ 

' ^eb'cr 5Cü6bnicf f worihn efiie »»fin&iftlf^e ©rfife 
ouf irgenl^ eine 2(rt toorfommt, tejfen ^ert^ bo^ 
mit ber oeronbeclit^en ©rofe jugleic^ fl(^ änbett, 
^e(§t eine Function fold^er »etänberli^en ®ir6^; 
berglelt^en man Mi /ebec unbe|Htnmten ©tett^unj 
^erieiten , obet In eme unbejHmmte 0le<(^un9 »«* 
»anbetn fann. / 

' @o iji x~, ober ax + bx^, ober (yx° + ax"*/ 
ober log. x> ober fin x, u. f. »• eine Function ber 
Derdnberttcfcen ®r6§e x ; inbem feber btefer Hu$t>t&di 
einen cnbern unb onbern ®erf^ beforttmt^ jf noc^bem 
bor SBert^ t)on x anbers unb anberö angenommen wirb* 

7(uf eben bie Htt giebt auc^ bte unbefhmm(e ®IA^ 
cbung a* — bcy = o^ eine J^unaton wn x ober y* 
S)enh Qu^ bdf ©lelcbwng folgt a^ =; xy. @e|t man nun 

y = ?^, fo i(l biefer 2(uöbrucf eine guncßon Doti %, 

»ekbe, ba $• i6» a* eine beflonbige ©r60e ift, fo mie x 
beflimmt wirb / öw* einen beflimmfen SJere^ erhalt, 
bec/ ba er jebe$ma( anbers au^fdUf / burcb bte \>erdnbe^ 
liebe .®r^^e y angeaeigt wirb* ©?|t man ^ingegen 

!l - X / fo f ^ biefer 7(ugbru(f auf eben bie Vr( eine 
y 

guqrtion bon y» Unb umgefe^t idgt ficb jebe biefec 

Swctiot 
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2. ^nhmuv^mm^ StofgoJett 337 

%mctknm in Mü mUHlmmtt ®M^mi a^ = iy, e^ 

TlnnttttutiQ. ^int folcfee ©feit^utig ttif^^If felfeii 
im^r afe Drep; am ^ufigfleti. nur jm^ ptvanbetH^ 
®rop^m 7(tif t)en (entern ^aU fcforänfen toir im« ritt; 
ta benn &i€ ®lei(^img obel? ^uncfion ttwcd) <iiie iftiie in 
«lner66en< «n^ruire loerten farm. 

(S>te d>rbnun9 efner unbefümmten W^ung; 
ober einet Function/ witb nad^, tier Wflen ^imetu' 
(ton, womit Die üecänterlid^en ©cofen/ oDec äud^ 
nur eine becfelbet)/ Doifbrnmen/ beflimtnt. 

^ ^ftimmung ber Crbnims f ann man Ut eine 
Mranberlic^e ®r$^ für ti< ädrigen {«len^ um eine («• ' 
^mmte ®(etd)ung |u ersten, ^t na^bem nun Mtfe 
^Rfacb , ober ^uabrafifot^ u. f. W; i^^ l< na(^bem tfl auc^bie 
ttitbeftimmte ®(ei(^ung ober bie Function t>on ber erflett, 
Sweytett; ober einer ^^em ^l:^nun9. ^uc^ n>er» 
^ ^ierndc^ bi< Functionen einfSmttg^ yco<yf^tnü$, 
mlf^vmiQ genannf. 

$.19. 
ZufQciU* ^t unbejümmte (SUtä^mm^ tittc 
f&x Functionen, eine leiste Conflnictton^^^et^obe 
anjugeben. ^ig.202. 

^n einer €6ene |te^ man fntp gerabe iinien AB, 
CD , mlAt fi(& in unter einem beliebigen ^nM 
((Reiben, ^fl nun twn trgenb einer Mrdnberli^ ®rd^ 

X eine Function ^ s ^ : f« (rage man auf AB »on O an 
^e tmfc^iebenen ^Skt^ «on x« bie pofittven mK^ H, 
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318 VI. ^ati«lt?ft(i^®<ettiÄn'e. 

tk ne^oritiKti imk( A ^u^ tmt>'f6ni foWjfinemti^H 
ivnb beflimmten ISert^ von y auf CD «on O <tn^ bk 
po|t(i»<n_nod)C^ bicuegatitxn na^D |u^ j. €. y=4rOF, 
fnr X = + CG, €ß^ütnbet man hierauf bas fWdUcfo« 
gramm GF: fo 6ef!tntmr fikM ^n (inen ^unft E ter 
gefiK^trn iinte. 2(uf eben bie 7(rt loffcn ft^ caait me^ 
re ^^unfre^ tmb burc^ foic^ ter geometrifc^ Ort t(t 
Function befHnoneti. ' 

3uf<r^. J^ierann e^dOfcf lugTeid^^ tag ein foT^ec 
9>unet, «MC £y inner^Ib bt« <Binf((s COfi faßm loirb, 
n>enn x unb y pof?ttt> finb; Inner^Ib AOD., toewi x unft 
y n«gae(\} ftnb; inner^(6 AOC.^ loenn x ne^i» unb.y 
pefiti« ifi; inMer^ BOD, «mm x ))o({ti» wtb y lugo» 

3fimterhing. ©ie t^oHRttttfenllfiec^uncrion ^ 
ni(^ an eine S!^er§Dbe gc^mtben^ ifenbern (ä0( fT(f^ auf 
anjo^Tige Krfen ^>tntt(fM»sm, (e^ber«/ werot moh 
baSep annimmt , ba$ ble veränber({(^ 9r6§en au4^ 
<!Dinfe(, ober t^(e Doti b(r|>eripl^ «ine^ ^iifete, 
unb berglfeic^en tnif^t, ftebeufen. ^bcffen ifl bie «ige» 
ifa^e 9Re^e tik eii^ai^ey «on iM((|er imm iHd^ 
Iei(|to6gt$(t* V . 

<23on bcn bepbense^aöcnönien, AB, CD, weiter 
:fl(& in ma €bene unter einem setvijfen ^infel O 
fc^nei&eri, unt aof wH^ öet gwmetrtfd^e £>rt«in« 
Function in bevfelbm @bene ft^ 6ijie^et, Jei§e bie 
eine AB We ^unMinte; Me onbreCD, UtGeitt* 
9i<l>< Iw ©nmölinie ol>ct Öet ©eite p«raBcIe £inie 
>i§e eine (Drötttate, «nb i'ebe j»e9 jufommenge^o* 
rtge OcDinaten/ »ieCB, F£, Coorbtnaten, (tu(^ 
tiev^inFei, ben tie ^ooTtinatm einfc^lkfen, unb 
bec aaemaf bem ^infel o giei^ i|i, tec CoorOiiM» 

um 
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3* ^on ten tmbefHmtneetHRitfda^ett 5)9 

tvddber t>on ber (^te CD^ uni) t)(^t^I; opplicfi^ 
Crtmate n>te Gg ^ abdi#niften-tt>ir& , ^ei^ diH 
2(bfct||*e, ttnD 0<t ^ucc^d^ittf^unft tec ^(te^ O^ 
tm ZnfartQ btv Zbfäfftn, Sn Öiefet 9vü(f0(&e 
nennt man aud^ tie ©ntnIMinie ab Ote 2(^fdf}enltnte; 
un& Ut Der €dte cd pacallet Qi^ntn ^nUn, vcit 
GE^bte <£>vbinatm, öa benn >et)c SIbfctfc »ieöö 
il» ^uge^onde Ocbinote GE ^at/ unb ;ene btnd^ x, 
biefe buc(^ y^ be^eid^net $u werben pfit&u Ifiepb« 
f!nb d^benn ^oorbinaten/, unb ber ^fnFef/ unteip 
wefc^en fte einanbec fd)neiben/ ber Coocblnatew 

$. 2«. . 

3jl ber geometrifc^e jOrt etaer S'uncirton eftn 
frumme öni'e : fo ^eipt ble Wc<ffwIJn(e tk Tift, 
I)wmeter, je na^beitt bkrOrbfnoten^^nfel tia 
te«^r tfl/ ober nfcljt. 55er Sd^ettd ber fcutntmfi 
£ime ifl ber ^unft, »ortan bje ftumtne 8»n<e bie ^ 
fc^nelbet. ®te Sdatnltl , ra«i* f!nb We ^r^e ber 
frummen Sirne ju b«)ben (Seiten ber S(]fe t>om ^el^ 
tefan. €tne gerabe Um, melci^e mir ciiwi äntm'mett 
£inle einen ^unft gemein %ox, fo Xio,^ bei;be IBogeu 
betfcummcn Sinic üon fold)cm 'JiunFtc an auf. einer 
(Seite ber gecabfn €inie ließen, I;'el^t eine langem« 
ber frummen Um^ unb bcc "^ri^eil ber Sibfcijfenlinie,. 
»eld&er toon ber verlängerten '^rangcnte unb »on ber 
bem 55erü^i;ungöpu'nfte juge^ortgcn öcbinale abg^ 
ft&nitten wirb , Ik Subwugcnte. ^ine gcuabe £inie, 
tt)cld(>e auf b«; Tangente im QJecd^runggpunftefenf/ 
rec^t i(l, unb W Sibfciffenlinic fd()neibet, |eift eine 
normaUinte, afä> ber/enige ^il ber ^bfciffenlime^ 
t»e((^r f>onber^ormaOinie unb obgebati^terörbinoi» 
obgefi^nitten wirb/ bi< Siibnormatttwr. ^ig.so3» 
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KDtt TlttfcMi Ott lüfüfftn, hf ttm K^iff« x, PM 
Kne lOrbinate f^ üffb AP.PM^ €o0rMndter(; unb tcr 
u^ ® iiif (l APM bfr i£oorWiMMn . ^inf d : fo ifi AC 
MtHrt bcr Cnm;' A ber edftUd; AE, AF, bie^(6en> 
fc(; MD timtmgmH; MCtitfftomafUaki TD ^ 



% 24. 

iKt}fö4l>t ^ dm'^infe t>on bifannt^ ob^ ^e» 
0<behm ®8wfM((t tim. Function |u foimicdk 
Sig. 2bö. 

, Sßad^bem Ue %e }>tt drtmbiinie AB , utib b«t 
erite CD, nebfl bem Xüffitige ber Hbfci^m O, in 
fißkdttf &«atttiit bcr bttüUcm^nitttn ÜMe', ^tgAmt 
tDber wttlf A^rH^ 'ongenomtiMN worbm^ |i(^ man mm 
{»gfnb'tinem ^M^ bcr jegebrnn iinie "E, SoorbinaftR 
)BF, £G/ mib Mx^ -fbklie urftrelf} b<fi4nbls«r ®rd|Nr 
ttuf beten i5ef(NllN^tit^ ^i« iSeifc^affen^^cr^fgCk 
ifnen Knie gränbit/ In üne ^i4;un9< ^ fliebt^^i 
bie tMcfat^Stmciiön. 

Bofa^ I. S>er Sihi$en ber %Mctbim (^ nd<^ Iwm 
bi66erisen scbopifcb. SDemi 1^ bie ^unctlim d(9c^> 
f« «r«ud]it man ^öji, nm Itie €faenfQK)fiten ber Hmt^ 
bie bnr^fofc^ ^(tlolt autfgebrt}<f( wirb/ borau« ^> 
luleiten. i^^ Aber bie Ünie bon befonnren ^igenfc^aften 
j^egebent fo 'Mögt man fol(^ in eine ^neic^nng/ unb 
^rmtrt (iebur(^ eine $iirtctto , iDd(^e ^ie dkfor bet 
Stnie in ^ f«^, S>emna<^ f innen bie Functionen M 
fc^ braudy^re ID^if tonen ber Linien «igefe^n werben» 

^ -i. @0 reit man bon einer «nb berfefben Sod^, in 
»crfa)icbener Dtdcfftcbc auf biefk ober fene ^igenffM^ unb 
^iiefungr ver|(|^tfb(ne iDefinMonen geben 1^: (b 

fonn 
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Suno^nm formicen, ,te «uK^m jt^ bie Unit iui4[( Wfi 
^^Mti'6e({4tit>%ei ®r6peii<M}imiiifn Uft 

, 3v ^0 toie ta« a, Wi6^ einr t^evfi^^ 3>tfili{d^ ju 
ff^n f(()etn(^ ofe nur, ein »erf^iebner. 2(u$6cu^ einer uMb. 
berfelfien ^eftnidpn if!: foMt fidf awd^ eine unb biefelbe 
^ncdon in wrf^icbnen 7(u(jbrd(fen -bdrffeOen ■, je nomfy 
btm man roen ben bre9^@etitfeR / bie ^9 j^ Function 
im ®runbe ffegen^ namM) bem%tfiing ber Tiifd^, 
beriage ber ®mnb(inie/ unb bering« ber^itt^ eint 
'sbersn>e9t/ ober offe 4nberik. 

IL Slilettiind^Suncttamn aaigtm &mmi. 

^ufgobe. ^t Die. d^^ol^ £it){t eine SlmctiDtt|i| 
fftjböw 5ig. 2P4f 

:3n ber €6ene;. «Mriiin bie 9e9c6lm^ser9beiiilie^ 
i^^. ^^eman näd» ®efdflen bie 2(Ci^f§n(M« CD^ 
M«)be bie gegebene Ünie in fc^neibef > uhb wi^im 
loiäK^rlt^en Anfang ber Kbfdf^ A^ tSön einem to» 
Migen fDunfte bif gegebenen ün{»,M |i«|i manMP 
muc, beUebigem-^aSiiitfel; tinb AP mit MP ^tKtMt fb 
Iß OA imb bie ® inf^i O mA A> f^^ <«$ A3 0i0ii 
(«u. gtun fe|^ A0.= t», AB s.n ^ AP « x, FM a y, ' 
tmt^bi^e OFs.m.4F x, unb IB^ $. u4JQA*^=s 
OK-^PM. t^lg(i(^i(lm:asrm4-xry/ ftfgU«^ 

SttBCtiMt. 

^t%tbe. ^.bm €i(fe( dm ^cttbn ju fru 
93 ».^«f 
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$4ft vi-^'e anafptif^iHeometrfe. 

!♦ »Hilf Witt 5Du«^ef|er AB =: ar, fti^ A ber Tfo« 
^tig ber ^bfcif^n/ unb in einem MMigen f>tii(fie P^ 
bie PM fenfrec^f, f» »ag AB = x, BM = y, unb PB = 
ar — X. Slm i^ III. §. laa. AP : PM = PM : PB. 
af?^ {fJ^ : y = y ? ar — x^ folÄÜi^ J^ = 2rx— x% 
bie mlahgre $Mnceiotu 

a* 5m iUlirfefpunfte C fe^ ber Anfang bet TCbfcifi 
fttt/ unbpmfen(w<<K: fr t(HII-$*65.Cm*ii:Cp^+pin^, 
b00iil, r*ax^f*.,y», fplfl(i4fy* = r*~x% bieMr« 

Sufa^ I« ®o(fe man bie (i|fre ^uncttim in dm 
benpanbeln / »obep ber Anfang ber 2(b(ci{fen A xodve, 
fitgüä^ bü %bfcifl^ Api fb (ifie «uit in obiger ^uncetön 
X* + y* — y = o^ X ^ r anßaet x, unb man er^e 
X*— anc + y*=o, fofgÜc&y*=2rx — x*, bieerße 
^ncrim* ;• / 

2. 6or(e in e6en ber ^unctfen D ber 2(nfani bei 
^fc^^^ fo ba§ cp=:a} fo ft^many + nauß 
^ yi unb man er^If y*+ any + n* + x* — r* c o, 
mp^ijf, DL bie 2(bfci(jen(inte, ^ftlic^ DG bie )r6fHfie, 
unb CM bfe i6r6inare ift. . 

' 3. enfee E ber 7(nfiM9 ^ V^Hflen fe^n, fiiM 
ÄF = a, imbF'E»b: fo ff|e man x — afiaetx^^imb 
y — b ffaee y, unb mi^n er^dlf x* — aax + si* + 
y»— 2by + b* -- r* = b, (bobe9 EK bit Wfctflent 
ffnie, fdgitt^EHtie^bfcifTe^ Hm bie Orbtnace ifi* 

Tintmvtun^. SDfefe tOeränberungen in bem Hut* 
htuift einer unb berfefben e^uitcrlm (tnb jnr Grfeic^fertii^ 
An.bem fpededen tBe^fpiele be^ Sirfete ^ejeigc toorbw, 
um $. aa. 3nf. 3« ju* erldufem* S)ie aOgemeirte l^orie 
roId)er SSeränberungen/ (fo^in auc^ bie berdn^rtt tagt 
ber @eire unb ber ®runb(inie ge^r^/^ bleibt nöö) auege« 
fK^* jDc(^ iil ^ier nocb an|umerfen/.(M^ 6ei^ €irfe( 

liiHir 
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.2* ^Qüf^Unm^tftimitltm%\ifQahtn, w 

ff»ox Ne ©eife, «Ibrr tiid^t M^^wtMtnie eine onbce ia^. 
|u(ä§t; inDem (e|(re 6eQ^j(l>er angenommenen ioge t»d^ 
0e» einem S^urc^mef^c te«l^|irle((ll-|Mraae( ^t6r.. 

f.. «f.. 

®n Ä^fffcMit tfl' btc ^iqur , welche tröftib 
ein ©utc^fctt, &eg ^<9dg auf feiner ßbccfläc^e 
ma(I)t. ^n .o<^ ein fo!d)ec S)urc^fdbnttt i. entroe* 
b« burd^ bte äljffr beö^Äcsel«; ober ifl ber ©ninb«» 
(l5(!)e beö^gete-jj^raHd; 3. ober tll gegen bic©runb? 
fläche b<ö ^gcfe tnir b.« (^eitt bcffelben, unter einer;? 
U9 ^JBtnfetfleneföjt^ «nb ba^r folc^er ©cite parallel ; 
ober feine ÜRietgung fff ein »bn jenem öerfcf)lc^eiicc 
^fißinW/, ba er bena 4. entn>eber ^U eptscgeoftejc 
fe|te ©etten be« Segel* ft^neibet , i^ ober, wt bie eine 
bmwn/ un^ .bie- at^» l)le& ttesläfn^ert.. 3^ «rfien 
^aU^ ifl. bit ^9uc, ein CriAngci ,. im jweDten ein 
CtrCel ^ im britten eine Pacabel , im üfiertea ein«- 
^Uipfe^ Im fünften eine ^ypctbcJ* 

in tfer reinen ®eomef rte be^onbelt ^ duc^ fär bcn ^iDe^tttf 
§. 24^ bereit« eine SuncHon gefunden. $fir bie t)re9 
prigen tpirb ein getaber Aegef jum ®niRbe gelegt; in« 
hm bie Schritte för ben f^ieferi jtegel t>on eben bet 
Snattir (inbi unb ftd^ ou« jenen UxfSjt Reiten Ufjixu 

2(uf(tabe. ^r bie ^arab<( eine ^nction iu 
(inben. jt^»2o6. 

$5 fe9 AEDF ber 2)urt^fc^ite eine« geroben ^rge« 
buttf^ bie Hyt. £)urc& einen beliebigen ^mtt A in b^r 
6ette DF lege mon einen @(bnit( Apm/ fenfcecbt auf 
ber ebene £DF ^ ber €eife DE paraOei : fo entfielt 

?) 4 . $• 35- 
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344 yi^mOi^ti^iSkmMt 

$.af. eine Pat^bel^ berqt 2^e Ap unb Gd^ntO. A. 
ijji^ ba bcnit Ap ttn Qtite DE poniOet (iuft. 3" *^* 
<6eite DF ne^me man müt&^rlidt einen onbern f>unf( 
C jwifitKii A unb F^ unb lege baburt^ einen anbem 
edmitt BMC jbcr ®runbf{d(^ ipMaM, unb ba^r au(ft 
(cttfiMbt auf ^r €6etie EDF: fb ifl fol(^ ein Sirfel, 
teffen Z)uc4^meffer BC, ber EF paraael t{}. SDemnoc^ 
i^ PM, worinn 1«^ be9be Bifnitu fd^neiben^ fo nw^l 
«uf AP, ob auf BC fenttidiU QBegcn be« ^era ifl 
AP eine ^bfciffc/ PM eine Crbindte ber ^abtl, miy 
Ut CiMrbinatm*tSinfet APM ein rc^ter. S^en be$ 
UlUm iH PM^ = BP. PC. 3ie^t man nun bur«^ A 
eie AG ber BC paroOeii fb if( AG = BP, unb DG: GA= 

AP : PC, ba|er PC = ||. AP Sofdüc^ ifi 
PM"»a t^L^ AP ffhm Ifl PM = y> AP sx m* 

^^^ = p, eine Nfl<inbide 0r^, «ocii, wo out^ A 

«ASenemmen ifl, b{e ^^ropordon DG $ AG = AGip, 
tm»eranbert 6(eib(. $o(gj[i<^ ifl ^ b pr bie Function 
fk bie 9>ara6e(. v , 

StifitQ. ^ blefer Function nennt man bie 6efUii> 
Mge 0rl$e p Den Parameter; ( d^ebcnmef]^, weU 
föh^ tun( änlen AG, DG^ SefUmmt wirb , bie ni<^ 
in ber Cbme ber Parabel, fonbem neben i^r in bem 
3(renfridn§cf be6 ^egel« EDF (iegen). 3>ierer Paro^ 
mcter ifl b{e blerte 9>r0|wr(i«naOinie ju ber Hpt ber 93a* 
robei Ap, unb ben "Hiidfuittm, Ep/ pF, wefcf^ bie 
Hpi auf bem ^r^mefler ber CSrunbfiat^e be« Stt^Hi 
mocN. tkm wegen 2fi^Iic||f(i( ber triat^ei DGA, 
ApF , Ifl DG : GA = Ap : pF. «Run war DG ,: AG = 
AG .- p. %ii0^ ifl Ap : j)F = AG : p, SRun ifl 
AG = Ep. $Df0(i(^ ifl Ap ; pF = Ep j p. 

§.37» 
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; Aufgabe» für WegBipf« «ine Function Jufmöttv 
5(g.207. . 

€« («5 HDK ahttmali her HptnUtahg/il bti ^mUn 
9titl$. ^ur(& Bepte Seiten ge^ in A unt> £ ein 
6d^ni» AME fenfre^t auf ber ^6ene HDK ; fo enf^^ 
§• 25. eine &lipie, beren grofe Tift AE, unb €i<^U 
tei A m. ^wi) C ge^ «bermoU ein bittet BMC/ 
ixffen t)nrd)meff» BC ber HK paraHel ifl: fo iß, n»k 
§. 36. AP bie ^bfciffe, PM Me Orbinofe ber mpft, 
Me fenf red^f auf einanber^ ou* PM^ = BP. PC. fftun 
^, wtan man AG unb EF ber HK parafiet fi^t, im 

/ßOEF, AE : AP = EF : PC, b«^ PC « B^ , 
unbimAEAG, EA;EP=AG:BP, ba^BPs!^; 

^iMlÄK ut PMTQ - EP> AG AP. EF _ EP. AP AG. EP 

JRttö fe^ man PM = y, AP :; x, AE = », ba(et; 
EP=a--x,«rtb^g5i^= p/ «ine Manbi^i 0r^, 

nei(, wo au^ A angenommen ^, bie Proportion 
AE : EF = AG : p unwrdnbcrt Bleibt. §otgli(^ i(l 

y'= <"' ~ '> '. . p =px ~ P^ bie ,5"wtlon für bie 
©lipfe. 

^fA9. ^M in bic^ SimcHon ^i^ bie 6e|Knb^ 
Ordge p ber Parameter/ nxi^fer bie m'erfe fHroportio«, 
nafitnie'iu ber grofen ^ AE unb ben be^brn Önien AG, 
£F, \^, bi« bucd^ bie €nt^unfte ber grogen üft bem 
^r^^tnejfer ber QNwibfidtfie paraffel gelegen loerben. 



t 
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346 VI. ^am{3^ti^®tm^^ 

Qk^eibe. %^ tiie ^9()iecM eine ^ncHro J« 
finben. 5*9-«®8. 

€« f«9, »ie&erum EDF »er ^rcnfriangel (er gCMbrn 
JfegHS/ bcffcn ä6ec P f^au9 t>erldnserte €(6enM Dm 
;2(r<nti:tandc( KDH eine« bentfrflcrn ents«det^re|t«t ge« 
tf/mi ^ete 6ilt>eri. S>ur<& eiiKtt wiütü^Ü^n 9>unft 
A in b«r einm ©eitt DF, unb H in txr Mcldnscrttn 
«qbern @ei« £DH ge^ eine gerate ^tnie .pr. ^ur6 
()i<f^ iinie ö«^ ein e<(l»to «"f *«f *Sbene KEFH fenf« 
fecftt: fo cwfie^t §. as. eine J&9per6el, ober j»^ entjfr 
geng^e J^erbebi; bercn$n>eii9ai;e AH, Mnbberen 
^ @<^eiie( A unf> H ftnb. ^utöt C fe^ abetmait efo 
€irfel BMC gclegt> beffen' 33ur<femejl|w BC Der EF poj. 
Mflei: fo f^ PM1 :; BP. PC &tbli(^ fe9 atu^ burc^ 
A 6» AG^ec EP |>ordflef: fo ifl Im ÄApF, Ap : AP = 

l^:PC, ^r PC = i^^itta>linAHEp,Hp:HPc 
Ep't BP, bö^t BP = ^% 5«ÄdI^ ifJ 

m'= 2^- ^P^ = # \^ 3.» 

f^ man AP s x, PM = y, HA = a, Ap = HAca, 
' tä§«)fHp = aa, unb!£-5!='p^ eine^fNnbige®ro^e, 

vhH, noo 9U(6 A. uni) H ankommen if}^ ble^r^por« 
/ tion 2ia: Ep =: pF : p unioetdnbcrt 6kt&t* ^otgüc^ ijl 

y»siiiiLUspx4. Pf! (He gttttcriw für We 

Stifae» !♦ 3n M^cr Function ifl A bar Knfong fter 

3(6fH(^n, unb tt^ für ben untern ^ei( brr ^9Per6^( 

j^ofttit»* 6oQ nun A ^u6t für bic nesatitoen 2(bfctf}eiv 

' bje 
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2. 3lon^un^e(Htmtieenkufgat>en. 947 

Jim : foiHitbt Wff(«r 3ftfci(|en — (Aa +x):;-^ (»■♦f'x). 
Sc|t man Ofefen OBcrf^ «n^tt x in tie o6i^@(e«^tt«§: 
fe er^ 01911 Me QM^% fäc Den 06«« ^^ btk ^9> 
pet6e( y* = p (^ , --. X) ;+ p (!!±^ +JL^ 

^ — pa ^ px ^ pa + äpx + n* =: px + £!!, «» 

nlWfti^ ^ret^ng wiOn, mlibe offo arTdemem för 
6(9^ en<§e9(ndefe|fe t|d(( Jber J^9per6e(3Uf. 

pb« Pararti^tcr, unb jfl bie »ierre ?)roporrtotiaainie 
all bec bopprfttn Sroergojrc unb b«n ^bfAniffen Ep, pF, 
»crc&e He boppcUe gteergare auf b«m ©urc(;nirffer bec 
®runbf[d(^e be^ jf egeb «ac^t. 

^nmerlHing. 1)» <r(hn €rmenfe ^r iöeomeftfe 
b«r ^urMn fc&rdnfen ft(^ auf bte Äijgrffe^ftte, <Ai ik 
Mditeften uHbAOgfinefn 6rdu<^&acm iiuen b» frum* 
men ilHich, «fn. 

III. ^mtun^ titt ^inim oti^ b^^un^^otteit. 

ZufQAhf, ®je ixt Function y = ^ + c, )udt< 
lorlse Zinii |u ^nben. • ' ^13. 204. 

©ö x unb y, a(« »erdnberlitft« ©Größen, aflemdg» 
li4e <©m^e ^ahm tinntn : fo fr|e man ^uerfl ihren 
!Se«6 0lua «tt. 5är x = o ifl y = b, unb plr y = o 



tOton 



Digitized by VjOOQlCf 



348 VI. ^k(mai^^®i6mtttit 

19lm ii«^ a(fb ein« geriibe Utile CD> uiA fe|<i t» 

, A bot ^nf«nd ber 2(&fdfrcR. ^n A crH<^ man ftkt 

OtbinateABsc, unter Dem «Mrgef^rk^en CMtbino« 

(tti'^itteet/ »o|u'^iet ein M(^ec ®in(e( onsenommeii 

l|f. (Bon A (rode man «nfer J^onb ^ s AO, t>a« 

ifl b : a = AB : AO, f« if} O b«( ften^ fßty = o, «peit 

unter biefer iBor<iu«fe|una xs — ^ i^ 9tiin foffif 

mt(^ autf ber (SWe^tig ty — c) a = bx, fofgtt* ijl 
y — c:jc = b:a. SRimmatb:a = AB: AO. ^ö^# 
IIctHfl y — c : X = AB : AO, Slun m^me man loiff* 
fil^Uc^ X = AP, ail^^ PM ber AÖ un* BS ber OA po« 
mW, ba^ BS = AP = x, unb raoc&e AO : AB = 
BS : SM, fo f|l SM si y — c, unb, wenn m<wi OB, 
BM |ie^, AOAB ~ ABSM, fofglk^ OBA - BMS, 
iittb ba§fr OBM eine jerobe {{nie, in n>e(c(>er aife bte 
hm ^i^Hm ge^nbnen ^mttt O, B, M/i (iegem Sflutt 
n^iri) 9(ettf}eit )^ a((^n üMften ^^unffeti eM fo bmiefeiu 
d^lgß^ iß ber geemefrif^^e Ott {ftlr bie gegebene Sunctiot^ 
«ine gerabe linie« 

BttfitQ. ^tl^ matt c = &, »nb m = ^, fbf$< 
H<& ~ s £, unb 6rin8( biefi! ®er(^; ip bie dcac^«<* 
gunctioHt ^ cr§4(( man y = -^ x + n n»i( man §» aj* 
gefunben^t. 

Jttt^abe. S)« bet Function y* s ay — x* jujft» 
^rigegWcs« finden, ^tg.209. 

/ ©ie 
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2« S9on^mltt^e^ömtliml(uf^a(en. 349 

y*— ay + x* ä o , fofslk^ V. $. 19. y = ^a 4. 
f-(|a* — X*), ' ®f|tm«Rttun . 

I. X = c; f» toirb y s ia + ia, bo« {(} enfmrt)» 
s a , ober p> o, . SRan iUfjt boj^r t>ie 2(6fdff(nnnte AB, 
fc$e b«n 2(nf<ind tec 2(6fciffen in C, tni^te CD fmf. 
R^t, unb neunte an, bo| CD s a: fo (inb C unbD 
|>unf fc in bec gefuc^tra ibife* 

a. K = + 4a, fo »ftb y « ^a + o, ^ SWan ma^ 
alf« CB fnoo^t a(« CA = ^a = 4 CD, enUiitt BK unb 
AE fenfred^t/ i^b mad^ ;ebe ::: ^a: ^ finb <mdt F ui^ 
E $nnftc in^ gefuc^tm iinie. 

3. X ^ + iat fb wirb ( i^* — x") nesoti» folanc^ 
y *i«mii,.%f tita ^\$t, ät><r F unb £ ^inou^ lugt 
mt^t«,t»8n ber gefud^fcn ünk. 

4. X )n>i(<^ o unb + 4«: fo ijf r (4a* — x*) 
((n>aö nSfliiifti, unb ffeiner a(« 4a. S)entna(6 g^(6( ' 
«»fariebe«^}«ifl^CunbB, onb jn>ig^ Q unb a;, 
ffoe^ (Drbinafm/ y = 4a + unb y = 4» — , tWfcn olfo 
bie «r(le ). ^. PG > 4« ober < a, unb bi< fipc^te 
tt4<4«iff» 

Sßa^me matt nun dn , tN)§ bte jefud^ft Unit ein 
)3[{rfe( i»äte, Ut aus K mit ^m J^al^mcffet Kc gcpgen 
i(l: fo tpurbe folc^et mit aUm öu« ^ $unhion obg^lH^ 
(eten Sigenfc^afeen ä6ercin(iimm€n; i|Dot>on mon fid) t]iiti 
üu(!() tooflig ^(fb dbcrjcusen f anm €5 fip PM fine ge« 
fiinbnc Drbfnüt^ folgü* CB^x, PM»y, Shinfcp 
MR t>ev CV pavaüel, unt) ba^r CR = y, KM = x, 
flu(^ t>ermög€ ttr gegebertm ®(eid)tmg x* = ay — y* r- 
(a _ y ) y. gofglW) ifJ RM^ ^ CR. RD; eine c^ 
b«rt ©gtnfc^afe b«5 ^itttlt, bifli« ©wwftmeffit Ct 
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550 vL9femta(9^e®eQmffdt. 

Sr);e/ beffen juse^ori^e OtWnote bem ^albert ^o^ 
met« flUJ^ ift, btt »r^nnpunft, focus. 

§•' 32. . 
€ine ginie, fiJc mW bcD tec^twinfKd^en ©»r^ 
blnaten y* =px i|l/ ^^it'c ein« Parabel, «nb p i^c 
Paratnetec. 

$.33. 

®{e Orblnate ber ^acobel ijl b{< mftflm^to^ 
portienaainie a»tf(bcn bcm ^«tamctec unb bec Slbfcip» 
(e ; m6) wirb bk ^tabcl m b<t 2(]i;e ^rt. 

5)«tin eaa b« ®Iei^ung folgt p : y = y : x , wOt 
y= + r"px/ bttS t|l, iebem x temmt ein jiM^fad^ 
Skk^ drope« y |u b(|i^ @eifen ber Hr« ju* 

^ ber Tibfci^tiHwitMG fep A »cc Tfitfons ber TO» 
fHfffti, CD in A jinfred^t; A£ = p, unb eine MMi^t 
Tlbfciife X = AP ; m6i f(^be ber Sirfel fär b«n !Dur^ 
wef^ EP bie CD in K unb t-: fo i|> EA : ARs AR: AP, 
ba« ifif p : y = y : X. QSoQenber man nuti bie Parat' 
leiogramme AM/ Am: fo finb M unb m fünfte in ber 
§>ara6el. €a<bt man nun berd(ei(6en für |cbetf anbre 
{>efie6ige ^t fo no^e bep einanber ali man mü; fo fann 
inon bur(^ foft^ bie (rumme iinie au« freier J^anb jie^ 

■ •' §''3T. . ' V 

^tfber ^)«cabel wt^lten ftc^ bie ^bfctjfen wie bie 
^luäbvote bec jDrbtnateB, tinb bal^ bie, Ocbtnoten 
tviebieüuabrat»uri(in b» ^bfcifferu ^tg.sio. 

, SR«! 
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2» ^[)otrtetttin^fi<mtntoi$(ufgd(en. 951 

^BHan neunte ftrHcbig |we9 Dttinafm PM, QV^ 
für We «bfciffm AP^ AQj fo ift $. ja. PM' : AP, p, 
unb QV"« = AQ^ p, folglid) PM" : 0^= AP. p : AQ^p 
= AP : AQi Pcai^, y* : Y* = x ; X, folglittj an(^ 

SlbfciffenA, unb (^wbepben^t^cnfelAV.Av, tu 
betötren ton bcr^fjre bfe in« tlnenftU(^c. ^ig. »»o. 

3>mn Ifl X = o,^ ifl y = +'rpx = o, fofglti^ A 
ein ^unf( in txr frummen 4inle, iwn n)e(d)er. tM^r die 
^^ bafef6f} gt((i)Mttea nitb, fo bä§ alfo A bei @^dre( 
btr 9)oira6e( if). @i> (onge nun x pofT(h) b(d^(/ fo wirb 
y = + r"px obw *ie öfbtR«re imiwr ^rÄßer, je grdfic 
manx amimaa, unb man ^t betnno(^ mtif ^4wtfe( 
AV, Av, bie fi<& t>on ber Vjre immer me^r o^ne Snbe 
entfemeity fo vrit x e^e €t^ n»|ibf}> ^o Mb x nego« 
ri», bai ifl/ Auf ber onbern @eire imm A^ gefe|t wirb, 
fotokt 7^ — px nnnt69(i<:&/ to^r bie $ar«6e( nur bi* 
^bcn ^itttnM AV, Av ^tf^bas ift^ nur auf ber 
@eiteiM4G|u,Iie9f. 

$.37. 

3n ber ^ra6elbettd9t4)a;21bflanb be^lgreniv 
pun!« öom ^eitd / AF, ben bietten ^^eil fccß ^ 
tarnet««; iw^cr öu(^ bei^STbflonb eine« jÄen ^unft« 
in bet ^awbel »om !8t«inpunfte^ MF, txt jufoJ^ 
^m fünfte gehörigen 2(bfctffe AP nebfl bem bicrten 
%^efle beg ^ameter« skit^ ifl. £)ber af = ip, 
unb MF = x + jp. 5ig, 210. 

©a §. 31. föt ben iBrenninwct y = |p fo i|l no(( 
Der ®ltUfyans $» 33. ip* = AF. p, foldiid> ip *,AF, 
9imi if} MF-Js FP« + PMi= (AP — AF)* + PM'. 

Solg. 
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359 VI. «Die dnoC^tW^ etmmt 

$.38. 
' Aufgabe. &m ^tobel no(^ oitf (dc^tcve 9(rt 

gjon A ftoge matt Af = AF, erri(^ «^ Nr Itp« 
fficrpenbiW/ »ie Mm, Vv^ fo »ide imt fb im^ ^ 
man »ifl, wib f<!f>n<it)e foldK ««< F mfe Den ffirfftn 1% 
Qf tt. f. «P. fo cr^lt mon §. 37. »<« 9>w»ft« In t« f>«- 
rabe( M, m, V, v, ü. f. ». »iir«^ »d*« matiWe ftuwme 
«nie auf firepet J&oiA ii«§«f. 

§.39. .- 

€lne önle, für tt«l<^ bp) red&twfafllc^mi ®)w 
Wnateny'r P^— ^*<^' ^el§e ein<«tUpf^, P^ 
Parameter/ tmb a l^^e or«0e 2(jre. 

.. Sufos. 6e|t moir p 6«9 «>« f>«r«W«tA®(H)fi 
«in«r(e9: fo i|l N t)fr^eti y* wm K! füdner, d« Bcf 

btv erf^en. 2)a^er 6cr Slome Parokel , QHeU^^ 
unD IgUipfe/ SÄangeC. 

S>er dnt ^^^tM bet eoipfe Ifl Im'Srnfoiide tw 
SCbfciffen A, ^ antve in einem Rupfte ber täb^tm 
linie » ^ toeU^et »om Sfnfande tun tiie grofe ^ ent» 
fernt ifl ^^ n>iri) Me SUpfe wn Dö^^e ^itu 

^ ecktet/ wo ble ?(re MO Nr CutM 9(fN(ftB 
»feb, l(ly»o. €t|(ro<m bo§ir oÄpx — ^:^& 

l|! 
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2. ^ntitnm^mmtm^ufyabttu 351 

^ J^ = px, ober i. = X, unb Wrt pnOer (loff, fo»o^ 
wenn x = o, af< avd) nxnn x = a i|}^ fo(g(i(^ In Ami^B; 
Hu^ Hl ««& ^« ®fei(^ung y =; + r (px — 8^). 

arti ttof ^Wpfe Der^arten filcl(> ble öuobraee b« 
Crbtnoten n>U Die ditctMQtl oud ^n ^bfc^nttten bee 

SOlan nenne jwfp 2(6fcift<n'x, v, unb We boju ge^j« 
rfgen Drbinafcn 7/ z; fo jjl y* = px' — ?5-, unb 

a 

z* spv - P^', fefsllt^ y» : z' = p («-"x) t^ 

p A — — j=ax — x": av — v"=x(a — x);v(a — y): 

Tlnmettms^ ^ ^irfel i^ bai Simhrat jeber Cr« 
biitate bem 0{ectaridel «uä ben Hb\<i)nittm bec ?(]» gfek^; 

$. ^. 

3n ber ^flipfe^ctit bie mitSeti ^tmttimalUnU 
jTOifCbfn bec großen 2(jfetinb bem^örameter bief leine 
2i)fcc, unb ibr ©urcbfc^rtitt mit ber grofen %ebcf 
niinelputitt. 5i3. 2"» - 

Bi^t man x = ia , fo ijl CD = r ( tap — iap) « 
|^iap= ir"8Pit foIäHd)Dd = c = r"ap, obera:c = 
c : p. 

Sufa^. ^mnadi if! ber g^ormnefer bie briffe Pro* 
portiwwflinje jur großen imb ffcinen Tfjre, ober p =: — ♦ 

2tufgabe. 2)tt Reine 2(;e (n We Function bet 
€B<Pfe ju bringen. . 
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354 VL 2)ie ana(t)ttf#e ©eomefiue. ' 

- S)a $. 42« Suf» p = — : fb fefc man bi(f(»i ®er^ 
«mfkift p in tie ©(ei^ung- $. 39. unt man er^ 

Sufae. 3fta=c, fo i{J ««<^ p=a, twby' =ax— x», 
Ue ®ieM^ung für ^ <litttl, Otffen ^un^mejfer a if}, 
^«hmad^ f ann roui tun €itf«(äl« eüie SOipfcanf^^/ 
^ren grof e }(jre^ Keine 3(jre^ un& Parameter twn ^ei^Kt 
«ra^finö. , 

$♦ 44» 
2(i^abe. ($(ne ^unctfon für ije SBIpf« auttai 

- * . ' 

Stennl man bie ^bfcifje «u^ im üüflttelpunf fe b': (« 
Ifl na(t) ber ®fei4>wig $. 43» « = i* — u, un& bo^ 

X» = |ti» ^ ay + u*. {Demno^ 1j< ~ x = ic* — £?, 






c*u , c*u* 



a . * 

. ®{e Ctbfnaten bet ^Uipft $u bcpben (SeKöi b« 
tSilim\9mft$ flnb (leinet otö. bie 4)idfu txt ((einen 
St]te, nehmen beflo wc^t <»b, /e »eiter fJe ftt^ wm 
SJÜttelpunfte entfernen , »erben in ben <^4<((«ln 
SM/ unb über bie^tbtitet hinaus unmödlid^; ba^ 
fier bie €aipfe (ine in^ftd^ felbfl aurMe^renbe 
€«rt)ei|l. 

J)nm wenn u = o, foi(f§.44.7&f:jc* = lc; 
In aOen ö6rtgen $<Ulen wirb von ^c* etwas .^ßfra^rt^ 
unb jwar bej?o ^e§r je griger u i|l, ba^er y < ic 

ipirb* 
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2* Renten (tn0e^mmeen$(ofda^ttt 355 

«M'rb. @«|f man u es ^a, fb »{cft y = o, un^ föe 

§. ,4Ö» ' 
IKittelpuDfteöCT^Jlipfcaujinben. ©olcjer ^bflonö , 

:3;n ber ®(ei(6ung §« 44* if^^ wenn mait u = e^ ober 
u* - e* ft|(, §. 31. y = Ip, ober y* = ;ip*, ober, 

«wU $. 43. Swf. P = - iff/ y* = 4- @e|t m<in 

Wefe SSJerf^e in ble ©feit^nng: fo erkort man 

^-^c*— ^. e*/ fols(i(^/ wenn Plön mit 4 Wt»i« 

3u(aQ. i< ^le €0i^e ^a( affo jwe^ fSrennpunfM 
{n.ber 2(re/ (u ,&<9ben (Reifen bee S^iffelpunEt« in 
g(«t(6er Entfernung Don bemfefben. SDenn e« i^ 
« = + riCa*-:C?)=: + ir(a*-c*). 

2. 55er^bff«öb ber 93rennpunfte F, f, «»«nehtent 
6<|)eJfelA, oberAF/Af, IjlAC— CF, unbAC+Ci^- 
fot8ß«l>ia?ir(a'-c»). 



* o» 



3. ©a FD^ = CF1 + CDi=i-i:l. + ~ i ft Ift 

4x4'. 

ber Mbffanb ber ?5rennpunffe twm Snbpunfteber f feine« 

%n FD = fb ^ r ?l=::i^±^ = r ^ = ia, 

♦ 4 

4. »u« e» = ?! — ^ folgt ^ = !^ ^ c", fol^Ö^ 
c*ia» — 4e*. "♦ 

3 3 §.47» 
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, ■ . ' • $. 47. 

gU^^f tttan wn i^m bclitbigtln fünfte bec ®? 
llj^feM, 9crat)e Linien tjoc^ &ett fennpuhftcn, ME, 
Mf: fo jft Wc ^ummc öjefc«: ^Wcn, MF + Mf , Ut 
gtof eh Slyc AB, ölcf4 SiQ,2iu 

t)R«nijl§.46.CF= r^-^1^ «nfe .$. 44. CP = u, 

w^« CF — cp = r urif! — u,.t>ci^ (cf — cp)?> 

jtMi ± |c* -- J u?. 8olö«<& ifl MF«» = ^ — ^ 
— u r (a* ~ c*) 4" u» ^ ^ -^ ^ V?, SÜti« {ff 

j(l MFo = ^ — :n r (a* — c*)-4. ^-f. u% 

5t»ey|eit«t Ip <juf «Ben öle ^rt Mfi-s fP« 4- PM*i= 
(Cf 4- CP)f 4- PM1, utiömortpit&rt »ie t>ori8«3ome(r 

nuV bog 4- fiott ^ ii«§«t=/ f» &flg «Ifo Mf = i a 4- 
uy(a^ -> c») 
a 

, J)emna^i|l^FifW=|a4-ia3:a. 

Sufao» We triflngel, »fe FMf, FDf, u/'f. nv 
.^aBen bemtM(^ tinerfet) Umfang j abtv mtet afkn bitfm 

. $.48. 
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2, 95ön^eittmBeffimmfmSJ«fe^ett,. 357, 

•§. 48.V ' • . 

^ ff9 AB bie gro§e ^jrf, Fv f, bk ^empüut^ 
AtKt/^nxnn.&epbe 2f;r(R gegeben ftnb/ foIgUdb txitautf 
e-i y"(a* — c*)/gefun&en, unb ^ieburcfe bie Q5remi« 
ptinfte J^^ f> ieflimmt ftnt).: fo iefd^reibc man aus Fmk 
z = FM finen €trfe(/ brtgfeicftcn a«« f Jiiff a — ^7.=fM. 
SC!ejnnfl<& IfJ §. 47» ber5Dör<ftfd)nitt tiefer €lrfel M, iti^ 
ein Pmft iti. ber.®Iipfe, uöb nvw ftnbef , wenn man ? 
dnbert/ beten meutere ^ kutc^ welct^elnan bie €un» ou« 
(»eper J&anb jie^efc 

§up}0. Q^efejliget man einen traben bonber-iange 
Uer großen ^jt^ mit feinen €nben in F unb f , unb be^n^ 
fbtd^n mit eittem Btif(e in bte i<i$m mit FMf au6: jjl 
hftijttibttKt^Uft bie SOipfe.. 

i 49v . 

3^(f D^r ^'iwömcter bv) met ^arabef unt) ^ni?jj^ 
dhctfcp: fo finl) i^rc Oröindten um öejb »mtscc Dort 
dnftn&cc uttteiftl^ietien, ;e'9«6§<r b{< äre i>ct @lipfe 
ift , 'unö |c n%p fplc^c öem (^c^eitelpunffe.fomm^n. 

gör bie ?)<jra6cl i(! §. 3 »• y"" = F » Pf *>*« ^Wpfe 
Sv 39.y*=.px — Ei-/ foJ^ic^ Ne ötbinattn wn Ut^ 

_ a 

jjl;. je größer a, (*er j« f feiner x iff. 

SufäQ* arfarni bitf ttr^ unenMtc^e xoad)\m, fofsticT) , 
?^ b\$ in^ unen&ltc^e abnegfmen, mo e6 gaitj t>erfc&n>b* 

kef. Wöbenn Ifl för bie €aipfe y^ = px — o- px, 

Ei .wie 
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\358 VI. «DieanÄl9tt|<:^©eomeft?te, 

wie 6(9 Ut ^acahtU - ^a^e fdQt man 6er %ogen dnet 
. €Uipfe Mti unenblic^ev Üpe Ifi mit toent fSoden einer 9>a' 
rabef einerlei ^ locfc^^ ^f}o me^r |u(rif( , je nd^ 
fb(4ier^osen bem @(^ite( i(}.^ 

Ttnmedhins. Sßenntnton tie drUnoM t>er 9)ara6(( 

«, Nr€«ipfey: fo ülz* — y»= E^, eber (2 + y) 

(z — y ) s ^, fefaßi^ z — y = ^-J^^V WOCOM« 
Me loeifero B^i&f^ Uid^t gelogen wertien f innen. 

€irte tiofe, für twl(^e feep ted^ewInHic^ten €00» 

t>ln<««ny*=px + l^ Jl, ^i§e «ne ^yp«*rf, 

p i^v Parametec; un& a (l^e 5u>ec^4jce. 

,{ >r SufAQ. I. @e|t man in bw ®(ei(^Hng f6r bie 
^ > €aipfe — a onjlott + a: fo tx^tttOn bie €lleif^an9 
^^firbieJ^pperbei; 

, .'• / ^ a. ©ö Jier ju bem fx ber 5)<m»bef ein 3uf«l^ 

fommt: (0 entjlanb bec d^ame Hyperbel* 

• / f §. Tl. 

®eip eine ^eit^ beir ^petbd (fl im STnfttnjK 
tetStbfciijen A, b« anbce in einem entsesctwcfe^ten 
^nfte ber5ö>fcjffen{inie B, welcher oom ^nfrtns« 
vm tu 3tb«ga>*e entfernt ijl. ^ 515. aia. 

^R^^^eitei^ wo t>ie Tipe von ber fnimmen iinie 

^gef^nitten wirb, i(l y = o, fofgOf^ o s px|'+ ^, 

vitid^i flaft fmbef ^ fe wo^ lolnn x = o ^ <i(« aiK^ n>eim 
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X = — d ^, fo(g!i(^ in'A twb B. 3)«nn im latent 
^affe jfl =? — ap + ap j im ecffim ifl e« an (xif tut. - 

S)ie^9perb<t Jof »i« ©tl^enf et, twwmjestw^ 

enöeougge^en. 3*9. 21^ 

^inb tut Wctjfm i^flHtot f6ifl otift ^ ®ret<^Hn9 
«fftvbat, 1>9^ -f 7 mit X ^3{(i(^ o||ne €nbe tte^ftn 
muffe/ bo^ olfo bie J^pcrbet |urMd)(eüatM9 @4)e(^el 
1^6« , ml^ 4»Qn bcr ^langgxttn ^jre oi^e @nbe bU 
iNr^iren. Bim^Tüf^ifflani0a^^fimitb\At®i^ms 

y* = — px + £L^ toorina b«t «fle t^eÄ Mö«ri«jvt b« 

SW^t« pofif i» ifl. 3fl Bi«t X < a ,. ^, «)lrJ>. bcr poptit« 
$^ Reiner j i|l x > a, f© u^ b« poftrit» t^it gr^f^ 
(tr/ ali bei tugodee. 3>*t ^f^^ S<*^ ^ b(ir -^cfi 
negafit)/ fo(s(}(^bie£luabnttmurj<( barouöy oberytit^ 
m^Iid^; im |n>e9ten ^de ifi bec SÜe^ poftti»/ f»^M 
bie i^utAratwtitjel bwc<aa, ober y m^lid^y unbpeflo'- 
Sci^tt, je großer x i(!. !Demm)4 giebt eS fUne £>rbu 
juiten jwi^^ A unb B; i»(Stt£«n,a&er fangen w^ebi^ 
örii^naten an , bie mit x jMsteit^ e^ne ^nbe teatbfnt^ 
baf d(fo bie ^pecbüt jur Knien gteit^fafl« jm«^ @(^<l 
^t; n)el4^ t>Qn~ ber «erUngerfen 7(re o^ne €nbe 
JbiMrgir«. 

§. 53. 

Q5e9 ber ^Pixtbd ^i§e gWc^falte bie mittletc 
^toisbrtionaninic iwifc^Kn ö«t; 3tt>«^Söy< unl^bern ^ 
tarnet« bie tietne 2t)ce c <5>eftf t mön ffc^ fo^t wit 
§. 42. al^ eineOcölnate (m ^tttdpunfee C: fo ifl fic 



3 4 ^inan 
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36q ' VI. S)ieattält)fifc^©eömeftrie; 



— iap, folfllh^ y = + ir— ap, fofgHd) ay =:ca 
r'-rap, n)el(|)e <Sr6§e afö Drblnofe bet J^|>per6el un» 
imigMc^, ü&ecanfi^ felBfl m^ljnoQlitS}, iinööiemitt« 
Im 9^pordima((in{e jiotfd^m a unb p t{}. ' 

3u(ä8. iOemnd^ {fi c* e ap; fof^ric^ p = ^ 

; ' $. 54. 

Aufgabe. <Ölc HeirtC ST^re In We ^ncfiön b« 
•Ö9pei(bel |u brhigcn. 

6e|t man ben §. 53* 3tif. defunbuen SBßert& — 
Attflaft p in Wc ©(ej^ima ; fo «taft man- x +^x»=y». 

a a 

2(ttfgAbe. ©ne Function für bie ^9petbel mi 
wm «Ktoelpunfte ju formften. ^'13.212. 

. SRcnnf man CP, big ÄSfciffe au« bm SWttfefpunrte, 
0: fo i(l in bei: Oleii^ung §. 54. x = u — in, mb ba, 

|er X* « u* ^ au+^Ja^ 2)«m«a(^ ifl-^x=5!l!~ic% 
»nO I X» = f!L" - ^T |?r 'Jofgric&'iff 



a' a- a 



y* = ^^ — fc*/ b\e ©ieid^ung aut bmWUttaimtte^ 

gnittrfpunfte bcr ^i;perbet ju ftnöetu (^olc^ec 5Ib' 

^n btr &UidjmQ §. 55. iff , »«nn man u ^^ e, tm^ 
ba^n u* = e* ft0f , $. 3 1 . y i i p , unt) öa^ y^ = if, 

oöer, 
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iltt, weil §, 53. 3«r P = ~ «ff^ y' = ^^ ®«l« 
man t>iefe ^rfge in ^e ©feic^un^ : fo er^d(t mar? 
;J = ^. «> — ^c», fol8li(&, mir ^ tittiWrt, 

ic» = e»— i^*, folsm C±^ ^ e% fofglici^, 
c = HF.ir(c* + a»>. ' 

, Bk^tt ttian t)on icbcm beliebigen fünfte ber ^p*« 
petbcl M, Qitatt ginteri nad^ öen 55cennpunften, 
MF, Mf : fi> ifl D{eS)ifFetenj Dieffc Linien, Mf— MF, 
öer 3n>er9a>*e ab, glei^. ^ig. 212. 

^uf eben Me Htt wie §. 47» tt^H man 

£M = "y"t'^ + ^'> +ia, Mnt)FM= "r(a^+f)_j. 
a a 

fM — FM-ia+lasa, 



§. 58. 

^(ttfgabe. ®ne.öi;pecbet jutoetjeic^nen. ^g.212. 

^af man blc ^rennpunftc F, f, 6e(}imnif : fo eon« 
flruire man ober Ff einen '^riangef, beren Reifen z, mjt 
a — z, mai aucb für ^r^fe z ^abe» ©ie ©pifen Me« 
fec Triangel geben $. 57. bie 5>unfee, bur(b »el(^c man 
bie JÖ^perbci üui freier Jglonb jie^ef. 

§. f &. ' 
erridbtet matt 'in einem ©d&ettei t»er ^pperbet A 
eine geraDc 2in(e DE auf öer 2i>'C fenfrec^t , unö ma(t)t 
folc^c mbepbcn (Seiten öec leiben lleinen$i]rc gleich 
fo j^ei^m bie geraben Sinien, beten Sage burcb bm 
3)it«elpunft bec •gipperbel-C, unb bie ^bpunfte $e? 

3 5 ba^ut 
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36a VI. ^ieatuU9^<Beonte&ie. 

H^tt Unit, D, t, befHmmt ifi, &ie Zffmp^tm. 

§. 60. 

<S>it 9(r9ni|»totm nd|^n fld^ bev >&ptxcbel o|ne 
€ntic, o^nc fte /emate ju »«ffen. ^ig. a i^. 

€* f<?l^ PM = y., PR s t, HuOi Ijl CA = ia, 
AD = ^c=:irap, CP = ia + «. Ölttn i(l CA;AD = 
CP;PR. 5of9lt*l(lTa:jrap = ia + x;Ä, fo(S» 
lidf qwMvt, Ja* j Jaip = Ja» + ax -l- x» : »% fblslfi^ 
2« = ^»»p4-aV+,px* ^ Jap + px+ ^ 92uil 

|(f y» = px +Ei!. ao(d(i(& Ifl r» - y* = f ap = ^, 
•b«r(z + y)(z— y)=^j(i»(an(&z— y= *^* - 



»e(d^ ^fflfiercnj immerf feiner wird, ie^roier 4^2 + y) 
i^, (tmi i^, }e grd§er bteOrMnote toirb/ fb^(i4) je wd- 
tn ^ ^^ Mm ^^tt mtfetnt) aUt nie t>erf(^n)iftl>ef. 

$. 61. 
3i(|et man (m# bem Beitel bec «^pecM a (tne 
^erat>e Stnie ag bem ®ninbt^ea bec ^f^mptote^ cd, 
paraOel: fo ift folc^e ble >g)ä{fte Me^ .©ntnbt^eil«. 
^<a Cluabcot biefer &m( ^ei^t bie Pocen$ bet .C)9^ 
petbel. ^ig. aia» 

©a AG betCD paraffer: (b ifj EA t ED = AG:CD. 
SWun i(l EA = tED. gofgHc^ Ift «u(^ AG = iCD, 
folg(i(& AGi = i CD\ Unh D(eö ift t>U Potenj ^ 
Jg)9P«rM. 

§. 6s. 

^ie^oteni bec^pecbel if!b(mf<4ie§nten<^|elle 
bort bec ©umtiK ber öuabmte bt^^diklm slcic^. 
5«g»a'2» 
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5>enn ts ifl CD« = CA« + ADi = Ja* + J c* ;= ^ ^ 

§. 63- "' ♦' ' 

SXSon |i(^ MQ,b(r ^mptott Cr paralM. dlun ' 
{(} 4Wf|^ Rr Der DE |»araa4 MU(& fft i^RQM «^ 
RCr e* cra, un» ED : PC a I^ : R(^=,Mi::CQj^ 

«M^DE : EC = RM : QM, ^\g^idi ^ CQj= ^^^ / 
«rÄ QM = 5!^. Sdun ijl Mr = z + y, l^=z-y, 
<ni<^ DC = EC = r^^Jt^, nnb ED sc. $o(d(i(i^ 

(z + y)(z — y) = z* — y»=ic*. gofgUt^ IJl 

;(l9Ptt6«( $. 63. ^i^tt man nun CQ^ Q^z 4rf0^ ?o< 
«MttOttn <m/ unb ^ CQ^s p, QVl = q: .|» t(l 

VfbRfptofen^ n>oM ter €eorUiiattnmfote( MQR tem 
Vf9mt»t<n»Jnf(( DCE g(eM^ {(}. 

^nmerfung. ^km«uSt tarn man f&r jcte« p t{e 



®t6$e q fe * ^J ^ ftnboi, unb W« ?)unfre ber €urt>e, 



ie\» U, 6e(Mmmen. 

^ $. 64. 
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3<54 VI. Öife amlt)tif^i ©eomcCrie» , - 

. ■ • ' ' $.64; ' > 

^int gUtdjfeitige 4vp«^brt ift', bereit Sfrf« 
«(nanbcr, uttb öa^ecouc^ Dem ^oramefet fllctc^ ftnö. 

ifi DA = AC, folgli* DCA=: 4 5% unb öo^r t>CEs 90% 
fo ^ei^t bie gUid^foitige J^>7perbc( auc^ t-ec^m>inC(tci^t. 

2. 'Se|i: mon in ben gefunbnÄt offgemefifren ®fe{« 

, (jungen für bU ^vpcrbcl a anfloft c: jb ct^dfit man bfe 

@(et(&ungenfäirbie nc^twtnf tickte J^9pfr6^. 'J^iemöt^ 

ift bie .^upt^Äöung §; 50. y* s ax + x*; Me ^fei> 

(^ung OH« bem SDWtoJputifre §. 55. y* = u* — ^a*; bie 

©(«ii^ung jnMfd;en ben "Äf^rnpfofen $.63, q = ~ = ^; 

. @ne ^inte,,fuF mläjt ht^ W(^lnHI(^ten Cootf 
^Wnateny*= -^1% ^eifeDieCiflöiöe^eg^toflel 

®ne ^inie , für »cld^ y = x i(l, n)obi9 x einen ®r^ 
lelbogen bedeutet , ^eife fcfe Cyctoiöe, oDer Äaöttnte. 

2(fimerfun0. 3)ie Tfu^fd^ruttg biefer unb rniteft 
^iiltn bleibe in ben erßeit €femm(en au^efe|e ^ tiitf» finb 
fbk^ mir a(^ iBie pfpie(e mgefu^t morbeit^ bdf e^ au^er 
ben ^egelf^nie^en noc^ onbre iinien gebe, mefc^ gon} 
^nbte ^tinc^jonen ^eßimmen^ 

IV. SWöemcinc SSefracHfunä ber Cinicti. 

§. 66. 

^ ©er ^auptunterfc^let» öer ^mctimm beru^etöuf 
ber wcfc^icbnen 2(rt, wie Öle üecdnöetlictjen ©c6§cn 
inöctS^unction, oDerin t>er ©leid^unfl, »obur^He 
' Function 
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2. 23otfienun^fitmmten$(ttfga(en; 365 

Function s^tbm i^, txnlommen. ~ <&iecna(^ i(l bll 

I. 3rrattetial/ ob« rational, jt nad^tKtn. bie 
»eronberlid^e @r6§e trs^nbroo untec Um ^urjcU 
jetct^cn üocfcmmt, 0b«r. ot(()t. 

a. (Bebwc^en oöet ö<»wj, U nöc^b<m Wc wrärw 
baltc^c @r6pe tcaehbtvo im O^enner eüie^ V^twS^S 
»otfommt, oöcf mc^t. ' 

3. ^nfdrmt^ unb pieIf<Srtiiig, /e nod&bftn b(e 
))et^berli(^ ^ro^e efneo ober mehrere <^m^e ^at^ 
ba« i^/ in bec ecflen-/ ob«: in ^ö^cm ^imcnfion«n 
WjrfDtnnit (§. Ig.) 

4. <5feic^arttg, unb unglefctxn-tig, je nad^em 
bie toetdnbecUc^e @r6f en in aUen ©Itebcrn <in(tle9 
IDimenfon ^aben ober n((^t; \>a ixm im Ic^tern i^aK 
biei3töiinn9'na(^ bcc 06#cn S)lmenfIon befWinmt 
n){rb(§.i8.) 

, 5. ;2(Igebt4i|<t)unttrarcen6e«tff<3^, /etta(ib<m 
ble wtdnberli^c ©rof ß eine b<(limmtc ober eine flon^ 
untxjlimmte Slnja^l »on ^ßcctj^ö |>at; 

©c i|!|.€.ax*— cy^tÄtton«!; az-.x'r(a*-xy) 

icMdonoI ; M^ 3«« J ; -—gebrocben; ay' + by*z4- 

cy2* + dz% gle{4><trttg ; ay* + bxy -f- ex* + dy + 
ex + i, ungleic^arrig ; oH? algebraifcfe; 
« %• y + b fin. X + c tang. ( x — y) tranfcenbenttf4>. 

3ufaQ. !Die Function ifi alQchvaifd), mm jh 
itbem X eine Bcflimmte ^tngf t)on y, fo oiei 2(bnieffun> 
gen ndm((d)y^at^ gelten ; in einer tranfcen()enteff 
Function {^'ngegen^Sf^oren |u einem x un|a^li9 viele y^ 
Me aber jiim ^^(i( moglid), )um l^eii uitm^Uc^ fepn 
(innen. 6ie ^i^t tvayifctnbmt, weil bie «erdnber* 

(ic^n 
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s6S * VI. 2)ie anarpfifdie ©eomeftfe. 

gm, ioQoxit^m, , vmb betdteid^tif miöje aupfc§a(6 
lern ®eH(te Ut iÜQ^a liegen. 

^(nfen bcfltomt finö, mtrben lei^tre au^' id m^ 
fc^leöne Sitten unO Jowüten, e&a ®efc|)Ie(l&tct un§ 
ürönungen etnget^dlt ®erm i'e nad&bcm folt^ 
Functionen algebraifc^, o^t tranfcenbenttfc^ fui^, 
mect^n aud^ bie Linien alQ^vaifd^, ober (ranfcetM 
Oenctfc^; /ene t)on einer beflimmten ober mWöim, 
^t wn (im . unbefiimmten ober tm^nb(i4f(n 
j^bnung* . 

3u ^» algebratfc^en itnt^n 6er erffen Örbnung 
"Qt^tt nKein bie^erabe £ttite; ber ivoeften Drbnung^ 
ber Cirfel; unb bie ]!l^e9elfd()ni(re; ber brifMi bie 
€ifioibt bei ^of^e^* ^u b^n tranfcen&ettteniitiifn 
ge^drt bte Cydctiöp ober ÄaöUnie. 

5ttfais. tr<infcvRbettfe imlen geben fSr |ebe^ x eine 
(jnjobltge SRenge t>on y ^ unb f jnnen ba^r \>on einer ge« 
raben itnie tn unjd^Ngen 9>unfeeR gef^tfen «oerbHii 
obgleich barAtt0 tiUt)t fblgf/ baf fce au^ mir Hieb tn un« 
|d^(igen$>unfren immer gef^niefen noerben; inbem ts^ 
too^l trefen fdnnre^ ^a^ eine bef^immre S^Zenge ton 
^urcbfcbnitttfpunfren mdgticb/ bie übrigen üOe unmöglich 
nmren« ^^tin ge^drf^n jü |ebei9 x eine be^tmmte 
!9tenget>ony: fo mu^e ftcb fofcbed bur<b eine algebroi« 
fcbr®(eicbtnig jn>if$en be^ben angeben Icffen^ bie nii^ 
^6ber otö auf ben ©rab Wefer SKenge fingen fdnnee; 
itnb ^attt man aMmn eine ä(gebraif<^iinie« 
r ' 

' ' ^ §,61 
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- Änimme Zinkn Reffen S^nltc^, wenn öte bejldn^^ 
Wöm ©rö^en i^m Functionen, o&er au^ We/tnen 
prepottt'wtirtcn »adnöcrlfc^en @r6§<n, einerlei ^25a# 
^kni^^aittn. 

@D (Int) ^ipf^n ünantev a^n[iä^ , vbtnn i^eTfjrm 
f^iartt>(t/ oberben^aramefcmproporfionirf (tnb/ fbUj^/ 
tDetih man in i^nm Tfbfctffen in t)et iSet^lfniß befgrof« 
|im/ ^erb^r fleinin^jren/ obcrber ^ar(;metec nimmr, 
üitS>tnn bie jiige^drigen Orbinafen eben bie fOer^dltnig 
Soften» ®(eld^6 gi(e aud) \^on Den Hyperbeln. 9Rah 
er^fe berg(et(ben d^n(k^e ^Qipfen ober ^pper^eln, mnn 
man {^re @((>nirfe unter gleichen ^infe(n mac^t X)a« 
^ftnb anfalle Parabeln/ unbaOeCtrfel, unbuber« 
fiaupf ade iinien, bertn Function nur eine befldnbigc 
4k6$t mt^U, einonber i^nti^. " 

§. 69. 

^{«Conflructton/ QJcrjeidßfnung, einet Function 
ober ©lejd&uoö ccfoDect, i^vtn seometrJfd^n Orr Diw* 
SufhOen, b(töifi, Linien ju m^neri/ toeld^ei^re 
^ur)eInt)ocflenen; n>obuc($ olfo /ebe Aufgabe, t>on 
»eichet: S'iatuc fie aud^ fep/ wenn jie auf eine ©Ictn 
d^ung debcd^t i|l/ unb mon ftdb bte bacinn mtrni* 
tnenben tS«6§en unter geraben Linien gebenft, geome* 
trifc^/ ba$ Deift, {»ure^ au^gebe^nte Q}r6fen aufge« 
16|t wirb. 

SufaQ. I. J^iVju t^ifffit bie Kitm i^re TfufgaSen 
in th«ne, plana; in f6rperit4)e;, folida; unb in fotcbe 
bie meber eben noib f6rperli(b finb^ Bnearia; mooon er« 
flere tturcb Linien in einer &)ent, a(fo burcb bie ger^^ 
itnte unt> ben (^irfc(; mittlere, burtb iinien dltf einem 
Zirpet f bergleicben bie ^egelfcbnitte fmb; unb (e|rre 

burcb 



Digilizedby Google 



368 VI. ©tf anal ©cörtt 2. Q3on^-iitt^fl}C. 

bmdiiimenäufitli^t »erben, bie jufammengefelter afe 
bte ^egelfc^tiitte |tnb» 

a. Ueber^oui^f werben bergleicgen €on(}rucftenentN 
geomemfc^e^ unb itf med)anifd)c ober tranfceil^ 
öettce tinQet^eiU, je nac^bem fic^ fblc^ nac^ QSorfci^tifit 
ber reinen ©eomefrie/ ober nicjjt beiDerffleff igen laffeiu 
3^re ^implidtde ober beruhet nic^t auf ber einfac^rn 
©letd^ung, fonbem auf ber einföc^ern SSerjeic^niing ber 
baju erfoberficben iinien ; ba^ev man |ur Senflruction 
|. S. ben (Jirfel ber ?>ara6el, bircn ®(eid^«ng boc^ ei»* 
fa(^r ifl, t)orjie§e^» 






2)n(* 
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3^9 

mtarKaxmm i ii ^'i i ■^l'O««« iBBaaaMBaäiBM— ^ 

^it t)bpm 9Cna(ofi^ t/ttt Ut 



^1 ufgabe. ^ foQ eine ®t^^j. ^tmnet ift, Oi 
"^^ /ebe fleflebene w^ fo fleine ®r6§e A, qüamitu 
omni dsfbili ihioor, gefttttben «DeÄen. ^<g. ao. 

t92an neunte eine befiebtge ®t6^ S£« uri^ tiKudt S(^ 
ton A ein l5ieIffl<l^8,^DG > BC. Stimme vm niiR «^ 
»Ott BC bie J^lfte BH, unb »on DG n>eniger ato Mt 
J^lffe DE: fo i|} t>et 9lefl HC < EG. «Wlmmf moit 
Mn HC bie J^tfte HR, unb «on EG ble S^Uftt EF:, ^ 
Iff ber ae||.|C< FG, Slmi i(l FG = A. ^iOf kC^ 
HIKC<A. 

^ü^Mi, I. ^ite bif gegebene ®rl]^ ()u(^ bie^Rtfb 
fleinfle, bie man nur >ge6en fatin: fo läßt fid^ bod^ eine 
®ti$t barßeffen/ nueltN no<6 f (einer if!; lootton moil 
au(^ ein ^de^fpiel.an bem ^infef ABL jtt^, mU!^ 
ßi^. 314. bie tangente eine« Ctirfels mit bem ^5ogen im 
VMi^mQipmtte »tnfcblicge , unb n>e((()et tU^ i% 
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^o VII. ^it^^^umü^fiiS. 

goibe e$ einen no^ f (einem SBinfef: f» n)u§te iroifc^m 
D<r ^angcnfe AB^ mt> Hern ^ogen BL, eine geraOe 
<|i}te./attin/nie((^ III. $. 8ov ünm^dfic^ i^. 

tMt» iW (etnjie , (a^'fu^ o^ne €nbe in noic^ Heinere 
t^iU t^itett. etp tiamM^-SiS- <"4.' Bl.'oud C mit 
6en ^albmeffer CB gi;)^ny unt> AR eine ,tangente in 
B: fi»ifl na4) iÖbi'sen ABL ((einer als Der d((erf(eirifle 
g(rat>(inid)te ^infei ^«rfdt^ert t^an nun BC^ unb 
pe^e ou« en(f(mtertii0unfteti D^ E^ tu f. n». bie ^ogen 
BM,#ri)-f> n>. fo ifl^offiHibar^ ta| Am < ABL^ 
ilBN < ABM u.f. n>. ogne CnNje?. 

^ 3(be ^Kc^e 0rd§e mitdner mmUi^mm^t 

in S^i^ ftin SlemtviH, Mfc^ioin^ec ahet, fo grof 

¥V# r^r/ ttjVp/ tciis-^ ♦ • ♦ ♦ • ~. (tDo Imrd^ <» 
titt tm^t^ic^ ®ro0ed/ quaotitas omni dablH mnioi:^ 
t^ergld^en }«.€^ Die Saugte m rcdfat 95&mM6 jff^ 
tejdicfenee n)irb> werben immer f feiner tmb ffeiner> fb 
«Ne %e Sßenner srü^ n>erboi^ be^en ober immer 
1^ .tinigen ®ert& , fo Tttein fofc^er aüäf fetfn mdg» 
Sbeti biet ^fe ipit anbem ^rfen: aM biefen S3rudiKvi 
i»ttO $RuU^ n>enn t)er SReniter unenbft^ gro0 ift, ober 
feer i5rut& ^ tf! ein tottflic^« 9lc^> .^ c o^ noo» 

teatl man nic^^ anber« jose^ «te Ittf ein ^öttudf m(^ 

' ^ ' t^r 



i Digitized by VjOOQ IC 



I. ^n^tt^^nntialtt^nm^. 371 

t^f üliAti mtbm f^^/ cAi bi$ bet dltmet itaUnß 

@ie^ee man bemnat^ o of« bett Üuoetenttn an; 
wefc^er entfielet ^ menh man ben "S^tottMlt^ i^ mtt 
Dem ©itHfot? cx> , btt^MW, baö ifl/ fe|eMn ^ = o; 

fo muß nac^ b^n SHt^tln bit S)tt>tf(pn, mi(^ ml^ man 
UlUhii ben Üuotienten uhb ^imfor mit einanber t>eM\ 
iwd)felnf ann; *|('cx) fepn, baiift, bec©Wbenbu«v 
mit b^mlDibifor o / bt^ibire jum Üuotienten eine unenb« 
K$flro§« 3^^'$^^^"; n)obur!$ mieberum nicf)(^ anberf 
mtgejeigt mivb^ atobag bte^ud in ber Qin^^it, ober «in 
^nerSa^I/ufienbKc^al' entsaften feo^ ober ba^ auS , 
Sluß nie bie €tn^eit ober eine 3<^&l mvben HnnK 

Sufatj. ©n fo((i^ "5^1 Don einer ®raße^ ofe bet 
Stu^ ^ anjeigt, ^eigr ein umnblid) tltmt Cfeftf 

fotc^er ®td§e, unb ifl ein xoitfliäieß ffti^U. X)er iöt^ 
qucm(t(kfeit tvegen ieigt man i^n and) burc^ ben S3u(^ 

fiabenclan* ,, / . , 

©ebcnft man r«& bog tineoWic^ ©refc, obertitti^ 
«nblic^ ÄWoe ju ^enjen er^obm: fo Reifen folc^e 
We<l>v6niitigen be^ UnenWic^cn; »obur^ man fol^ 
9tnbe ^rogrefionen et|>d(t: 

* / */ OC / CX) */ CX> ^ ,♦♦♦♦♦ ♦ 

I)enn fo mie man fld) $. 2t, J gebenferf fann, fo l&^t 
firf)au(^^ ober n. % =: a. « ; foiglu^ awc^ 
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37? VW. ^t ^%re ^9(^r)^^ 

•geben «Ifb/ b«g tfralcfcben ^toi|«n tsei Unenbli^ «• 
. .»4S..,t|i}madlül)rt »drrti, weldK« bf« ÜRtffap^ unttt. 
fu^^i^ mas^^ fdgt M t)od) Mt^tf/ toa« es atub fqw 
j^ge, «Bci^ rid^tig unti genau in ttet ^ot^matif be> 
md)nen, fll« We umnigilt^n unt> elngcbflbeteti ©rögen, 
ttrgleidyen f" ■— x ifl, 0"* be${i(^nef werben. Unb 
. fc^ wie t>on biefet QJejekbnungSait im ^ot^erge^nbe» 
itV ®e1n:<itK^ gpaa^yt »ptben ; fo wirb audl> b<t 0^Drau(^ 
>on jewec f!^ in bet Jolge jeigen. - 

' 3Bun Ül mit ben ®efej|i^ bet $i^(gJon o : i = M i» 
unb^. 3. i = ooi fernen : 00 — ob,: Ofb*i».f «»♦ 
'©'ieBglebtbiewjle.lJwgrffiw; - '-•^ ' 

'«. f. w» 5)ie« giebt bfe Jwepft ^rpgreßion. 

-L. 00 - X /Ober bas untnbfid^ ^einemff bent uaeä' 
00 • ' • ■ . • 

. (id)®ro§en mulfiplicirt^ giebf to<tf Q^bII<^«^ Jbäi ^, 
«A< unenblUb^ ^kine-ijl in bent €nb(i(ben umubTic^eiiMl 

, ent|o;ten. Unb «i« *er tfhroportlon o : i = i : i» f»^ 
^ s oc r «a«^gt/ ba^ bie SRufi in^ bem €nb({t^ i* 
txi^lUaemal entfyAttn (ei^j wetc^S «bm t>a$ fugf^ tRw 
»ergfeidie^ifmit^. a. , '■.. . ,,^ •• 

2lnmetiluns. S)cn Oitnungen biet ttnenb(fa| ^fo{> 
nen forni $. i. 34 «• ^* P^ eriduterunfl bieneti. 

' - $.4. 

^ine ®r6§e »erfcbwin^et gegen, eine onfre 
®r6^, «senn^e fol(&e,»et)ei; betme^tt no<^ bermio* 
UtU S5cmno4> bcrfd&tbintet 

. .- ' i.We 
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hiiic_ 9J«tt ^en jÄ« <nbUd(K ®r6fif* ttodl 

n-f- O SQ. 

s. 3(6( enbl{f^ @rd§e gegen M« ttm nbri(^- ©rofe 
ber erflen Octmind^ unb bo^ uncnMi(^@co§eetnet 
nie^nrnjOrbnuns gegen t)(tö unentlic^ @io§e einet 

3. S)a^ unent)U4) ^eln^ ber ecfteo Ocbm^g g^sen 
febed ^nbfic^e, unb ba^ uner^U(^ ^Ine efnec 
^6^ern Ocbnung gegen tica unenbli<d& ^etn^einec 

nkbtenu S>enne«tjl aouÄt; ^ , ^, 

' OQ 00 00 



u. f. n>. 



.; tS)ad 2Mf}trenHa( einer Mcdnberdc^ @v6§ex, 
t^^t um einen tmenblicl) fiein'en ^|iet( wäc^fl ober ■ 
obnimmtA ifl; ber Untecf(^ieb ^ivifc^ i^en onfang* 
(6^en Jtnb benl «if bie Ö^eränbcning foigenben ^n* 
(kmbe; ba^ec fdn ®if»ential,eine& befidnbigen 
®t6§ea^ flattfinbet: 

. €6en ^ wie ^ s: -i« x^ ober ber ofi tBeif i»oiix 

'^ ' * 00 00 > ^^ 

Ttbne^men x + dx. golgli^ H^ (x + dx) — x =: ? dx 

^809 efnet (eflanbigcit ®f ^ a ^ n)f fc^e unt>erdnbert 
Mei6t, o^ne loeber |u »o^jcn noc^ abgune^men/ tflber 
AY^fongUc^e 3^f^nb z, unb ber hac^maUgea« S>o^r 
Jjl a — a = o^ fofgif^ da = o^ ipoburc^ man önjfigt^ 
U^ H fein ^ifferenfiof einer befldnbtden ®r6ße gf br. 



L... :■ 
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374 yii- SNe S6^ SJtwlipft*. 



idx, obee — {(l jtöar $. »♦ oud) = o, ühtt in 

efai^m onbern ^nue (tlö da c o* ^urc(> jened mi rb an«^ 
Jtjetgf , ba§ baö ©ifferential einer twdnbcritc^ ®ro§f 
flattftnbett fanoe; utib fem ®err^ TflM fi\),^^ ^ei^t, 
(k^ bur(^ feine enbli^e 3a^( auöbriicF^n (äffe ; burd) bfe« 
feö gieBt nwn jn ecfcinnen, bö§ baß ©ifferenriöl einer fee- 
fidnbigen ®r60e gor ni4)t (lattrftniben fdnne^ ut\b ba^r 
d^"i mgfaden mäffe^ 

3. ^ie Orbnungen ber X)iff(ren(id(( werben &ur^ 
d, d% d% d* u. f. «9. dngeieigf. 5)emi ifl djc eine be^in* 
hiie ®ti^ei fb ^at foif^e fein 3Mf]^rentia(j ifi (ie aber 

»eronberlli^*: fo'l|l l^r ©Ifferenfid ii = -L dr ^ 
ddx = d*x, vu^o d» ffdte -^, imb ö6^r§«upf d^'fiatt 
2^^ gefegt wirb. 

3. ^0^ B^c^^n betf S)iffftentiaU.d/ Q^H mtrattf bie 
unmittelbar fofgenbe ®r6§e/ ifnbotd^f einmoi^uft^rm 
(Spponmtm, t>ie(n)eniger auf bie mie i^t mbunbnett 
9f^i^, toofem niic^e aSe« jugieid^ in einer f^oeenl^e^ 
etngefcbioffen ifl. "^a^tt ^at mfn fofgenbe Tdi^brutfe 
tO0^ ju imtofe^tben: dx^^ bad SMffereneiai t>0n x ja 
ber9)otenj m erhoben; d (x™) ba6 ©ifferenflal t)on x"; 
linb d'^X/ ' baö mfe 1t)ifferenrtat t>on x* €bcn fo ifi 
dCax — x^^'^jdlax-x»"*); d"(ax--x*) unfer- 
(erleben. 

4i ©ä dx 3 ö, unb dy = o^ fawürbe auß bem T)iffe* 
ren(ia( einer jeben einjefn^n ®r6§e an (tcb gar tiidttß foU 
gen, unto fJdj barau^ nid)t bagi gcrin^jte obleifen lafl^n« 
Hü':i\\ man fudjt auc^ hie baö Siiiftcrcnficl j|rgenD einer. 

einjel« 
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1. SSiJm^er^tfpftrjettfifl^^ 37$ 

vm fotc^tö mit ptm ^tfferfneia(.fttiir,an&«rn teränhe«« 
Hc^en ®r6ie ju Dergfdc^m 2>mti obglet6 Da« !t)iffe« 
tentiai Bti^berrM tß, boi N^/, ftd> t^üJfd) tfm 
m\bU<i>0 (Bv^t dwbtvldmlh^t: fo tf} eö bod) n^Sf 
(tc^, ba^.fol^e S>tferenHa(e eine fititH^ S3er^alMii| 
babenf^nnen/ o^ufeben^bie 2(rt pte irrationale ®r6§ett 
dtie ratiiwioie ®et^dftni^ t)er(idtfen f innen ; Inbe m |. & 
ITia : r^? z: r"4^3:r'9».3 c 2 rj : 3 r"3 = 2 ::3» 

^* Sßac^.bem ®efe|e ber ©teeisfettfammt^feinf 
Ord^exy aa6 einem 3^<^>^t> in ben anbern, o^ne^^yt^on 
oUe Bnoi^enfJ^be betreten ju ^abet^/ tmb^ i^r n&cbf)^ 
fo(geii6er BujYonb/ in ben fte juerfl tritt ^ mu§ ber|eni# 
9e fepH/ jmifcben bem fid) fein onbrer me^r benfen Idjif^ 
beflfen tlnterfc^ieb twm anfangHc^rr ba^er burc^* feine 
enWl^ ®r^e au^gebrfirft werben fann, n)ettfje« fonjl 
bem ^Begriffe be^ ndd^ifotgenberr Suffimbed tüicber* 
fpred&en mörbe* JDemnocö ifl ^ /, »öburc^ man fold)ct? 
ttriferfc^eb anjeigt, in bet ^^at = o , ober , xoMjf^ ^iee 
ber®inn^{P/ (d]^.fft&btirct) Feine enbfijd^ 0r6fe ait^ 
thröifeni Sefgte man nun ben ttnterf^leb eined metter 
fblgenben Suflanbetf t>om ^Kfan^lid^en burd) d/ an/ 
loeh^tf alfo eine enblic^e ®r6ge ih fo ifl offbnbar^ bog 
biefed Dx t»on bem ix a^ldn^en mufft, unb bag m 
^ei(^d bey einer onber^ ®r6|e boii £>y unb dy gelte, 
^nb nun x imb y mie j. & Ne 2(bf(^fjen unb jDrbtnotefif 
kl einer gemiffen abhängigen ä^enl^äitnig/ fo finb anc^ 
Hx.^ py> unb^ f«(g(i(& anc^ dx^ d)r^ in einer gf«)i#eti 
ob^ngigen ^er|d(tmßy tto^ i$ auc^ für eine f^/^ tinb 
i»atf f&; ®e^ ou^dx, dy, fe^n mögen«. 

§. 6. 
2(ttfÖal>t. ^5)0« ® Ifferetttiaf dncr /<bcn ^ncrwn 
Jtt^nbtn. 

2Ia 4 3n 
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376^ m^elii^w 

^ »er 8«3(6enm Function fefe nwmfiatt 6e«Mi^Sn8*- 

felgenben Bu^onb/ fbrmirr ^icrau^ W ^uncfien aufs 
neue/ mt> fubttalfirt ba»on Die seg^me Function: fo i^ 
$..S> ber 9tef! Da« sefu^fe SCiffereiitiai, toovim §. 4> IX* 
l^i^ ^ffttmtiolt gitgeit tie nicOrigctn i»er{<^tpin&«n. 

3. e. d (ax*) flMtbe ^tttUmdt 3« tw gegeben«! 
Suncfion axx fe^ moh x -f dx ata^attx, fe erhält m«tt 
t (x* + 2xdx + dx*) , ober ax" + aaxdx + adx\ 
Cubrra^rt man ^iet»on bk gegebene Function ax*: fo i(i 
ixt dtefl aaxdx + adx' , loorinn dx* gegen dx t>erfd)wiife 
^et. IDetmuKf» ifl tMd gcfu/^fe X>ifferentia(/ : lAer 
d (ax*) = aaxdx. ii 

^uf eben bie Ott, wm man bie^uncriim ax — yx 
^{mtttiircn foltt, (e|( man x 4- dx fiatt x, unby+dy 
^ötty, bttöenna(x+dx)-^(y + «ly)(3c + dx^ = 
•X + adx — ^ xy — ydx — ^ xdy , — dxdy. @ubtra« 
|irt man bicvon ble gegebene Function : fo tfl ber 9te(i 
•dx r — ydx •— xdy — .dxcfy, n^rinn dxdy «ei:^^)n>i{n« 
bet ^nuuKb ifi ba« gefu(bt< ^ijferentialf •. obee 
4 (ax — yx) =*adx — ydx — xdy, 

• $. % ; ' 

^ie2>i||^en^i:e<^ttt}n9/ calcolus differentia* 
lis, iflt>ie wt^obe^ au^ ben gesebtnen t>etdnbec# 
U^ @i:6§en , otxt beten ^ncttonen , Die X>i^atof 
tiole Mn jfDec Ä^rbnung $u ^b(n^ um aui$ ben '^et* 
^Itniffen bfrfetben unbefoMite @cö§(n obsaUitttu 
^n nennt fel(^ tn^befonbte ^k iSvpomt^Alteä^ 
nung^ wenn fte fi^ tntt ^6§en/ meldte oetänber^ 
li(i)e @]i?ponehten ^ben/ befc^^ftlgt. ^Oe.übi^ 
®r&§eßy bie ni(^^]rponentidldr6gen ftnb. Um man 
Un ^^genfai^ gemeine ^0en nennen. 

; "Pf* 



Digitized by 



Google 



aia^abe. ^Do« ^fer<nttal einfädlet ®r5§m 
jirfinben. ^ 

tDlan fc|e jeber bi«fer ®rd§«ft mit Q5(96e^ttns 
t^re« 3«i4><n« Ixii Q)ti(bi}a6en d tot, mblajj^, mtm 
h^hO)^ ®r^ t>tAt9 itrit twrfommen; fe(4« ^niMg* 
3. €. <l-(x +,a — y) ± dx + o — dys dx— - dy. 

tDettn fe|f man in btt gii§abentn Suncilion x + dx 
(lo« X, unb y + dy fi«(t y J fo er^it man x + dx + 
a — y — dy, unb, ^UMn Mi gegebene ^uncdonjub« 
(ro^rf , lum 9tefic dx — dy. Xiemna«^ tfi $. 6* 
d(x + a — y) = dx — dy, , 

$.9. 
ZnfQOH. ^i ^i^mtiM find $co^ct< m 

' tOUtt muItipR^re j«6«n ter 6(^n $actoren mit teni 
^iflFtr(kitiü( brt <mb(i:n/ unb abtnre b«9be 9>robucfe 
3rS.d(xy) = xdy + ydx. . 

5>«m fe$e man x + dx ftm x, uift y + dy ^««y: 
(b ti^t man (x + dx) (y + dy) = xy +~xdy + 
ydx 4- dxdy. J^{et>on bit gegebene Function fub(ra|iv(^ 
giete jum SXeffe xdy + ydx + dxdy , morinn dxdy t»er» 
^»inbet 5Demna4> Ifl $. 6. d (xy ) = xdy + ydx, 

iuf»^ t, SBdre einer bcr $«c(oren ein« 6efMnb^e 
(8ri§e: fo fdOt ba< OHieb, iporinn fdn ^ifjefti^tiai vor* 
femmctt md^e, wfii «iefe« o n>dr</ ^iniocg. @oifi 
|. €. d. (ax) =radx, wetj adx + xda c «dx + o =«dx, 

a. fScflänbe ba« 9)robuct on« mt^r a(« unvi ^oct«" 
IM: fb muitiplicire mWibaf ^i^ercntiat (inM ^ mU 

' Äa 5 >«» 
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378 VII 2!Hß|ö^reSJna(9fit^. 

htm 5>rol)U€fc ber ilbtigeH ^aetoren. * ®o i(l J- €♦ 
d (xyz) =; yzdx + xzdy +vxydz» ©enn fe|t man 
V florc xy fb i(l ä(vz).= vdz + zdv. JRuit ijl 
dv = d(xy)=ixdy + ydx. 5ol3H<^l|Jd(xyz)=xydz + 
xzdy + yzdx^ 

ober 93n»(^« ju finberu 

SRon muieiplictre ten Stenner im^bem iDifferenttaC 
be^S^II^^/ ^^ bett 34^^r mH bem JDifferenftof be$ 
Slenneri, fufetra^lre fc^i^be i3robtitee, utib öitn* 
Mret bt^ 3>tffmiii mit t)«m Üuabrofe be« iHenner^ 

^nn tuK^ ae^r^er 6u6fii(tition |at man ^\^T , 
unf> ^{(Mh t>ie gegeSfiK ^ncrion fu^tro^r, 
|iji~i, unb SU rtHerfei^ S5«nennuna ge6rac&(> 

xy + ydx —■ xy — xdy _ ydx — rdjf . * , 

; y« + ydy • ■ =-Fy^^ »eycJyseamy* 

wrfc^ii^r J^emn«^ {fl §, 6, d (i) = ?^f:=i^; 

«ine bifionbiae 0r^, fo faßt ftas .®Heb, nwrinn ^t 
S^e;<wW itorfoitimt, ott«. 3. e d /i) = 

xda' — «dx _ o- — adx ^ — adx «, ^ , 

— ipT— ■ - '^ -5.-^5-* Un^ d 

•dx — xd« _ adx — o _ adx 



(£).■ 



•^T^ 

a* 
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<8ir50e : fo 0(r6int>e man bk »or^Ktgr^niien Steseln. ^9 
If! |.e d fl±l'\ = - »«»(» + y)-(» + y)«»' 

x\ , . Vy+«/ • 

<y + g ) dx «-. xd (y + t) _ ydx + «<iy — «dy -^ »d« . 

» ^ (y+x)« ~ ,»4.,j,z + z» " J 

»m&d/^-J[?_S - (»-y)'»(»y)--«yd(»~y) - 

\x—yj (X— y)* 

(« — y) (xdy + ydx) t- xy (dx-r-dy) 

. X* — 2Xy + y* * ' . 

i, IT. 

Aufgabe, ^ai ^ifftsttfM einer ^oteni$a 
finfcen. . 

> Witt bem Cjrpo^atrm bdr »erclntxrftd^ir ®r5^e Iftu^^ 
^(tcire man bie um (inj»i ®rat> t^erminbertie ^^qteni ber 
iMränberß^Xtt ®ti^t,' unb bletf ^^obuce no(& nfit brm 
5Dif|erenfia( berfelben. g. C. d(x'») = mx'»-'d3c. 

^nn f(|( man x + dx anflatt x , fo i|i II. $i 40. 

(x+ dx)»=x- + mx"-' dx + ülliLni x-'-'dx»... . 

, 1. » 

@ub(ro^irt man ^coön bie («gebcnc Function/ fo ifl bcr 

9URmx»-'dx+ *>-,''x°>-'dx^ »oHrni 

' I. ,a. 

baa jisrpfc ®fi(b unb oKe fo(9<nbe Mrfc^winben. ^(ou 

nod) Ifl $. 6. d (x") = mx*-' dx. 

3itf<^ iv. 9Burie(3r60m fann man mit (innti 9«* 
biM^nen ^j^onenfm onfr^n , ,unb aftfbenn »lad) "ütt bcr 

9of«nj«i b jffmntHren. 3, €. d ( r x ) = :d ( x ir ) x 

- dx=-x • dx=-rx'-»dx. 

9* JTcin« 



zr X m „ 
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380 yii 3>ie ^6^%e ^nalv^i 

9, Stemmtn $>of<njrn ober ^Sur|(fgrd§en im 9}m* 
tue eine0 ^riK^tf t>or: fb werten i^r« ^jt'ponenfcti irt^s« 

— IM«*»-' dx = ~s!Jt» un>dr^^'^=d(ax "• )= 



— —ax n * dx =— -^0« n dxs-T^ — •7' 
»if cBen We ^rf l|l ttt(( §. ». d^i^ = d (xy - '). 



3. ^ biesese^^uitcfioit irgetib «ine^ofenj eine« 
jgtfammengefelMti Ku^briKf^: fo taft ß(i^ leidet i$r 
SMÜ^renri«! m^ bec ^ofogie ftnbeiu - ®o Ifi 

I» €. tt (a + bx + cx* «Tj = ■-•.a+bx+«*'~S~, 



m 



•m-l». 



4 (a + bx + ex») = ~ ra + bx + ex» 
(bdx + acxdx). , , 

$.1«. 

2(itfg«be. 3 Ae ^^t «Diflwnttere su fTnöem 

5)a$.5.3uf, a.d°(x)= di[d-'x)(flj fo e^ 
^Mnott jebe« ^ere ©ifl^rentla! , wenn taän Ml- 
nd(&jh>or^e§enbe aü eine gemeine T>er4nbeHi*e ®r^ 
anfi^t, unb noc^ ben bitf^rigen Siegeln ibt ©iSferentiöC 
fud^;^ xwfit d(fo bad jia^tfitwr^rge^enbe X^ifferenridl g^ 
geSen, ober inf^ <dk twr^rge^enbe ©tuffm »er§ec auf* 
gc^clKtMtben imi$. 

6ofitt J. €. t>on ber Function x + a ~^y M Di^- 
ferentidi bcr jtiM^ten iDrbnung, ober bo« Iwe^te Skiffe' 
«etitiiU/gefunbcn werben: |bif}d(x+a— »sdx-dy; 

folglich 

'; '^^^'^' ' ' - ■ 
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1. .S3ött>er2)i(ferenti«(ce(^tmg. ^i 

lligii* d* (x + a -r. y) = d: (dx — Üy ) = ^x— d*y. ' 
£>emna)^n»dveba« trÜttS^iffmnfiar eben t>i(f<r Function 
d(d*x — d*y) = d'x — d'y; unb fo m^ bje folgen. 
ttn^iffttmtiale. . i 

^on 6er Function xy ff! hat erff« SXfpmntla^ > 
d (xy^ t= xdy + ydx ; fofsfid) bö« itoe^fe, 
d (xdy +^ydx) ^ xA^y + dydx + yd*x + dxdy 
= xd*y + yd'x + adxdy, ' * 

' ■ ' . -- "^ 

■ ajon, ber gugcrron'^x'» IfT txt« erfh SDlffewirtaf, 
d (x") = mx'-'dx, folgriJ^batjiwpte, d(mx'»-'dx)^ 
nw«'r«d*x + (ih— i) mx^-'dx*; 
.. > - j- . • 'i ^ • _■ , 

iÖon bcr Suncflon -^ = xy-' iß Uajttft« tAf^eea, 

ßor, drxy-') = — xy-My + y-'dx, fo^r4 »Of 
ipetfttr d (y-dx — xy-'dy) == y-M*x — , ,, 
y-*dxdy -.* y-*dxdy -f ay-^d^— xy-'d*y a , ' ', 

iH __ fl<txdy , l^i- _ xj»y ^ ' '';^v !r 
y y* .y' y* - 

y*d*« — aydxJy -f- a»tty — • «v^y / " v - 

3uf^ I. J^ierou« iv^eüet^ toii man ietk m/iXmit 
^nerton / wörinniDtfeimri€ifdr6|miM)r^a^ fie 

mag m)tt au6 Hn^gntaMen^^ifffrtntilrung^enfflanbeii 
(ipn, obernfcbt, bifferertilren mujfe, Un& Med i|l Der 

nH)fär tie bebten fol9ni6en:%:tfj9ü6(tu 

2« ^ne^ofr bi^ gegebene Suncfionv ti)e((|e^an b{f|iu s 
tmiitm fort , 5>ifferent(n(e jive^er t^erdnbetlidSfett^rjpeti , 

^/ 7/ bergWcberi bie VÄfefclffen mt> Dtbtuüfqi jinb: fi> ' 

niirb gememisHd^ bo^ eine; gen)o^nH^ dx^ Als eine 6e« 
^bige ®röpe angefeit^ett unb be^nbeft^ looburc^ bir 
Sorme( fihr ba« ^6^ere ^if erenriat abgf tib:|( toirb« .Sn 



1 
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38ä VH. ©tc Jo^re f(nalt)ft^. 

fercnfittte rtl« »eron&erU<i>e ©röfen ^antxlt» 
§. 13. 

. a. d (rdx + dy) = d (dx + Uy'^)=idx+<iy»"'* 
d(d, + dy) :; iSTf d5^ -.* (d^-M'ö:^^+^ 

* Vc^-+w ^ ^ 

v dy. d (dx-f dyy) ^ 

dx + dy. 

» 

§. «4. ., 

Jlufgöbe. 3ebc ^uncrton, tt«I(^ ®{f<rentifl(c 
fter Jtte^tcrt Örtnims cn^5(t, j« Diffewntilren. 

u d(djdy)a6dxd*y + «lyd*x. $.9. 

^ j(|> i*??i;5^ii^ö $. .0. 

9i)#renr{a(e <uid^ wn tintt OrilNiuti9 gemotzt to«rb«v 
iMld)« ^i« |n>«9re überfleigf. ^rg(etd)(n ah« fommfii 
fiUttt »or ; t>a^ man fid) auf Me iwepfe S^iffennriinii^ 
ml^t ){Qn.§4u^sfrm 0((>rau(^ ip/fSflli^^ tmfäftintm fann. 
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III. ©i|fewrt«nmd ptt ^jcponentiftrgröfen. \ 

Opponenten eii^m ? fo ^ft W<fe 5^oteti$ eine tiC^rpo^ 

nemiCtlQV^, quaotitas exponentialis/ . 5fjuh foll 

entwÄer foi(d()cr^po.nent, oöer toe ^otcnj. felbfl- 
fetfercnrii« wetDcn. 9im erfien^aUe entfielen fcle 
logatit^mifd^en JDtffcrenttare, weil bec ^jiTjonent 
ber ZoQdvit^mm Der $otenj ifl; im jwepten ^Mt iß. 
hip folc^ ^eten) entweDee Dep ^jrponent aOmt / obec 
finvp|t&ie@r5te-f^äfl/ aHouc^ i^ir €;^ponent, 
wtÄnbetUc^. 

II« .f<9 jj €. a»? = y^ o^er ä" r: y. Sfituti le^rt We 
%p«nenna(re4>twt}g/ ntt^t nur dx^ tm« ip, 
d(log. y), »0 y tntwbtt cim «inMe otw eine )n« 
(dimnensefelte ®i4^ fe^nfaiw; fonbentotH^dy, tas 
Ijl, enlioclber d («''), cbet cl (2«) finden. 

^li^Äb^. <S)(e ftogflliB,, oBer rogarfi^mifc^e 
£i«ie, rtfetton We SfbfWffcn We ^osarlt^men bec juse» 
|6tfflen Otbteatep finb, aiJ^fd^reibeh. ^fg. 215. 

'*' ' €^^g«t<Ae finie AH^ t^f man in hdiebis ^M^ 
,t$eik In A; B, », D n. f. ». 3n «Irtcn» ftüfer gMmfff, 
'tdMiD^ «tii}tt man ben f>erpenbif(l DM fo long man 
»10^ un& )ie§e mif i^m biird^ bie fslgenben Punf fe B, T, 
G, U, u. f. m. ^araflefen. 1 hierauf jie^c man AMN; 
n>ft(f)e bie ei^en ^ataHcfc tri N in(ft ; aftfbenn BNO, 
n>eW)e bie ^mtfte "pataüek in O (ri^; atebenn COP# 
JM(d)e bie britte 9>orö«ele in P trifft ; alöbenn 1>P<^ 
loelcbe bie werte ^oraQefe In Q^ trifft, unb^ fo inimee 
fort, ^ke frumme iiaU, welt^e .bnr^ bie auf toorge« 

.^melbet« 



3S4 ViL tfiti^fm^tU^. 

iniTM« Krr gefunOnen fünfte M N O P.Q^c.91^, <ß 
bie sefu4)tt 109<tdt^mifc^e ilttiie. « 

!^ri itM^ Der (Berjek^ung i({ DM t EN=: ^P : AE> 
itnb EN : FO = BE : BF, aud) ifl AD = BE, AE = BF, 
ttnb ba^r AD r,^E = BE : BF. 5©(9ri(& ifl ou0 
DM : EN = EN ; FO, taB {(i , DM, EN, FO , finb in 
^ctigcr geMiietrifdi^er Proportion, 7(uf e6cn tU Krt be* 
nxiSf man fbld)e5 au(^ Mm ajlen fofgentxn Orbincfai. 
9}un {inb bie i^nen |ugf^5ri9in.Vbfcif)«N AD, AE, AF, 
AG, AH u. f. n>. naii) bctr ^ttuMimnQ in flcHg^r ari(§> 
medfc()er 9>ro9re0ion. ^tialitf) flnb bi^ bie io$0ti^gmm 
VOR jenen. 

SttfaQi, t. @inb Me attdenomtnenen giei<|«n '^le 
flttf AH unen'b(i(6 Heilt : fö finb ducl^bie l^til^ ber Cht* 
»e jtoifc^en ben gefunbaan i>unPten unettbiit^ flcin; a(^ 
bemi {tnb bie iinien AM,BN, CO, DF u. f. n>. Me ^m. 
genten b«r iogtfKf in ben gefunbnen ^^unftm, imb ba^ 
AD, BE,CF, DG, u. f. n>. biejuae^^rigen ^ubfongcn« 
ten VT. $. ai. «Ku(^ i^ in biefcr QSoroutffef luig >bec 
.ber0(eid)en %^Üt, wkGH tbu ¥1, tM^ifjfitmM 
betUhfcifft, dx, unb ZQ^bo« ^Di^entiol bcr j^gc^ 
tigen Crbinote/ dy. 

a. IDaiuK^bertBerieidbnungADr^aCfsEDiy 
u. f. w. fb ifi bie @u6tangente beriogifUf efote befi^nNlc 
®r60e, weld^ ba^ «ii# bie 2>(t^ einctf togarit^mi« 
f^en @9fieiit«^ei^, Hiit) bun^ a föO bcjeitM »erben. 

/ §. 17. 
„ Aufgabe. ®ne ^nerton für. öieIofia«t|mifc^ 
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' ' I>ai^C^Z.~ APDG: ru{(iQZ:PZ = PG:DG, 
bög.tft, dy t dx b y ♦ a. golgtid) iff ady = ydx, fbrg- 

Udf ^'=dx, bje guncrion für Wp iogijHf. 

•■ •■ §.■ 18. 

2(ufg«be. S)ie Io9örW;mifc5en ©{ffdrenifele 3u 
finöcm- 

gorJt^iiwV ju ^ifffrentHwö 1^, mit tw ®rD§< frfbfjj ^ 
ifi Oiet Cltto^ent t»9,0,$efü(^e (09«rit^mtfJ^e ^if|«r(tuü)L 

€ö^ fep a'' = y: fo i(l x :^'Iog. y^ fof^lW; $. 17. , 
dx = d (log. y) = !^. et|e man. hierin? ^ = i : fo 

' ' ' ' 'j '^ ' ' ' 

' 1. €6 ff9.x= log.^y", fö 1(1 dx= I^^'ÜÜr'j/ 
iny-'dy=:.3i:cm.i:. . ... ^ 
• ; 2. €? fep X = log. (I + y»), f0 ifl dx = -|.^i.. 

3. S«5fet>x = Iog.(^PjX__^, tbnx = 

log.y-^log(i+,y*) i = log.y ~ f log.(i4.y»), fo jf{ 
dx = , ~r~^ mb, ouf eitiprfc^ 33enennutt3 g«. 

Bta*f , dx = !!l+J!l^^!:!!!y = _^^. 
.' ■ y (• + y') y(i+y*) 

4. ^3 f(>9 x = log. (a"+7.' bTy. .rqry) ob«p 
x = lög. (a+y) + log.(b + y) + log.(c + y), fi 

||Idx=4L- +JL. +^, 
8 + y b+y c + y 
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^ts'i log. Ca + y) — i' log. ( a— V), fö4fl dx«» 

6. €< f<9 X - (log* y)** SÄati f«|e log/y «p-eÖÄ 
» ' (<logT) *^ p% fo i<i <i( lo«. y) *«-apdp = a l<?g. y ** 
4,(log. y)= alog. y. % mldfes mit beiMgitmdam 

d'Oög.y)* = 2 log. y. d''(log..y) s a lög.y. "^^ 
Ä5eö»näi^^il üba^npt a^log^y)» « a (log. y)"-^ |^* 

$. 19. 

^tma einet bejldnWsen ®r6te a»^Bt)e8. 

S« fr9 y s ai^^ fe i^ tXit^iffettnM tiefer ^uiKfiott • 
ein Probttct au« tre9 Soefonn^ tooioon ter «rf{e He 
guncfion felWi/ «*, twr jw^fe b<tf ©Ifiwenrtol fcrt iw 
Änberlitfeni «rpoBWfttt, dx^ mb~ tm btittt bec 
feg«ri<§mu« bet befldnöiaen ®rffe, log. a, jff^j ober 
d<a*)sa*dxlog. a. 

^»flin bo y = a*, fo jfl log. y = x log. a. tftm ifl 
d (leg. y) = — ^nt) <i (5f log- a) = dx log. a. golg. 

(i(^ ((l ^=:dxlog,a, fol8li(^dy»d(a'0 = ydxlog.a 
ssa^dxlog.a, 

$•30. 
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^otena einer t)eränl>erlic(>en ^töfe'ju finöcn. 

€« 09 y = z*,. f» Ifl ^a«T)«fferenfiaI bleferSuncrioti 
6{e@umilte jme^e^^iffermttole fo^(^ Function ^ ml^t 
man finbet/ wenn man einmal bie vcrdnt>er(i(^ ®r6f e z^ 
tHW an^emal i^rrn »trdn&erlic^en €)rponenren^ als 
eine befldnbige @r6§e be^an&elf; ober d (z'') = 
z*dx log. z + xz""'«!«, • • - 

^ennftaysz", fo tfi log. y ■= x log. z, fbrgfjc^ 
— = dx log. z + X — , fo(g(i(f) d jr = ydx log. z + jrx ^ 

^e|f mon in tiffe ©Uictjungben ®ert^ y = z*, fo etf 
^t man dy = d (z"; = z^dx log. z + xz*-'dz, 

IV. ©e^raucfe ^er ©ijfereneiofe. 

$.21. - 

2(ufgabe. Sfllgemelnc Formeln für gctabe Linien; 
We juc ^^eotJc Der €uroe ge^joren^ ju finöen. 

€ö fei; AMS «ine Surfte, beren Kpt AN^ unD but(^ 
einen MitUQm ^imtt ber ^rM M We Mr bfr AN pa« 
raäfl, aiic^ Pp=:Mr = dx; fo ifi nn = dy, unb TM 
bie 'Tangente für M, unb ba^r FT bie ©ubtangcnfe^ 
SRun fe9 MN fntpMtfef auf TM: fo ifl MN bie «Wor* 
nvrfe, PN bii! ©Mbnormole. VI. §. 21. 

^f9 rfd)fn)inf{ic{i{c>-(Iijort'inoi;cn i^ AMmr <« 
ATMP =- APM M rfolStid) 

i. mr : Mr =,MP : PT, boö ilT, dy : dx = y:PT, 
fdglit^ bie ©iibtafractire PT - ~. . 
>--^b 3 ^ 



taw -1Z_ -^'«""si^ 



2. TP : PM r PM : PN, bai ifi, ^t y=y :PN, 
fota«* öi< GvtonovpKAt PN ± ,^. 

, 3, TM» = TP"» + PMS, »a« |(i, TM'a^^+y» 

, vT^iCi^ = ^^ Cdx* + ^y':> fem Me o:«!. 

gcn«TM= Jr(dx' + dy'). 

' 4, MN« = pm+PMi/ba« Iff, MNi t ^J* + y* 
» yÜL'+/i!! = ^^ <dy^ + dx-), f^sH 6fc 
Horrade MN s^^ r(dx* + dy*). 

2(yfgabe. ^ö Ifl öie ©IHd&uns für (int ^jme 
fk\) rec^nvinf Herten Cooi^tnäten degeben; man foQ 
i>i<i i^vtt ^^'eorU s^6tim flcpatiw €<nien be^ 
ptmmcn. 

^a btffiNrentiire bt« s^gebene ®UidfanQ, beßmmt 
ben ^rt^ ter SDifferehtiafe Ourcb bie in ber (IHcic^ung 
fntb<Ufnen ®rd|en, unb f(|e fbftbcn ^r(^ in iit §. ai. 
gefuiiOncn odgemeiilen Formeln ^ um aus benfefben bie 
^tf]^renriale|ueiimittiren: fo^f ntdnoi^benn bie Mr« 
langten iiuien burtb enDltd;e ©roßen benimmt. 

^^^!f«9 3* S* bie ©(eidjung für bk 5)aroM, y * = pjc, 
jegeben: fo ijl 2ydy = pdx, fol^Üd) dy =: £^, unk 
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tiMin fSr dx bm gefmibnen ^erf^/ fo iß DU ^Manß 

*^ dy p p Jp 

«xnn man für dx' ben sefunbenen ^Bttt^ fe|^ 

S«^' + y*=g,* + y. !Rim(lly* = pxunt)l 

**' p , p 

ba|«ty*-pV. gofjttc^ ifl tfflj ÖtMbeoJ bre tan. 

gtiKe = lE^ + px a 4«' + px* fofgltt^ bie taiJämfe 
bet faxaM = r ( 4«* + p« ). 

3. ^ie Sorntet fw blt ^it&nonit«(e ^« ib(t> 
tpcim man fuc dx ben gcfunbnen SB(rc^~f«|f/ 

p aydy * 

4. ©fe Sormel für bie Slormofe L, r (dx* + dy*). 

Solglit^ jjl bnö ÖuabMf b«r SRorm«rc ^ (dx* + dy*), 

bas i(i, y' + L_|-, pber »«nn nwm für dx* ben gC:. 

funbnen gßert^ fe|f, y* + y*dy* : iiyfi, lai iji, 

S5b 3 y*+ 
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390 vö. ^t^w^n0irß$. 

bfe aübrmole t)«r 3)«r«b«l = r (px + Jp> 

• $♦ »3. 

^(afeÄbe. StBgemcIne Sotmdn füc ben <3®inM 
m fint»en/ »elc^ti t>tc Suwe ober i^ce "^imgente mit 
Dec Ortinote fewo^l , al« mit txc 2(v< Occ 2Ö>fciffen i» 
jÄtwi^m fünfte mat^t. 5tg. 216. 

J^aftmefller =1, rm ; rM = i: tang raiM, fotgli* 
tang rmM = I^! = ^i wÄMr :rm= ittangrmM, 

f»r9Ö(^tangrMm=I^ = g. 

We€urt)e ober i^re Tangente mit t>«t DrWndt« mad)t, 
ebec tang miM = m } unt> bi« Tangente be« ®tnfel0 
tMlc^en bie Suroe ober i^re tonaente mit ber 7(|re bcr 
2(6fci(r«n ni«*f , ober tang rMm = nj fo ^at man Üt \ 

eO^onelneti Formeln m = j- / w«^ » = j^* 

SufaQ. ©f|e ijtan für m ober n bie tangente 
irg^titeltietf beflimmeen <Smfe(^; fb ^at man eine ®f(w 

^ting In welc^ermon ben SBwe^ t>on |^ ober ^ aus ber 

(^nncHon einer gegebenen (Iurt)e beflimme, unb man er» 
^It atebenn einen ®err^ für x, nwlcber anteigt, cfb wnb i 
n>o ber angenommene ®lnfel bei) folc^cr ^urt)e (late 
finbee, 3. €• man ^«e fiSr eine J^ijperbel bie®Itid)ung 
y* = 2ax 4. 2x*, unb man »Doffe wijfen , in rteld)em^ 
?Punfte bwfe J^i^perM mit ber OrMnate eine« SSinfeT 
am 4T" @rab mad)te: fo tjl &tcr m = i, folglich 

1 = 



.Digitized by 



Google 



sx i?» SXfl^nrcitfiirt man nuitvbje QtQ^meßUii^t^ 
fo ckr^äfC man ayäy - zadx +,4X(]x = (aa + 4x) dj^ 
fetaticfe ^. :: f . = — ?— , ©«nnac^ boe man 

1 = ?^ //ftteHc^a + ax = Xi. SRun Ifr ntt(^ tuet g«^ 

aeUnen ®l«l(Suttg y = rXa« + ax*)* Mli«^ * 
a-f ax Ä |^(aax 4- ax*),. un5 quoftrirtf a* + 4<tx -ft 
4x* s aax + ax*, feIsK<^ a* •(. aax jf 3x*=,-o, otet 
x*+a)i: + 14* = o> fo(3li(^ x =— Ja +r (i«*'— i**} 
=la+y — |a*. ©0 Öfcf«r ®«r(^ föt x unrt»a9Ö(& ifit 
fb fie^t man^ t>aß die scdc^ne J^oper6e( mit bec jDi^ 
Mofe «irgenbs (intn ^nfel t>«n 4 s, ®ra^ mac^ 



sente einet Cum dec £)et)tn()te/ «tes tm?. ^e tec.^ 
:M<mparaae( laufte ^^305. 

3>a in biejem $affe bie ^HlKnfei $. ag; StuK fjhbt (& 
f^|e man in bm ongemeinea Socmein t>ii(e SSiinkl m 

«nb n=e, {fefümme ^ aus WstgeÜ^nen ^»»(tloM» 

Mnt» f^ im^ etsflen $a((e b<n B«^ a ^int |nii9ren Im 
SUnHct = o». . . ' 

€kf«^ mon^ fiSttt führ ^ Ctinw 6ie ®firil:^tmd 
y* 4. X*' = 3ax — aa* + aby — b* ^ ( n>efa^e b<9 rc(^- 
«»intlit^ten^ (Eoorbiitafm «r^afftn wirb^ n>enn man 
VI. §, 34.. bm. Zkir^me^t bti €jrff(«^ a nennt, ben 
Anfang bcrUbfciffen in A^|t^ bie®i«i(^un9y*=a^x^x* 
formirt, unb VI. $. 24. guf, 3. ben Anfang ber 2(^ci^ett 
in E ^{g, aof. aiÄiimmf , ^ b«ß AF = a, EF = b ijl ) : 
(ö ijl i^e ©iffewntiol aydy + axdx = jad* + abüy, 

©b 4 fofsl'td) 
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39« Vii. «DieW^^ftwl»^* 

m\i^i^7 — ab) dy = (3« — Ä) dx, ftlsm 

ay — 2b dx , ; 

Sa -^ AX dy 

@oQ nun b(e ^tansattfe ter iDr^inafe pataM mtbm t 
fb fe$e man benB^j^er &edsefuRt)nen^ra^^2y-*9b=:o^ 
fo(d(i<& y = t>« @e|t man biefen ^ert^ anfiate y in bte 
^^1^ QleiciHtng; fb erhalt man b* + x* = jox — * 
M^ +-2b* -^Jb*, ba5 i(l, X* — 3ax + a^* = o^ 
WgHc^ X =: 18 + fia*, ba< 1(1/ X enfioeber c aa ober 
^ a« 3>iefer gefunbne bopi^ette ^Bkrt§ fär x U^tH btvu 
tioc^/ ba# bie €urt>e ober i^re Xansente ber drbtnate 
yaraflel n)irb in ben ^e^ PunCten A unb B, mliife jur 
£>rbtnate b^ batf if!; cA, KR, unb in bm Xbfci(fen a 
ober 2a, baö ifl Ec, ober EK^ben, (n>obe9 man fid^ 
in ber Stgur^ AF fb grop ol^ AB gebenf en mug ^ n)eU 
AF =: a =: AB in ber ®(eidS^ung angenommen, ifl)« 

©od nun bte ^urbe, ober i^ ^angenre ber 1^ 
6er Tibfciffen paraKel mtUn, ba$ ifl, tbHI mm ^ 
fünfte ipifjen^ uh) foIcM gefc^ie^et: fo fe|e man ben 
Sflenner beö gefunbnen Öruc^ 3» — «x = o, folglich 
^ = la, unb bringe biefen ^ere^ dnflarf x tn btege» 
^ gebene jBWc^ng: fo er^lt man y* + |a* = 4-**— * 
aa* + 2by -.^% ba^ ifl y* — aby + b* = ^J a*, foCg. 
ito^ y — 1> Ä + $a , f0%«(6 y = b + Ja. ©emnö^ 
loirb bte Curbe ober t^re Tangente ber Ttre ber Wfciflfeii 
pavaUel in ben |n)eo Punfeen e unb d, agpelc^ jur llbß 
fciffe ia, baö ifl, Ea, unb ju Orbinafen b + ^a rnibi 
b — i a,. pa$ tfi/ ae unb ad §aben« 

Sufai^* i* ^{e bur(^ be^be Operationen gefunbnen 

|>un^e c, M, d^ e, nemtf man bte * (ßrenjett ber 

^bfdffen unb drbinoten; n>ei( jeber Tibfcife jmifd^eo 

c unb M eine Drbinate juge^drig ifl , au|erbem aber 

'ni(()f, lnbem# fb balb mon x entmeber a -*- q ober 

aa + 
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iDet( feine JDrDmd^e großer ai5 ?e, unb^ fUtner .al& ad 
werben "iönn , tiibem , fo ' ha\ty man y «nttoeber 
h + isi4^ ober.b — ia — q aofe|t, ber CBkrt^Don 
X unm^Itdl) toirb« ^mnüc^ ifl £c bie flettiflr uiib EK 
ek gi^dfe« unter ben ^bfciffen bie »irfU^ Orbinafeta. 
geben; ae bk gr!$#(e unter ben Orbinaren , fiie((be btn 
concaben^^t(/ unb ad bie fleinfie unter benen^ welc^ye» 
ben cont>ejren X|^etl ber ^erip^erie treffen, öuc^'ftnb Öic 
Drbinoten cA, 1(B, jugleid) bie Aeinflen für ben conca* 
ben, tinbbie grämten för ben conbejren Xf^nL 

a« ^rati^ et^tUet, b(i§ bi^e iOkt^ iiM)t nur 
b^et/ n)0 bie Tangente ber jO^binoten ober ben libfti^n 
pdro((eln)irb/ fonbern av^ iugfeic^ bie^^rinjen ber 7i& 
fciffm unb Örbinaten , unb me((^ iMrunrer bie gr^j|ten 
«nb f(ettif}en fi^/ ^ej^immt« 

einem befliirtmten ©efe^e »ac^fen^unb abnt^ixitn, fei 
man öic gröf te «nö; fldfiflc finöcn» 

^a jebe $unctieii , n)efa^ 1(rf bon ®r|pe ^ auc^ 
angeben mag, ate bie Function ber CrbkUtteieitier ifrum« 
men ihtiev lüett^e in einem fNQ« gn j^ -ober ^^iter 
n)trb, ali in jebem i^nbern, n>o man fage, bä$ fte dh 
®r6§fe^ ober ein ^(einfle^ jirfaffe , angefe^n merben 
fann: fbifi «ffei^ar, ba0 ntM noc^ 6er im boisj^erge» 
^nben §* 24. fntmicfetten !SIe(^ob^ ba^ ®r60fe unb 
J^feinfle fnr jebe buf4> eine Function befitmmce ®r6ge 
^nben fdnne. 

3. €• Wian fett eine gegeSene 3# ^ in Jiw^^^ik 
bergcffarttHen, bdf fdcfeebäö tnögfi^g^»0tef)rob«et 
geben« 9f}enfit tnan bm einen l^eU x/ tmb bm afnberti 

5öb $ a^x^ 
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594 vii. ^t W^re Sltwft)!«?. 

♦ — X, |b i(l t&r fSrobucf ax — x* = y, fb%(ic^ 
irdx'— »xdx = 6y, folglich J^ = — ^— • Da man 

^itr bot 3^<>^ ni<^t := o fe|en fantt: fo fe|e mattbeti 
Sßenmr a — ax = o, fofgltc^ a = 2x, unb i^ =: x* 
IDemmd^ er^(t man ba« gci^tt ^tc^uct, tpetm man 
bt€ gegcScne 3<>^t in jtDet; gleite l^t(e r^ilt* 

Sufai$. f5e9 einem folc^m ^u^rucf , betgfetd^n 
im )>or^erge^nt)en ^epfpjet» ax — ^ x^ nnir^ ^at mon 
Kielet einmal ndr^tg/ i^n erf} einer t)etdnberH$en ®rd^ 
y qM^ |n fefen , fonbern brauche i^n n^ g(et<^ ju biffe« 
tentiiren^ unb feine SDiffe^entid/obeTi^ memi ^(d^etf ein 
fötn^, feinen 3^$f^r ober giften Slenner ^om fe|en^ 
0(5 adx »^ 2xdx = p> fotg(t4> i* p x, n>ie W^u 

B' €. ^an fb([ eine gegebene 3a^t a fe e^ilen^ bü$ 
fine|>oeen| be( einen %^ei{$, x<°/ mit einernten! be6 
anbem t§eite'(a — xy mulripiici« , ba< möglich 
Uroßfe 5)robücf ,x"* (a — x)" gebe» JDemnacfe m&rt , 
iBx"-'dx. (a — x)" — nx« (a — x)**"^'dx = o^ 
fblgö^/ »enn man mit x"-'dx Ql — x)"--' bWböt, 
m (ar-r- x) — nx = o^ oberma— tnx — nx"=:o, 

f^Ig«<^^^ = *^ ®^^* e5 fe9 m=:a; npj/ |^ 

i^x ;^ |a b^ eine X^l, unb bo^er fa bor ontee«. 

2Juf^at>e- €me ®r6fe Idft <(tt ®r6§te«, ob« 
ein Älein|leö; ober beijDcö |u; man fbB befWmmert, in 
n>eld[>em oon biefm brep 5^Bcn fic^ bf e ^Srofe bejinfee. 

^n ^i^. 205. fte^e man, t>a^ eine €hrä^ auf 
imeperfe^ %r ein ®r6gf e5 ober ein ^Iein(}e5 merben fann. 
jDenn bk; 0rbinMe bM nmcf^ß bif fte bie grä^e ae mirb, 

" .. - . unb 
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i.^n^SHffeteitettrtte(&minö. .395 

hi^ fk 6i€ gr6§re KB toirb f noo fie pt6|iid) fiiQe fielet. 
fbie Orbinatf t^ titmmc ab/ bi^ fie bie fieinfle ad mirb/ 
tin& mäc(^ Don ba «n mteber; bie Orbinate Hm nimmt 
cb, bitfk bie fleinfie KB n^rb, m fie pr6|ri(& f}i6e 
fie^e. 3)emnad^ ip[ KB bet^ j^Id^m ©tiflffanbe jug^i^ 
ein ®rdpre^ für ben coMtpm nnb ein ^(eipfletf für ben 
roncat>en ^^U ber ^erip^erie* 

Um t>Q^ ebgebac^ftbrev $aQe |u unferfc^iben/ ^ 
man mir n&t^, memt a ben ^Serc^ tH)n x im $aU betf 
®r6gfen ober .^(einflen anietgty in ber gegebenen 
^nction anf!att x bo^ einemal a 4- 9/ ^^ anbrem^ 
^ — q i^ f<^' $inbet ftc^ a(dbenn b«r bet^berfeifide 
®er(^ tee( unb f (einer ^ cbtt $rj§er afd ber ^ert^ bon 
X = a^ fo ^at man im erfien $aSe ein @ti^t€6, im 
jwe^ten ein ^ein(!e«* ^inbet i$ fict^ aber > ba$ bon beni 
le«)ber feieisen ^B^t^btt eine ree(/ ber onbre nur einge^ 
btibet ifi: fb .§at man ein ®r6fte$ imb ein ^(einibf 
jugleid».. 

TifitmiffanQ. ^^yUif^ abge^beff roorbttt^ 
mag l^nreit^ehb fe^n/ ben beiit Qfebrau^ ber ^iffetem 
tiale/ ber fi(6 no(^ biel meitet effleeüft/ nnb Aber^upe 
))on ber X>t^itiiHa(re(^tii^ , bie «r^en idegrife ^ 
geben* 



3»<ö* 



Digitized by VjOOQIC 



396 vii^ie^^mUmh)fi^. 

pil " I f ^fjjü»^ I ■ • 'M 






g^ eint enWic^e^rdfe«!« f!^rem ^ifferetttidl abld^ 
tert, Da« (fl, olle ^fffertntWIe, welc^ eine enWW&e 
^ ©r6fe/, bc9 t^em tie&ergange ht emen gewfffeh B«^ 
l^nb, burd^Ioufen ift, fummiren; l^fl|ec öud^ öet 
5ßuc^|lobe f D(tf Setc^ert öe« ^ntesrals^tfl* 

So |kt||( }. 9Adx a xbfe @untni€^ir.<k^ mb^ 

X, biej^ise®r6ße/ au$ beten Dtfferentürung Me gege« 
1^ |it tttcgrimibe^ ^tuic^n dx gemarM tß* S)a^ 
l(i «« ein fW^ertf SKfi^mal/ (Hiß man r((^g infegHrt 
^äkt , wem man f>^i g^iuibne ^td^gfol pi^entiitt, 
•tib mmJ^ietauatm gi^eftene ^iffnat^lt^ulbit er« 
^It @o jfl !♦ €• f (xdy + ydx) c= xy , mt)em 
d ( xy ) fc: xdy + ydx , btm gegebenen t)iffcrenf lal* 

SttfaQ. ^at ^idfm be« ^nte^taü ge^et nicbt auf 
bie n4cbRfo(gent)e ®rc§e üfifetn ^ fonbetn auf ben ganjen 
fo(genben Huitixnd, toem fo(cber ein ^roOuct ober Üuo« 
ejene Ifi; ba man benfelben nur altfbenn in eine $aren« 
tbefe einfd^liefr, n)enn er ^nt <Summe ober ^ifferenj, 
c|»er dn iufammengefe|rer Factor Iff« Co jeige |. Qf« 

fxdx r'Ca — x) ba« ^nfegral be« ganjen 9)robucfö, fo 
tote f ( xydz + xzdy + yzdx) 0a6,^ntegraf ber gan|en 
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isIro^Vn fmb ; ober f (adx 4- hdf + ißdz^)'bie ^nfegraW 
ber einjefttm ®Het)er/ n^efc^e nur einjelrie ))erdnber(id)e 
$IM0fn ent^rv ^jn >|^n ^oO i(} fbhbeättur ein« 
^bförfunj/ t^«^ eigtorlic^fadx + Chdy-+ieAz (leigm 
rnäpf^^ ,SDie «ri?^ ^iei^iKtguartmact^ e« nQt^i9ea»> 
li^v noe^ Bi^ M 9^robuce jn>e9er ^ntefirale anOeuteti 
iDifl^ ba| jblc^e^ burcft 6a$ ^]!)bi(riplicationö}eid)en ge« 
fc^* S^Ci'Pdxflidx, nicfetaferlVdxfQdx. 

^timerfuhg'« t)d alle @rdgen t)urc^ ^(f)fen iin4 
Tlbne^men aui einem 3uft<^nbe in ben onbern frefen fori« 
Xienj f^i^ifi fi>^t mdH i^ltmmlur^ fon« 

iiQcft t)em,(^^e$e berl8t#fisfeU j|b ^efc^ie^t/ bnf fte toom 
7(nfatige feid |u €nbe(JÄe3w>tft^enjufIdnbe Beerefen, unt> 
5« T* 3wft 5> twm e^em pocfefiprfgen&en Suff^^be junr 
dnbern nac^flfol^enben Buflanl&eiRib (p fort geldiigeti: f<» 
mn^ tfen btefim tiebergange/ beii min bur^ bie ©Ifl^ 
Kentüifc au^brikfr/ unb^ ber bei^b jeber &ti^t eigenen @^ 
je|en unfcrnM)r^n i(l/ i^r nöd^e^nber 3tif^^^)>^ un]> 
b^er bie 97arur ber ®rJ§e felbf} o^^ongen* ^emnoc^ 
ia^ ^fb «üd bi^ 2(re unb Smi^, foie eine ^rpge au$ 
tinem B^^^^in ben anbern gifangt ^ rucfh^drf^ ein 
@c^bif juf «ie ®rd^e fel6(l mact^; unb biefer @(^$ 
iDtrb g^mac^^ menn man M beni Differential bi$ ^n* 
tegr«! ftnbef. 

$• 38. 

^!Die ^{ferentialfiinction, »efd^e integrirt ivcr^ 
ben jpU, unb auf Deren 95efc^ffen^ek fic^ naturlic^ef 
^dfe bie 9ltt ber Operation bei>ni Sntegriren grün^ 
ben mu^, ifl entweber »ollfldnbig, ober unwfi^dn* 
big; entroeber ganj ober 9ebrocl[)cn; enttt>eDer ratlos 
nal ober irrational; entweder monomifc^, ober nic^t 
monomifd^; entmeOer von semeinen Tropen/ oDip 

bott 
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398 viL<Die|i^mS(na(t)fif 

Wtt ©wtenrialgröfe^; enftwba »on einw (»et t?^ 

- 1. Vööflitiöjg ifl f?e, »«wn fte fo 1^; wi*f« mü 
tiiw »irn«(>«t5)iffmnrilrung «ttflonbm; «nroöfli«* 
Wg> »«in tttUvObtud niibt bö« ganje ^Iffcmifiof tor- 
Äeflf. ©0 ip j.€. xdy +yHx^ öfter bo8 X)if^tiAl «« 

xyjwfcoiM^^^^/^, ober ba« 35iff«rendaIt>o»i ~ /. 

»ettfldttWSi hingegen xdy, oberxdy — ydx Mttwtt* 
jlanblg. , 

' 2. (Bebrod)en ober g<tn$ it fle, f< tuKJ^bem bie 
t>er(Si^(i(^ ®t6^t au^ titt fRmn«r eine« ^ud}ß toor« 

jfomrof, ober rnc^lL 3-.^r .^1^^ ifJ^««|/ ^inö<8<» 

/ü^)V ««\-S^ iffVr^i^. tmb noot 

vnfTMber fo^ boß ble t)er(iHberl{(6e <9rd$e int SRenner 
«ie $ac(or/ ober iii(()t ato $ac(or i»orfomifif. 

3' ^ttotial ober UTAttottaly je iKu^iti fi(^ {n 
ifyc ein gonjer ober gebcec^cr (ippomnt befinbet/ wetdKr 
otif bte t>eranberlUtK ®ra$e ge^. @o tfl j. €» 
bdx (•* + bx ) - * tMionof/ hingegen xdx (a -r- x)i 
irrorional. ^ , 

4. ^H in ber ^uncrion irgenb eine ^ofenj einer 
, jn>ei^§eili^n ober me^rf^ifigen ®rd^ / morunf^-bie 
vfranberli(^( ®ri^t mit b(finblt(&: fo ^d§t bie Function 
}>tnomir4>/ ober muUittotmfc^; fonf! aber tttono* 
mifc^. €•) itl |. e 3 xdx (a' + x") ^ Wnomif«^, §in. 
«^3en ^^i^:;^— m»nom#. 

5. 3ii 
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5. 3ß in 6rr $unetien dn Wr^nbeiKc^cf €jppon«nf; 
tÜ »"dx, ober ifl (i( ou^ nur Hü ^ifftwaial Hnti ut» 

4b&cr(id^n ^rponen(en/«(5 — ^ n>e(d)e$man tvtmnttf 

nnrn ber Bo^ftr I>f< ^Sruc^tf (Mtf genaue !Differenffo( brr 
DeräRbeclicfKn ®rdße im 9lenner enf^att: fo if} fte eine 
^tmctton für i^pontntialsv6$en; fon^ aber wie in 
a0ent>or^er9c^enben;^9fpie(enf&r gemeine (Stifftt, 
tk md)t ju ben €;i>onentia(9r6ßen gi^itm. 

6. &ib(t(& tnt^ü xdx nur ein«/ a6er xdy, jioep 
Mr3iiberli(^e ®rdßen. 

Uf «»orgeiegtcn X)iffertntial' Function au<^ bca ®ef^lfre 
be^ ^ntegrirens t>erf(^ieben fe^n möffe ; unb bet^ bet 
finen genauer unb.ieid^fer/ he^ ber onbem nid^t fo genaii 
otMr bo4) mißlich bon |}atfen ge^en nxrbe. 

TlnmntuttQ. Hud^ Qe^Stt nec^ ^ie^ ber Unfer* 
ftd^ieb, b(^ hai gegebene ^ifferenriai enfweber bon ber 
crf|en ober bon einer ^^rn Orbnung ; enfweber eine 
;£>$f|;(rentiol«®ri0e^ ober cineX)i^entiaI<@Iet4|Ungifl. 

§» 29. 

^tttcHon gefc^te^et entmeber mittelbar, ftflnad>Dor< 
^etsegangcnec QJocSetcttuns urvö ^an^fotmotion 
Nr tÄfseiegten Function, ober immittelb<ir *^ne 
fol^ Vorbereitung; entnxbet genau, oKernurbur^ 
^pprojrimation; enttbeber mit <^ülfe ber Logarithmen/ 
ber ?8tnomlalformcl, ber unenblic^en 3^ei^w, nUt 
o^ne^foIc()e ^ülfe. 

5uf««. 
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Aoo . VII. SHe^^tcaml^W. 

Sitfais» ^m tann jwar j^ segele ^ncf bn Hf< 
ferettfücra; ober ni4>t jebe ^ifferenriolfunction lagt fui^ 
tntegriren; entn>cb«r/ toeU fie unt>onf}dnbig, unb mei^il 
3dr mtd feiner B»{rf(id)en ^tfferentiirunj entf}a»t>«n ^, 
ober icdl man Bi^^r md) tme 197et§ot)d t^rer ^aC«.4rai 
lion ^«funben ^t; &<i ti f« gor tM^rm t>ie(e Qiebt, M 
toe(4>en man nur wenige ebcr-gor feine J^offhung ^, 
|emdf5^)u i^ret ^(egcarion jugeiangett. 

®tc J^nbötnentalresel be« Sntegrfl?«!«, taeM^ 
man i^^mal t^erfuc^en mu§/ (De man biefpecieOen 
QRetfiDöm ju ^ü(fc nimmt, ift bec umgelegte 9[B« 
b<< ^iff^tntiixet\i, ndtnctd!^ man ta» enfftcgengei» 
fe^tc wn bem tf^uf, «w« man b^m ^fermtlire» 
Qrt^an^at, anbn>obur(&manbieb(ffecentttrte@rii^ 
Je, big auf ble bepi ^ifmntiiren nxggcfain«n be« 
fl^nbigen ®t6§«n, welche man bur(^ bcn ^uc^flabm 
C anzeigt, not^wenbig »iebcr credit. 



i(i j. €♦ offenbar fdx = x + C 
fi^=log.y. 

^ufae. I. Skiffe ^mbitmentaheQtl l&^t ff(& mit 
^utfie einiger ^nfTgrtffe in fe^r mefen SdUen^ bte cH 
^ wnoi<tiU fc^ittf«/ mir Erfolg anwenberi; reidK 
übef h0f meiten niijt ju aüen ^ auc^ nid}e immer jur ^nf# 
becfung ber t)erfle<ffen beftänbigen ®r6gert ^in» ^f« 
fplc^n fpecieffen ^aüen muß motji benn befonbre i)!Ret^o« 
ben fennen unb äHjumenben n)iffcn. ^O/ ba aucb off 
ba6 ^megrof iiid)r genau , ober rno^i $ar nic^ ju finben 
ifh fo mu§ man aM fiebern ^ennjeicM Ju beflimmen 
toiffen, 06 unb in »ie fern jebeömal m ^ntegrat ilatt 

ftnben 
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^t^«>i'fomte ober ni^t, unb wie lornt fid^ ^d6e$ |U iMr« 

♦ 
' 3. 2(uö bem ötfo gefunbitett ^tt^^P^^^ f^^fl^« pd^ ^te 
tnblic^eu ©rigm nt(^e nur nötb i|w t)erdnber(U^eii 
^^iUn oWei^^n,, fonbern au^ tj^rc fccfiänblgett ^ßfife 
(e^immen; vot'ööii bepm (gebraut ber ^ntesroh bait 
mehrere* B^^Sor ifi e« nicf^t ndi^ig auf bk beßiinbigm 
®r6^cn, bic \iöi iiuv auö4)ett befoubef n Umfldnben bee 
©acfee etgtbeti, odjt |u ^abenj ober foerrigflenö ^tnreft 
c^enb; fte nur aOgemein bur(^ bert SSuc^ßaben' C 
onjubeufen» ^ 

2(timerfuii3* J)er weke Umfang ber ^nftgrofr 
tec^nung , utib Dfe bfekn «nb großen ©c^mferfgfe ifen^ 
tDomIr fte \)er6unben jf! , machen «ö nof^menbig , baf 
man ftd) in bfn erjlen^femenfen nur auf bie ößgenüefn* 
SKet^obe bet Junbamenf alregef elnfi^rdpfe^ unb nur aiif 
einige Dermicfeftere §dffe ausbreite , »efc^e ficb ber $uru 
bamentafreg^I nocb auf irgenb elne2{rf unfermerfen (offen J 
Mm fo me^ ba biefed fc^on ^inreicftenb If!, »on bem t^or» 
f^il^afren ®ebraucbe, ber pcfe t)oa ben J^^ntegrafen mo« 
(^en Idßf/ ^griffe jg gebem 'Jiucb n>irb t^on fdneti 
^ifferentialgleid^ui^gen, fonbem nur \>ott 35ifferenriat v 
gv&^tn unb jmar nur Don ber erfien jdrbnung im <$i^(gen« 
bejn We 9lebe fepn. 

® (e ^unbömentöfrcöd ber 3nt<ör(iim9 ijemeftiet 
©tffcrentiale erfoDett/ ba§ matiWegegebcne^unctioii 
einer eirtjelnen wrdnbetliel&en -©i^^e, bie feine (Si?po/» 
nentialgrfife ifl, na^bem manjß berfeiben ben (irp^^ 
nenten ber üerdnberWc^en ©r6f e um @iö« er^o^et ^at, 
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402 viL ©teuere anal9fi^. 

Init bttn Ebnete i)ef ec|6§ct:eB €w»neitfm (n tos 
5J)ifferentiaI'i)ep »eränbcrlic^en @r6§c Dtoiöfee* * 

iDatf man 6ei)im ^tfferf itdiren f inet )»erdttber(i(^en ®r6^ 
get^Qtv^at/ tDoburcb man nce^menbig feiere ®rä^e fe(&i{ 
«i)tet)er ^r^^ft^ 4uf eben bk^Titt, tote jcbe ®rd§e unt)ßr- 
anhevt ^eibt, mnn man fte mtUinerSo^l mufdpltcirf, 
imb ba^ bc^er enffle^enbe ^obuctmit berfe(ben 2o^( 
«hiebet bMbitt 

X m-xj mx"-""^'dx. mx^dx _- 

5ufa($. %; 3>a§ fdx n x^ unb fadx = ax fe^, f^ 
^ef tnan Mm etilen S5HcP; tnWg loffen (leb aud^ bet- 
tle Jcfeen 5dtte ijacb ber 5wn^wtenfa(rege(« be^nbeln^ 

!Denn ba dx a x^dx, fb i(l fl^x = ^^^ =; ''/^ = x. 

(o+i)dx dx ' 

a. TtuibfSr irrotlonafe Süncrtonen |)agf *le Sieget 

«^ * 'dx 



<i+i)ax 



3. e 6rxdx = fax^dx =r: 
ax^dx _ aay*x^ 

3. 7(u^ bem Jdgetfben miiter^effen, bofbfc^egel 
tio^ für meflkre <Jdße pöffe* Sluc ein ^aU ifl fiefö au^ 
genommen, wo ber €jrpwienf ter »erdnberHcberi ®r6ge 
tie wgarit^ ©n^ie JfJ* 3. €. ax ^ ' dx. a^enn in 

for^^mSaffeiflfax-'dxte ^ vT~ =; !^ =: 

' (-^i + i)dx o 

-1 = cx) Äu$ bem Sotgeniben »fcb er^en, t>a^ ber» 

O ■ - 

gleiten 
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9. Söön^et^neegÄÄed^mmg» 405 

gfci<^ 5««wt«w «x-*dx otwc ^ «fit logarit^fji^et 

ajifftrenfiof, nom«* d (aJx) = dj(lx*-) fcp, unb wie 
man ftc^ t>abe9 ju txt^tten ^abe, 

4. ^utf e6en beut ®runbe fütb ou^ bie Suncfionm 
«u^genaiiimen^ wortnn obgeba4)t(r QjnpmeM ftlh^tine 
Mrdnbcrlic^ ®ri!^ i^, i9ot>tn au(^ im ^ofgenben tM 
ow^rere» 

2(«fgabe. Ö^nje •S)lffeKntiö||«nctioneo, »o» 
tnn niic eine mpnomifd^e berdntmil^e ®v6^t ifi, jß ' 
tntesciwn. ; 

3ur bfefen $a(I wenbet man o^ne meiere Umfldnbe 
tfe Sunt)amcnta(reg«( $.31. ufiniit(e(6ar an; nur;baif 
ber Qtrponenc bev »erdnberUcbfn ®rd§e n)eb(r btt negative 
Gin^ett , nod) auc^ fe(b(l dne verdnberiti^e ®r^ße («pn/ 
§. 3v3«f-3.4. 

A fA Ol rmj x"** _- j4x"dx ax"*'. 

tmbfx^dx = .^ = il^^I^j „„5 f3x«dx = 
!i! sx'j «nbfdxrx =: fxidx=^ = |rx». 

3 * 

2(ufgabe. ©cbroc^enc, ©ifferenrtolfuncrfonen; 
toon'nn nur eine monotnif(&e bernn£)erli(^e @r6f e i% 
)u inteflcijen. 

f(8an bringe iut>or bie Mrdnbertic^e ®r60e mitref^ 
be0 negatt» gefe^tm €jrponenren ata bem 9Umi«r in titj» 

<5c 3 • Sd^er, 



' ,V 
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404 vn S){ef ijm ?Mij)fl^. 



»» K» 



„m-n*x !.rWx -bx—^dx 

^» b*) (n» — n -f i) ' ax # 



. - tj ♦ t 



_^!^ -_.; unD f— = fx 'dxs—^j- — 

^i • ^AxTTx fX^.x~^dx fX^'x'^dx 



X 

1 



t 



$«Mpe 



i:^ = fx''?~^dx=fx'^-dx=iLJ!\ ^' 



n — m ■<■ mtt 



_ mnx «"» 



n — m + mn 

Öer 34^rer b<r 5wn<^t">" «" genaue» ©Ifferendfll b«« 
Sfienner« ettt^olt j t>enn a(«^enn ift fie «in lofloiit^mifcb«« 

j)ifferentlo(. ©0 ijl j. €. f w = log. x. ©er 

Allgemeine Kuöbrutf, fär fcergfdt^en guncHonen ift 
bmx"-^ j^ j ^., ^ ^») ^ ^^„ . ,j jjj^ 
rc(a + x») 
Ba&l« t>er Function «ngcfroffen »irfr. 

§. 54. 

,2(ufgabe. Sufötttwenöefc^te ©iffcrcntlalfunctio« 
fwnju (rttegmcn, »enti We'® Hebet nur einjdnc mo# 
nomifc&(«ecänDerH<^e ^cö^en ent^Uen. 

... 5» 
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^n bkfm^^aüe toiit jrbetf «injelne ®(M für ft<^ 
Noc^ ber dmHmtnUtte$tfin(tstitU 3> ^> x 

' ' • • ■ » ■ g • 

I. /'(aax*dx— bz-'dz+ f c5rTdjr)a;|ax'4. 

i 4 + fcyi • 



ax-** 



a, f(ax"'dx~l)x»-»dx + cy"-"<3y)f: — -^ , 

n -^ I m — n + i* , '^ 

. ■ ■■ ^ 

- y ^x°dx — bx°dx _ ^ax^-'dx'^ M "-'Bx 

ax" bx" 

*^ ni <a» + b») jflkh (a» + b»/ ^ 

" |.ax*dx — bdx ^cy*dy — ey-'dy r/adx 

bx~^dx v^ cdy^ _ ey^dy v _^ ax_^ . bx ~ ' j^ 
« _. b jiT a +"b ~ »+b / *" iTI^ b "*" a— b 

cy *ey-\ _ ax b . cy e ^ 

Mrfa~4(^a + b)~«— b"''ax — bx »a+b ,ay*(a+b)* ^ 

2lufe<tbe. 3ufammengcfe$te ©ifferenHalfuncffo*» ' 
nm 5u wtegtirm / wenn We ©lieb« Me '3>i;ol»ucte 
»«fc^iebenet mononiifi^ec lücr^nbecHtä^er ©r6§m 
entgolten. 

i I. SWön Infegrlrejebeö eirtjelne ®Iie5^ «f«vo6 Ne , 
äBrigen t>erdnberli(^cnWro§eit/ in me((^e ba5 i^if^ren* , 
fiQl iet einen muttipltcirt ifi, beflonbige ®rö$etv n>aretu 
f^r§4(tnian«j|S^en ®lfe]>ern einer(e9^ntegra(':'foi^ 
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4o6 , Vir. S)te ^6^m^m{\)^. ^ 

t«)!> 3^nregral <iü$ ötteti eMiAem ^ obec (inb nicfiit fb 
Diel ®(irter ol6 t>erdn&etlj(^c ®r5ßcn in jet)'em®licbe? 
fb i|J bacf ?)lfffrcnfwl etjtme&er* nic^f v?pff(lanöjg/ ot»er 
Kßr fid> na^ bi«fer Siegel nic^t integreren* ^ 

©P ifl !♦ €. f(xay + ydx) = xy ;> un() 
f(xy^ly + yMx) = xy' ; imt) f (xyz'crx,+ 
3(»yzMy + xY^^<^^ - xV*z^ J^lngegen fxdy, 
cber fx^dx, 1(1 tHU^oüfldnWg» ^ ' 

IL Dberflffgemein: SWan ne^me Mejemgen ©lieber/ 
toorinn bai 5Dif^rential*einer t)erant)erUd)en @t6ße twr» 
fommf , jufammen, unb tnfegrice fofcfee, oW ob nu^biet 
feeinjige t)erdnberlic^c ®r6ge t^or^anben toite. Dad 
<i(fo gefunbne ^J^^^gf^^' biffercntlire mm, mb fubtro^iri 
ba$ SitfuUat bon ber gegebenen $ut4|pi* 551eibe a(^ 
benn fein Siefl: fo ^at man bod gefud(?ee integral ge« 
fiinben; bleibt aber ein SKeiJ: fo^erfn^re man bamit, 
tote jubcr^ unb füge ba^ neue Önfegrol bem t^r^erge« 
^et^ben ben* ^iefe Operation n>ieber|o(e man bi$ fein 
IRefJ me^r bleibt, melcbeö gefc^e^en wirb, n)#n bte ge^ 
$ebene Function integrabcl ifl» , * ^ 

integrirt »erben. SWan ne^rtie bie ©lieber, »orinn ax 
' borfommt, ndmüc^ gx^ydx + yMx,. unb irttegrire fie, 
aU ob ninr x-eine t>eränberHcbe/ ynber eine befTdnbige 
®ti$t wäret fo er^lt man xV + y*x, tt>ot)Od ba6 ^i^ 
ferential x^dy + ayxMx + yMx + 5xy*dy, wn t)er 
gegebenen Function fubtra^irt, feinen SKeJl lagt, ©em« 
nad) ifl f (3x*ydx + xMy + ^xyMy + jMx) 

cxV + y'x. ' 

♦ m 

€ben fo, »enn man x'3y + sx^ydx+xM^+axzdx 
4 xd% + y^dy, tntegriren folte, ifxtiMS^ man juerft 

• Ailt 
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2. S5üft^r3rrt5grartt#^^ 4^ 

2xz<lx + xdÄ, ol6 eb «ur x t^rdnberlicfe bore: foer* 
^U man x^ + x*z + ^x^, »oteon ba^ 3>ifreren»^ 
fiol 3x*ydx + xMy + 2xzdx + x*dz + xdx^ t)on bee 
gegebenen 5"«rtton fubtta^irt , jum JXcfle y*dy Id§f» 
aSon biefem SXefie njirbbo« ^^trtegral iy' ju bcm bereit«^ 
gefunbncn abbirt. Demnach t|l f (x^y + sx^yd^c + 
x^dz + ßxzdx + idx + y^dy) =t x'y»+ 3C*z + 

» 
3ufa^ )i. 5Öiff man jum borou« »tflen; ob ber# 
gleichen S>tfferentta(e/ n)enn (te nur jwe^ t^eranbevlk^e 
®r6^en ent^a(fen> t)ofl|lanbt9, unb bo^er integrabeC 
fihb: fo'bifl^renttlre man ben Soefficicnfent)ondx/aI* 
ob nur y »eranberlid) n>aie, unb ben Soefftclentcn t)ont 
dy al6 ob nur x t)erdnbcr{i^ wdre. SDfefbire man bie 
mfo gefunbncn SDifferentiafe I bod erfle mte dy,^ tas 
jtt>e9tc mitdx, unb man ftnbef be^be Üiiortenren gleidjr 
fo iß ba6 QeQtbm^ ^Differential %o(If!dnbig unb tnfegra# 
bei* 3* €E. Co fott -f y'dx + xy% fetegrirt n)e*inr 

fo Jfl iiiZ!2 p ii|2l2, wenn man be^m erffen nur 

' ' dy dx / 

y^ berjm jme^fen nur x afe t)erdnberft(b annimmt ©enn 
. ^lUbenn er^dle igian ^^ = ^^ 'JDof^er i|l bie ^ege^ 

bene SDifferenfiaffunceion bolffldnbig, unb giebe jum 3*«* 
ttgrat iy^^* J^ngegen i(! xydx + a^dy nid)C wÜa 

fldnbig unb ba^r ouc^ nic^e integi:abel^ meii —~ ni(^( 

bemi^ gleich ijl. 

. a* ^ejieid^nee mjais berg&ic^en ^ifferentiat tum. ^mif 
twrdnberlic^en ®r5ßen mit Adx + Bdy: fo ifl baffelbe 
tjoßfldnbig^ is>enn, arnf bie twf;er befd^riebene 'Xxt 

€c 4 ^ 
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408 yn. SMeliJere mofy0. 

^ c ^ (ff. ©n ©Iffwenfldl' »on brei» wränbccfi*«« 
€}rdfen, Adx + Bdy + Cdz, ifi aujf e6en bi'e 2(rf ttoO^ 

dB _ dC 

^uf^abe, ^inomifc^e ^iffmntiolfuncttonen su 

I. 93knn b(c€oefftcttn( «in g/ttmt« ^if^etmtUi, bet 
tetäwbetiid)en @ti$e im idinomiunt/ ent^it: fo hm mm 
ft^Ui^i na^ Der Sunbamenfalresel ihtcgctcnu 3* ^ 

1. €tf f<» (abdx + aaxdx) (bx + x*)^ ju itt«8rl. 
ftti: fo m^alt bcr ^oefPdenf a (bdx -^ oxdx) tatf $e> 
«an« ©ifferentiar wn^bx + x', iwlld (bx + x*) =: 

bdx J. axdx, IDemnai i^ ia (bx + x*)^ (bik 4- »xdx) 

'5:f a (bx + x*)^ * f a (bx + X') r(bx+ x*>. 

2. €5fe5 3xdx(a*+x*)i |u iiitegrCwn : fo enf^ 
&er ^offpcient ^ xdx t>aö genaue ©tffmncioJ tw)tta*+x% 
mlc^d 3, xdx ifl, tpobep öuf b^n Utiterfc^teb ber be* 
Oonbiaen ®roßen 3 unt> 2 nt4>e ju achten iff. S)emna(^ 

«li-(a-+x*)t,:3xdx = ^-^^P^-^ =^ 

Ob«f = r(a* + x*)', 

aiK^ tiuf rdnomifcbe Functionen, aucb auf fofd^i ^it 
m«^ a(« (ine »erdnberU«^ (Sro$e cnMeru @o iff 
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i.e r-rl^ = fbdx(a*+bx)-* - (^±^)r 

=?= f r(ax+y)»} MtiU f (xdy^+ y^i^ + 2ydy) 

(X3r+'y* + a*)r = ^(xy + y* + a»)^^- 

, ^ ax*ydy -f- gy*» <lx + ixdx + tydy- 

tin^ f.^- — i r— — — , :_3. 

, r(^'y*+,3t* + y/') 
f (axf ydy + 2y*xdx+2xdx+ 2ydy)(xy 4.x*+y*) -f 

II. ^mn ber (J^e|filcfenf mc^f ba« genaue J)tfferen» 
fial ber tjerpnberltct^ett ®r6ge Im Öinomium entjxilt : fo 
tant\ man burc^^eenjiceti;, ^jpera^iren, SMuftipiiciren 
ot|^r3)tt>tbtreti/ unbtrmteformiren bte gegebene ^uncttoti 
jttm ^^^fegrt^eri jubereftw* . ^ 

, I* €tf fe9 (axdx -f bx^dx ) f ax + x* ) ju tnfegriren : 
|b er^beman äx 4- X* In bie jmei^fe Poren j a^x^ + aax' + X*, 
unbmuWpHcirefolcfee mit bem €of ffccienfen axdx + bx^dx : 
f> et^äU man aVdx ^ aaVdx + axMx + a'^bx^dx + 
»abxMx + bx**dx , unb burcb ^«^egrtruftg Jbet ejnjeineti 
©lieber baö gepimfe ^nfegral, iaV + fa^x* + 
^ax*^ + la^bx^ + llbx^ + |bx^ 

2; €a^fc9 sdx (a* + 2ax + x*) "^ * ju infegrireK, 
n)0,ba6 trfnomtum eine t^ofljlanWge 5)oeenj m^HJ ^n 
fotc^em 5afle errra^tre mcn baraus bie 9Burjd, unb 
berme^re ben €r}>onenfen be^ trinomlum^ um fo t)jel 
®tabe« 9te ^ierifl bie £^uobrüimar|e( a -f x^ unb b4« 
>r f 3dx (a*+ aax-f x*)-* c fadx f a + x)-% n)0 
fo gar ber Soeflfidint nunmehr ba$ genaue 5)iff€rentia( 
JM SBfnomtuniö enthalt* SDemrtadi i|i f3dx (a.+ x) -* ;s 
jdx(a + x)-^ _ .^i 

€c 5 V 3. €i 
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410 vii^k^^m^mi^^ 

3. Qi fe9 (s<*d3c + 2x^dx) (aV + x*) ^ ju mfegtir 
reit* 9Kan mulftplidre bch einen 5<^ctor mit einet 9)öeen| 
ton X ^ unb Mt>ibire ben anbetn $ac(or mit ^ben biefer 
^otmi, tooiutti) bie Function nid)f ^eanbertiüirb; (i($ 
^ter merbe ber ^oefficient mit x'^ mulripücirt/ tmb bat 

SSinpmlum mit x^ = x' biwbirt, ba^er f(aMx+ax^4x) 

(a*x^ +,x<^;i = f (a^xdx + öVdx) (aV + x^*)*, n>0 
ttunme^r ber Soe fficient ba« genaue SDifferentiül bes W« 
tiomifü^en ^actord enthalt. S^emnoc^ i(i botf-^ntegr^ 

l(aV + x4)i, 

• 

Auf e6en W«"»« fl! f(3aKMx+4x*dx) (ax+V)ia 

f (3ax*dx + 4x'dx)<ax* + x*^^ ='f (ax' + x*)^ ; uii^ 

fdx (aV + x*)T pfxdx (a*+ x')^ = f (a\+ x*)^. 

4. €tf j€9 xdxr(a — x)jMlttf«3nfetu fSlmf«^ 

r(a-x)=z, fofgfKfe«-x=z'», fi>l[9«(&a-z*=x, fbfglit^ 

— 4z'dzpdx.35emnac^ ifl xdx = - 4az'dz-f 4z''dz^ unb 

xdxr(a-x) = -4z*dz+4z»dz. Jotallc^ ffl fxdx rC« - x} = 

— fz' + iz'. «Run ijl (a — x)T = 2, itt|t> ^a^r 
(a — x)^ = z% unb(a~x)^=2»», gofsric^ jjl 

ljdxr(a-~x) = — f(a— x)^ + *(ä — x)f = 
^f r(a — x)*+|rOi-x)». 

"Auf eUn bfe 2(rt Ifl, wenn man (a — x)~' = z-*; 

: fölglicft (a -r x)^ = z , \inb a — X = z* fe |(, f ^:; s 

fxdx (a — x)"i = f ( — 4az*dz + 4z'd2)' = 

— f az' + *z' = — f (a ~ x)^ + 4 (a — x)i. 
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7(uf eben bie ^rf tfl/ toem man (a + x)^ = z*f 
fofgü^ a + X = z fe|t; fxdx (a + x)^ = fz^dz .— azf dz s 
^zl _ |az^ = f (a + x)5. ~ f a (a + X)^, ] 

5* €ö fe9 bdxT'Cax^^jl: x') )u inf^riren. Wlan 
multiplicive Den Socfficknfen mit x, unb bit>iöicc 8cH atx^'^ 

tem^QCtot mit x^ =x: (b i|! bdxi^^(ax* + x') = 

bxdx r* (i + x), (Se|€ nron nu^ K" (a + x) = z vfofg« 
licÖLa + x = z,unb^=:z — a: foi|lfbdxr(ax^4:x')=s 

ii(bzdz A- abdz) z^ = f (bz^dz — abz^dz) = 

|:b2^ — fabz^ =: |b Ca + x)l — fab (ä + x)^« 
f b r (a + y^y — lab r (a. + x)^ 

. III. Srtteövirting htv (^j;ponehtia(< - .. 
2)ifltrentiate, 

• §. 37. ' 

* mim!bor |j intcQciwn. - , '^ 

gnt^lt Der Sd&f* t<s g«scb«ftcn ©iffctentlaW Da* 
genaue 5)iff«rentioT bei ffltmnßi fo i(l ter iog^rit^mui 
beö SRennfW/ mit tten ttroa i>ot^mt>tnm bcfidnbigeti 
Öro^m muitfpHcirt/ boö gefuc^te^S^nwgtoI, $. ig. , 

eo ift J^e f^ = log. y ; unb f^ = a log, r 
is log. x*j unl> f^ = "g- log. X = log. rx"; utit) 



.axdx .adx ^ 
bj?r = 1 bx •*= b 



r«^' ^ f'i! c ~ log. X = • log. r X*; Mttb 
* bx^ *" bx • b 



'/ ' 4 leg. , 



'Digitized by VjOÖQIC 



41» iviL 2)ie'$6Sm5(nal9i!^. 

4log. (a' + x'> = log.- (a' + x')'*; uno' f'°V.'f^ = 

f JL_^_-, s: -Jog.(a''+x'!)=logr(Iog.a-+x-)-; 

' «nt f!!iL=l!jl ^ bg. (ax — x*). 

ax — X* • . I 

aufgäbe. j&'nlogotit^mifd^rtSXffamtfalbuKÖ 
^iSIfe tiet (SubfWwtion m inmivm, . 

3;(l in bem gegebenen ©ifferettriäf ein 5«c<wl>a 
iogortt^muö einer Mrdnl>er.(id)cn ®rCße : fo fe|( man 
benfe(6ett einer Mrdnberlicben ®roße gieic^^ itnt> bringe 
Wefen 2Bert^ in tie gegebene Function. 

I. €ö fe? j^'— i" integriren. SSRon fe|e log. x = y> 
, (btgtic^' ^ = dy: fj ifl' f j-ii^ ;= fl^ = log. y =' 
log.(log.x). . ' . 

9. ® fe9 m (log. x) " - " ^ ju infegH^n* SDtan 

fe|elog.x=y,fofg(l*ii=4y: f»ijlfm(log.x)»-'^ = 
fmy^-'Hy = y" :?(log. x)». 

3. €« fep m (log. log. x),» " ' ^. |u inftgriren. 
SR«n fe|e log. x = y) forgij* - = dy, unft" 



log. (log. x) =log. y : fo i(! f m. (log. log. x) ' 



n-i'ly _ 



xlog.x 



ro (log. y)»- ^ = (log. y)™;: (log. log. x)\ 

. . *4.€tf 
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4. €tf j«9 nm (fog. i») ""' J |u {lifcgriren. SWo« 

f nm (log. x°) »'- ', i? = fnm (log.' v) » - ' A ss 
EB(l<»gy)°-'y = (log. y)° = (log.x")% TOfe dum. a. • 

* 

t 

• »öfgabe. $(n S)iffe?en«or, worinn eine Derart«* 
betItdSjc @c6§e alg(5;ponent »ocfommt, ju tetcsrircn. 

Da §. 19. ba$ Spfffwenriaf einer ^rpwtntlafgciit 
mtd bem 5>r(Jl)urte ><r ®rö0e felbfl in tKi$ ©ifferenflol 
i^e« logorif^mud htfit^tu fo fmöef mon i^r änfegraL 
nxnn manba« seg(;6(ne IDifj^rntfiaf Ourc^bo« iDiferei! 
ttol bts ioQwlt^mui bet ^ponenfialgr jge hMbkt 

60 Ijl 3. e fa^dxla = ?!^ = «X. „„j^ 

<a«dx= ^ ^ j!. v„bf!^ » _*!^^L_ 

-, ** - - „„^ f _£14^ - a^'jx , a^ 

. ( log. a >" t Jog. a ) » ~ (to|. a)». dzlog.ä "" (log. aj«* 



(l6g.»)V (log.a)»*' 

2(ttmerlHitt0. JDie jufamm<ng«f(|((rn giWe Weiten 
in Jbeh rrjlen dementen no^ ausseiest. 
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414 vn. 2)ie ^^|ere StnattHM. 
IV, ©efcmuc^D^rSntcgraJe» 

. $. 40. 

2(uf3öbe. <S)ie ©Icld^ung für eine ^im>e öu« ba 
(|totfnet;fut i^re ©ubtangente oöcf ©ubnottnafe 
jirfinöcn; ; 

SPlan fe|^ tit gegebene fpedcflc Jormcf §. aa. 5« 
«((gemeinen $ocine( $. 31. Qlt\6), rebucire ti« ©feld^ung 
tuid; ten $Xege(n txr'KlQtbra , mb inregrire f>etibt®tid>a* 

!• e« fei) ble ®u6fd«0enfe cttw ffiirte = i?L: (b ip 

^$, 31, ^ =: f^, foIgKc^ aydx = 3y% ; 6bit 

'adx=E'2ydy; folglich infegrirf, M=:y*, bic ©Wc^unj 
ffirbtt ^JairaM^ t)eren9)aranntcra* 

2* !2öfe9 We Su&fpngcnfc eim €urw = ax: fo Ifl 
§, 2u ^ = 2x, folg«^ ydx = jxdy , folglicft g :=^ 

^a biefc« ein fogarlf^mifc^ed ©iffereneial t|l, fo 6ri«ge 
man bte @u6ratigenfe ber (ogartt^mtfc^en iinieza, in 

bii ®fel(^ng, utib man er^dtt g = ^ ^ foIgfi<J 

-J^ ;= -^, unb ineegrtrf^ log. y= ^log. ax = 

log- (330^= log.fax, fofäficöy:=rax, fdf3«<^y*=ax, 
bic ®(eid^ung für hk^araUU 

3. Stf fe9 bie @u6normafe einer Sutt)e = a: fo i^ 
J, 21, LZ =: a, fo(g{fc& ydy = adx, unb intearirf, ^ =ax^ 

folijlic^ y^ = 2ax, bie ®(ei(§«ng für bie 0arabef, bereu 
9>aramefer aa» * * 

4*& 






ft 
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2. 'S5ott ber 3nfegralt?,ecf;nun3» 415 

r 4, ^6 ffip bie @u6norma(e einer £urt)e =: !?rL^ t 
foifl§. ai^g = '■^-^, ftlgljc^aaydy =apdx- 3^xdx, 

^ttb iirftgrire , ay* = apx - px% folgti^ y* = px- L_ , 

bie ®feid&ung för bie (Jßipfe , öeren ^mmrttt p / unb. 
flroßc TTjre a* 

^ ' 2(iifgabe* gine ebene ^igur SAN jq quabritett* 

^ ; !♦ SRan jie^e jn>it> Orbmofcn PM, pm, unenbÄc^ 
no^t, unb benfe ft^ bk ganje $igurau6 folgen f(vi»eti 
©cbniteen, mic PptnM, tDelc^cö bat5 Differential t)on , 
APJkl, ober t)on CPMD ifl, .juf(imniensefe|f. 

a* SMfln fiid&e em^n Xiiöbrucf für foJd&eö ©jjferentiat 

¥pihM, aU eine attgemeine 5i>rmcl für baö ^Differential 

^ einer leben ebenen Sigur* Sfldmrtcb ba AP = x, FM = y^ 

unb ba^er pm = y + dy, auc^ Pp = c^x ifl: fo ijl ba5 

f leine ^rapej PpmM = I±I±^ dx = ydx + ^h^. 

Sflutt toerfdjwinbee §ier -^ fingen ydx, golglid^ ifr bic 

allgemeine $ormel fär ba^ Differential einer j^en ebenen 
Sigurydx. 

3* 3fJ nwtt eine ©leic^ung für eine beflimmfe ^um 
gegeben: fo fucbe man barauö ben ®ert§ t)on y ober t>5n 
dx; unb briige feieren in bie allgemeine Formel num. 2^ 
onflatt y ober anfiatt dx, utib integrire aföbenn biefelbe* 

4» Da t>a^ gefiinbrie ^ntegval nocb unbeiiimmt ifT, 
unbTo n>o^( bie Slac^eAPM, a(5 audb bie glacbeCi^MD 
torjleOen tann ; fb fuge man folc^m eine beflanbige ®ro§e 
C bei^z toüdjt beflimmt; t>on noeid^m ^nfte A ot(v C 
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4i6 vn. Öfc M^m sttwlt^. 

ii« f. te« tute )u (juiiMrtnbe ^c^e au$Qt^ fof* tOmn 
nimmt man ben $unf( A für benünfatiQ an: fo tß x=o^ 
iinb ütebenn bdd deftm&tte ^nregral ^ o; ata toeid^tt 
@(eic&un9 man ben QBerr^« für C er^lr* 9l2tmmf man 
ttn ^unft C für ien ^nfon^ an, ipelt^r t>om <ScMtit( 
um AC = b efiffwt iP* f^ n>i«^i> x = b^ unb ber %mbe» 
• flimmfe SKaum CPMD , für mldfsn man baö ^nfegraf 
gcfunben ^at, öerfc^winbcf* (8e|f man ba^er in bem 
gefunbnen^^nf egral x = b j fo mirb föW)^^ = o , auö wel* 
c^r ®ieid>mQ man a&'ermafö ben ^rt§ für C et^ält 

€öfei^3»€*bie ©(eicfeung für bie 9)ara6ef y* = px 

g^e&en : fo i|l y = r* px = pi **; ©e|t »man bie^n 
*iBert^ in bic aügemelne Formel ydx nuni* 3, onflatty: 

fo er^afe man p^xtdx, unbinfegrirf/ Iptxl^ + C. 
plimmt man nun A für ben Tfnfang mi fo Hfl AfPM 

V 1 pi x^ 4- C. ©e|f man ^er x c o , fo^ wrfc^winbtf 

APM, fobaHp^-o+Cso.fbrgrcc&Cc—lpi = 
loirb; «oorautf er^det^ ba% füt APM feine S^nfiont^ 
ober befidnbige ^ti^e, ^tnjn|ufugen tf!. Stimmt man 
hingegen C ßr btn 2(nfang an, fo baß AC = x = b fep: 

fo ijl alÄbenn fpt + b^ + C = CPMD = 0/ fofdOd 

C = — Ip^ + b^; tt>orau6 er^eflee, ba$ biefer 5Berr^ 
für bie Sonflanfe nocfj ^iniujufuäert tfl. 2)emna(ö ip 
CPMD = 4p* + x^ — . Ipi bi 

• Sufaij. u ©a APM'r: fpixi r pixi.^x, tint 
pixi = y iji: |b t(l APM ;: fxy = f AP.I^M, = fBP* 

3. ©aCPMD = Ipi + x^— fpib^ i(!: fo i|! 
auf eben bie 2rre CPMD = | AP.PM — f AC CD 
= |BP-^f EG . 

• ■ ' '' 

§.43. 
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. ' ' ■ ■ % A^ i. . 

|k|e4^c SDifferenfiol t>«r offsemeincn $ot-me( W $(o^(iu 
^patehtt<)[0 y/lit §. 41; .&t^- ,4. Q^A6ij ü^j^ ^U^ 

-^xdf.+ lydx 3 ydx,. foJgiic^ fxdy i^cjfdx, ober 

»tt'^tfli1sr;i:f(m§arrmo»3Ö a^^ 0»«^ =.Ä 

«mb Jtif«9rlrf/ log. y = «i??: «« =)og. «x^i^fog.T^ 
forgltd) y = i^suc, unt» y* ^ ax, ble <9(ei(^unfl fuc bie 
|)«^«U ... 

■" SJJfjn it«|rtic tltiek üli0S(i^^tin«ntfy^'}ika,' t^ 
*ai?.5Dlff«wn(fef ie$ feewÄ AM^ ober DM, unb " "* 
'ti(lr'ÄÖ^f<b^'Ör^in<H?ft^P;'rtpy ou(^'Mr 
Pp poroHer: (b Ifl Mr a- dx; mr = idjr^ f»fgf_ 
jA>^ rC^JfTff «ly*)' bk.öBginnewe ^tnuH fir b<rt 
SbiffereiUiol. «tne« 'iÖe^mS, ^ud)t man nun outf einer 
gejgfeßenen ^M^m$ betr'ftBeK|| -fiSr dx ober dy, ut# 
^hgtfbft^n tti bie aOsentdne $brme(rfb $ie6t bos :^ 
i(gro(:benr'^3p3en AM obcr.OM in einer jt<rabeii%i|^ 
löQiu man mit §. 4t. no(^ bic €onpante 6efiiqimen mu^ 

^ , . ^ fep 4.^. C aü« bem «fftni^iien 9)Ara6oIifc^m ®^ 

)<6le(^fe y"+» = i^x» , ^^oir^ll,. beren ©Teic&W 

y'** = a'x*, ba0 l|?^ y' = ax'^ ju rc(rfi|icjr«n { je 

JC«r*nymMt>ematif.iC^. !Db (fl 
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M ^^Wiin 



t^^V JiitM^M^ 9 y^ ^; 



' ' SS^iil matt nun boi ^ogeit t>ott A on, wo y^ 6 iftt 

^dt^abe. <Dje ^^tt^ut^g für eine Citttt^ auf b(s 
fpjrtnd f&l^ten t«l«^«<««rt18iBsen ju fHöen. ' '^ . 

^iffgemeinen fformet für t>a<. $)ifer(tiria( 6es fS^gct« 
|^(4x» + dy*) ,$.,,45* 8kß& / «bud« jj^iria To(^e 
01ei<^n0 , utib Integ«'» WefeCb«. , : . ' 

* €« |ii9 > €. We 5örmri Tx' fßr einen reirf ifTdtfmtBtf« 

Jfeö*fxdx*adx*+d^*, Bnbl)a§erJ?dxVdx*=dy*j 

fb(3({(» dxrCf X - »)=«ir/ «ftetdx (Jx - i)*=dy, m* 

Wegrief, f (|x-i)i = y, fb(9fi<« l(|x-0'=y%-T«Ä 
W>«r(x~|)»=:y^,&o«iff, X«— fx*+ jfx^7»^:=y»^ 
Ibie ®(ei^ für fM4^ €tMi^ 

f 45. 
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«ft»mit)rt^n «in» «Ä '5^r APM um i^tt S^« 

if: :* . SKai» Jie^ MefltJ>lw>feH TM, pro, mtuM ««^ 
«ti efinitttjir: fo »irb We^a«^ PpmM,U9m «»"W«« 
um bie.ÄriPp einen (Eplinbof 6ef4>rilb«n, »«««r^o^ 
^JiffttfHfiof De« iföri)«rö \%, Ux bijrc^ taö Umwj«! 
«|^gM(6MM«6iiib^;»r<AFbt^efc - " ^^ 

«rp«rli(&e ©ifi«r<nfwl auf 'Ws««» ««• 5)« obgebod)- 
ttt flcinrf €i?«nDec |ut ®nin6f[4(N «fcH« WH ^ 
befien J^lbmefp« iwifSN PM, pm, i»« ba fol<>e ujunb. 
tt# no^, bfflbi ^oXhmtfiK <m ?M •«>« W ft f 

P^> b«r «r|)«^«(^ >nH« be« *8ebo*«%nWn«» 
<?9l«i^b«« = gl Pp SS 1^, bie yfu*t«"'«fl3Wein«, 

5t3|Jm«neliie«(«l*w«fii^t>fe0*r«ipi^^^ 
3fa<<)eAPM gegeben: fo f«*e ni<w b««i.« ^ ®ejr(^ 
fW y*, ober dx, bringe fbic^n {nbie <>%»«*»«« Swm«(^ 
)^ vviti^rjire;,'..^ ..,..••,• •■^. -.^■■^ '■ ::^ :y. ..' - 
4, ©ie ^onjlflnl« NfKowii »wn , »if §• 4i; ; ' 
^^ S; e bk fi(| iiMlrMe aiaitr, pi^nutn ge. 
ne»My eine ^Jtttt^ , bii«i Wel*««» y*»*f<' f<» W We 

«%em«fne ^ormH tiimmej» -E^^v nnb iittejrlrt/-^ / 

S>b 9 .ober 
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42! '/m'^ie Wl^e 5(nalpi<i - 

unb t>«r|n»(9te feine l^a(^ J^^^pitjitijf» fo.^ftaif« ber 

, .^orper bicJpalrrcbeö mit J^m cprr(fpont>tr«it>en^9(mt>ct< 
ifi. , 97tmnU man nun A jutn Ifnfangjpunfre tm : fö t^ 
^ =0^ fofgtfd) o«d) Wc -Sonftotite = o. '.SÄirnme man 
C i^ura 2(nfang3punffe öH/ .fo baß AC = e: fe ibtlt^ 

iMnnx e e, 6o< Sntejwli^-tvC =.0, f«^t# 

' " - ■ 4f . ^ ♦ , .«•••; * '. i,\ . .: . , ' 

., €lj£9 ferriir|>{ü fic^ timbre^ettbe 5fac6?/ planum 
jgcnerans; eJHf €Ötpfe; bereit ©kic&ung VL §, 43/ 

mdne ^otiml b^ foi^ic^ SMfjccenfM» nuntM^ 

ar a ara* 

fegrirt, P?^/*^— »!') tt>ö6e9 bi< gonlTonte = o Jfj; 

2ra^ \ 5 3 / 

n)ettn tnan A jitm 7(nfatig0punfte iiimnif« ^Ü man 
tkn ^anim^itpBti f0*^p\vitan in bim ^f^ttQtai a am 

B EL. |a = ^. fa, n» t«r «rjle gacfor tfo €irfet 

ffäc^ bed £6rper«> weiche c jum i^a(Sm#c (af^ ber 
onbre f f<fn<r ,^^ onjirigcSr 4b tuif «If» ber ^rper f 'be$ 
. mit i^ corre^onbion^ntiE^tin»««^ ifi. ^ nun VI. 
$.43. 3«r» U« Sirfcf. «ne ®Ilpf«, n»ocintt c = a^iji: 
fo gilt «in ®iei^e6 «on ixr 6pbäre* iHimmt man C 
^ CT ' ^ für 
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2. 4iett ^ 'j^nUsitattt^nm^. ajA 

Ät_6«il!ft!f<iHfl«pu»(ft^ (4>t»0AC»e/jb-foinntKlnfliif 

iriKptJfdKn ^\)^nlSH f)ev«(^en> iocl#(r iwififeeii ^lOlf 
SWc^d^nitfen; Me um x — ie «on »^]»(«*'o6ß<^n) 

jE« fe9 toeiter feie ftd) timbre^eti&e ^(a^^e, P^*'^'^ 
geflcrins, eiri tSecfetminfltc^ter "tHaitgd, TPM^ 6eif 
oJfo dnm ^traben Äegel befc()rel6r» SKun fei? TA = x^ 
ÄE = y^ TT si a, m = b : fb tfl a :> =: x : y, folg, 

iu^y « f„ wt öftrer y' = ^, fotg(k^ t)i« o^ 
nwine Sormri nunmefet f . ' / , unb intcgrirf, ?!?^ 

Bufae» ®i((tnanJ(6r|»er Berechnen/ bie nid^ttur^ 
ttntbre^ns 'fiiicr ^d(^ cnffh^eit/ ,|. ^. ^ ^proroi^e 

toie GlMl, beren ;^o§e ^netib(^ f(«in ifi. Ulm ftif 




W^iia«$Axt,y^ S ^..A;= <3IjKH.iAM, . ;•> 



^ u 



6« butc^ Umbrc^ung elmt ebencfi ^ji« Ai*M um 



Digitized by 



Google 



42« ViL 2)ie Wj«ce SftwMW« ..^ 

kpm ttnKnr«^ ctoe Hng^riniseBo"'/ ^'^ ^tmhSiüt 

(MMR 4)6^b(r HimUk!^ tMliei8ogMiM<n=: r(cix^f dy^ 
if{. Ulm i% maa r tp Me 9Ser^m(@ M JN^ratf 

• «, 3[fl nun eine ^(eic^uitg für b<w planum generant 
$e^(Wn: fö ^Rimnu nun tarüu« ben <SSff(§ f&r dx; 
•b«r für ]^ unb <iyy fe$e foid)m ®erl^ {ii l>ie oI^smMfat 
gocmer^ unb fikb« tMfüt IM« 4^tedta(. 

^ (CQ |. €> b«< planum g^erans ebu 9>oraH 

ist m ^^a ^1^^^ y^ = 

r. i«ydy ur, . . 

füMmmt marr ^ier b<m^<ii^^nf( A^ fb'loit^y = o, 

fbfg«*?^ + C =.o, fofgHi^ C = :=iX 

iäJr V. 9*y . »»* ,• _,^ ,., ■ , 

■ . . • 5.47. 
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.; ■. . . .'--...: §• ^7.-„ . ^ • ■_;■• 

'. ' ^tpiTStit^^» ' (^ine ^bene dcd^et . |l($ um ij^re ^ > 
IMbtr^etidt' tim^Um,i ttWR foH a)tä bem 3n^it 
&l<f^.^öii;p(r|;(ki W4ußd#v folc^ ^besie ^tm. 

,|Xefu(raf beir AflgemeineQ %omA $. 45. 9l(>(^/ uni> re« ' 
Wirf ttk ®(<i(^n8. 

€« fe9 1. €. ^ aeje^ ; fo if» l»ü8 ©Ifferendal 




. • . -ti^^ 
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fe: 5 S* $ tt«* t^ri^t fefee 5^ e* <^ §. lo 3. 7 <l«tt bie fefe 
©. la $. 2g 5. 4 (latt (le in feV (?« nach, e. aa $.53 §.1 
.Mm2>tren'fe^e rtmbtpKorett oOet tibüittn, ^«-3-^^ 
lwhgefe(j^i:t fe^e oDer ditnbtrt; ©.34 §. S? 3*'i Y iM^r* 

. |,tx>3»2(tattÄWJii^et{i$icm<wjÖ€r*0.7i;S'4|^^ 
f^fee 10, 100, 1000,' @. 88 3- 13 flatt 135 fefee 35# 3-''4 Ju»^ 
(BetetV^f CBoU), ©.'93?. 9^3.9 pmdrf 5clfV$fea + 6cl; 
3. 1 flatc nad> aUsemeiner fe^e nodb -iäi^meifiitfi,- ^Hfff-Ä 
5. 100 3. 11 (lart a» . m»-« fe|f a, in«tV ®. "5 St* RÄll|r.4 
r ,7: . ' ! : 0^ : ;• - ,^ ' f,/ /4V ', V 

ff^e r", ©♦ nr $. "<5 3 « (lott i»<u:en* f?|f X^Sceiu ©. «* ' 
3. 30« ({a(r IDqn^ W Conti, ©. lai 3* $ n«^ i^ j^M|t ' 
©. rfi §. *7 3. ^ Wttc^ -öic^fe^ 5en, ©.1)7 3. r ftcij^ CB f^i A% 
5.5« 3-7 n«* *re f4e Oen, ©.159 5- 55 3- 7 fffltt FE tee Fi^ 
©• 141 5.5S 3« na* i(>ire fefeeöen, ©.145 $4^ S-3lwttGMl 
fc^e HAC, ©. 155 $, 6p. 3. 4,ftatt »4. fe^e 4a. ©. i57 J. Ti 
3. 18 (latt AH + KC fe^e AK + KC, ©. 1^0 §. 79 ß. i«|to 

<fe|e >, ©. irffi §. «4 ß;i3f dttJ^^b-H^l^w*. «• »W 
g. 18 (latt AD fe^ aB, ©. i8(5 $. ih 3. ^ «ac^ tfytikn f<<K 
Sig. 113. ©. «00 3. « (latt KL (c^e KC, ©.ai8 %%tic^ ABrOT 
' fei^e zz=, <©. 251 3. «o (lÄtt t7tmnef fe^e tT»nnej, ©. ^^^ 5- 73» * 
part infet^ ifi. ©.2^8 $.18.3*15 (latt>ik><{I^ttgen ftrf^ ymS^ 
feiüsen, ©. «40 3 15 ftatt ^ fe|e J. p; ©. »51 $. 38 3^ "^ 
Patt f = ra fe§e / = ra, ^,^55 g. 14 (latt pEF fe|je qgfr 
©. ä68 $. 61 3. f Ifftit fflJtP f^^e BDLP, %. «7a $. ^3 3. <^ 
flatt Kf fe|e KL/ $. 64 3. i t)ot Crii^ngel fel^e fphhifiben, 
©. 275 §. 66 3. I ^att Ä.e<>rf«9 fe^e je^^MtfaQ, ©. 293 $. ^ 
3. la (lott S4bl fe^e ©rd^e ®* 310 $. a5 3. 4 (latt 5 R|t s 
©. 3t3^§. 28 3« "9 (lat£_oöet: fe^ Ober, &.331 3- » M 

' ~".+ y"^ fe^e ~l+aO, ©, §39 :$; « 3- 3 |l«tt »a^ 

tneter fe^e o^er der ^^niftet, ©. 341 J. aj 3. 8 (latt AP 
>fe^ AB, ®. 342 3. 3 (lott AB fe^e AP, 3.ai.(latt GMfe|eGin, 
©. 343 §. 3$ ä- 19 "(latt Scbcttte fe^e &djmtte, ©. 349 3- «7 
flatt CB fe|e CP, ©.351 $. 58 3* 3 (latr einen (Cctangel (eje 
CrtAngef, ©. 3^5 3. i4 flatt oer^n^erlici^e fe^ t^eränöec^ 
' Kdjcn, ©. 380 3. 4 (latt — max «» - « clx fe|f — max - "» - ' dx, 

-», * *" - "^ — uiatlx 
©. 380 3. S flatt _^ X » dx - -ü; — fett 



:ixi 



T " *° — madx 



ii- ax » dx - tt 
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